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|p^j|RrTHvfETic'A Vttlgarit &♦, 

|L^^ mvttmif 'compleaitur , fup- 

"^ pofit^ n&m^randi rationc ab 

AnaBbos ad nosi traduat , Addltio- 

nem, •'{Subtraaionem^ Multiphcatio- 

.,nem ,• DiVifionim Numeromni tam 

ifttegrbrum quam Fraaonim , eorun- 

* dem i-Proportlohem^ '} Regiilas inv&. 

niSndf terminoy proportionates j Societa- 

ds iFalfi^i^Mfj^di '^mgatidnffsj Extrac- 
ti6nerri'Radic1s'0p^dratb ^> Cubicae; 
Pragre#ine;ti'^thmeti):am & Geom&- 
tritMk Hasc font» (^uas ab Arichmeti- 
Ci9 pdulo ^Ukic^tbUs per ^i-ina ferme (^- 
ciili::{)tttra^iy; oonfueveruat. AJixiXQ 






Prooemium. 

nobis AmliQiedciin » paujo poft recen- 
iendam j andquioria cenipora reliquerunt^ 
Nullas illapraxes, nuilas de memorads 
Ipeciebus Regulas confignaverunc. 

f 

Neqqe taihen qul^aki exiftime^ has 
Aridimedces Elememaris parces ignoracas 
^ Veceribus fuifle. Ecenim qui his mulco 
fublimiora ac recondica numerorum ai^- 
. naroir^ ingeniiiciej^petwveruntjqaarar 
done pucandi (unc^minoram cognitione 
caruifle? qua radonSiNomeroruni Pro- 
porcionen) verfarc^: Fximol-umc&Qona^ 
ppiicqrum indplem fcrucari quis,qaam 
potefl;» quin in.fpforum eciaifn i^a^o- 
rum nacuram defceni^ai; ? t^redidervn 
jcaque , 'ba^c a ipajoribus pridem (cica 
traduce manu ad nos perveni(^,:.eftO;no$ 
fugianc Audiorum & I>^vemoiw?? «qnri- 
na ; auc R^ulas Arichmecicas Alp^abe^ 
tiliceris, iic apud RomaAQS al jas^e gen- 
tes fiebac, olim applicacas, Cen^m obU*- 
teracas incercidii^ , po^qugm .Arabum 
Arithmedca Saeculo $ a£ lo. fefe ubique 



PROQEMIUM. 

explicare 8c in oAim communeih tran(i- 
re coepit. 

Inter pri(cos Philoibphos enicaic Py» 
thagoras Samias , qui , tefle Prodp 8C 
Plinio , perluftratl ^Egypto & Perfide 
primas Arithmetk:am in Grxciam inve-, 
xit aat&ltem illuftravit, annis ante Chri- 
ftom natum ferme ^oo. Hujus di(cipulus 
Nicomachus fcripdt Libros Arithmetico- 
nun duos ; in primo deHnit Numerum 
& partitur in parem SC imparem , pri- 
mum & compoiitum , perfefbim St im- 
perfedum ; tum Numerutn multipli- 

cem , fuperparticularem , (uperpartien- 
tem &c. profequitur. in altero perftd- 
8:1 quarundam Radonum compofitione 
expendit Numeros figuris Geometricis 
Analogos, putaHnearem, planum,qua- 
dratum, fblidum, (phsericum, ,penta« 
gonalem. Tum ad proportionalitatem, 
ad medietatem Geometricam , Arithme- 
cicam ^c Harmonicam defcendic. Hacc 
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pROOEMiUM. 

I 

k Nfcbmacho fe afecepifle fat;ctur Boe- 
thius^ Sxculi VI. illuftris Author. Ari- 
nis ante Chriftum natum circiter tt^ecen- 
tis Eudides plurimas & iiiffgfies Nume- 
Torum proprietates evolvit, in Libro 
prsBcipUe jmo ,^ gvo & '^no. Qui poft- 
ca fcriplerunt , vel commcntarios Tn Ni- 
comachum 6c Euclidsa texuerunt, vel 
qoaedam di^rum argumentorum de- 

libaverunc. Hjbc • Antiquorum Arith- 
metice. 

Recentiorem perfecerunt Saeculo^ 
XV. Jacobus Faber Stapulenfis i Sseculo 
XVf. De la Roche, F. Lucas de Burgo 
S. Sepulchri Ord. Minor. Joan. Fernelius, 
Stifelius, Tartaglia, Francifc. Mauroly- 
cus Abbas Meflanenfis, GemraaFrifius, 
Chriftoph. Clavlus S. J. Petrus Ramus. 
inter Szculi XVII. compldres celebres. 
que Arithmeticae Magiftros eminet Joan- 
nes Neperus Scotus, Baro Merchiftonius, 
Inventor Logarithmorum , quorum Ca* 
nonemedidit 1614; cui operi hancraeri- 
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P&OOEMIUM. 

1 

% 
I 

to epigr^itKn pne^eris : AnMefforibur 
wfirisfapkmioretfitiimf» Aliorum ScFipt 
tojnim nomina largi^s profequicur- Pacer 
Des Cbales T^jM. /. TraSL Prectmiaii, 

Caeterum in tanta Virorum muldtudi- 
nc P. Andreas Tacquet S. J. primus ex- 
titit * , qui uni ver^ Arithmeticam vuU • eju«i. 
garem , e jusdemque Regulas {ingu|as de-^ ««. * 
monftrationibus roboraret , exemplo fuo Amfte- 
moxplures trahcns eruditae operoe sgmii- x^oVm 
los. Ex co Arithmeticam naOii fumus^"^*^ 
polidore habitu nitentem , dignam, quas 
in Academiis & literarum Gymnafiis re- 
(ideat, ArithmeticS /^rw Psedagogiis re-i 
WQtL Et quanquam opufculum hoc 
noftrum ita inftruxerimus , ut , qui vo- 
laerit $ Arithmeticam ex eo , prasteritis 
demonftrationibus, haurirepoflit; mag- 
nopere tamen Tironem ftudiofum mo- 
neo hortorque , ut in ipfis etiam Apodi- 
xes (edulo incumbat ; nam prseterquam 
quod Apodi£tica Arithmetice ingenii vi-. 
res acuat, ac fui cultorem ad caeteras Dit 
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PllopEMIUM. \ 

dplinds tum Philoibphicas tum Mathe- 
maticas idoneum efficiat , iftud etiam 
€moIumend feret; qu6d ejusmodi Arith- 
jneticani frt comprehenfurus, quse ^tiiis 
& in animum & in memoriam penetret : 
iblet namque Arithmetica > Ar/, nifi 
cam aflidua praxis & exercitatio reti. 
neat, ammo facile efHuere & perire. 
chm ex adverfb Arithi^etica rationibus 
fuis & demonftrationibus illuftrata toti*> 
dem anlas af!erat , quibus comprehenft 
tenacius animo defigatur , « ac poft lon- 
gius otii intervaUum firmior nihilominus 
perdurec. 
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MO NITUM 

A D 

T I R (> N E M. 

» 

Qud faciliu/ Aritbmeticam cmiiieref, 
^ fingula ejut pTdcepta tm akerove 
Paradigmate iUufiravi : ad querum nor" 
mamfi tu proprid exercitatione & mdufirit^ 
fimilia » atque borum iufiiper ratimtem de^ 
monflratiommve a temet exegerit, piut pro' 
ficietpaucit operationibut , quam fitibro in- 
fitdaret immenfS, exmplorum farragine 
farto. * Si magnot ^ celeret in Aritb» 
metica progrejfut defideret , banc nun- 
quam lege nifi cdlamo. infirnOut , quo pri. 
mbn ipfamet bujut opufculi paradigmata 
fecundim 'dogmatum ptdfcriptumem expri- 

Xs 



••-^ 



^ Si^uem tmmn Exemphmm ufU deleaati &vm kmm 
fifptiHaHt HmMtOiiiii Ari^mHita Gttimms. 



MOMlTUM AW TlRONEAt 

inefj m§xalia ad pofitarum exewflar foler^ 
tlimitatione fubjmges. 
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& aHam non dmStr Arithinetkam^ 

« 

quam qu£ foro & tulgariAuf humaniC ci- 
vilisque vit^ ufibus ac tenuiori Matbefi 
ferviat , fatis erit^ Caput /, Ih & 111^"^ 
Articulum h^ comprehendiffe . ReUqua 
Geometri^ potijfimiim famutantur , viam^ 
que fternunt ad decurrendas expedite alias 
Mathtfeos partes : unde ab eo , qui ad 
fublimiora afpirat , aut nunc condifcenda, 
dut ( quod miHimt reprehendendum ) tunc 
adeunddy poftquam Geometriam aliquan* 
tifper deguftaverit. 

Geometrica qiuedam , faciUima iUa qui- 
dem 6" planijjima , in Cflp* /K adduco » 
nou tanquam btc loci fiitu necejjhria , fed 
velut ea» qu^e natafint circa Radicum ex- 
ttailionem aut dariorem ideam generare, 
auivim imagihatvvam egregie juvare. 

m 

(^a in §§. 19- jo* (S 4i» Definitio' 
nif 5 . Schotio occwrunt , fi primo intuitu 



' MONITUM AD TlRONEM. 

non percipiantur , pratermitti pojjiint , dum 
doSlrina Proportionum Capite II. (y Fra^ 
iUonum natura^ §. 50 (^f 51 , fuerit 
expfita > tnm enim nuRo negotio illu^ 

cefcent. • ^ 



Ne nimid rerum varietate diftentem 
morarer 9 nonnuUa refervavi Appendici 
Jub calcem opufculi reperiundiC ; ^uam, 
cum in vulgaribus Aritbmetic^ praxibus 
confirmatior fuerif 9 adibis. Continebit iUa 
non pauca fcitu ^ jucunda ^ utilia. 

J^oniam , qua generatim ajferuntur , 
fpecifico Exemplo longe dilucidiora eva-- 
dunt ; quantitati Numerica generatim 
jumpta nonnunquam fuppofui quantitatem 
determinatam monetd , in ea Germanix 
parte 9 in qua fcribo » notijfmd. Si tamen 
liheUus hic in aliquorum fortajfe manus 
incideret 9 quibus id monet^e genus miniis 
cognituni^noverint^ unum Imperialem noflra-' 
tem feuThakrum continere unumFlorenum 



MOWTUM AB TlRONEM. 

€um dimidio , Florenumque proinde vale^ 
re unius Intperialif duar tertia/j Fbre- 
num porro dividi in^ tria Capitetta ^ in i^ 
baceosy in xogrojfosy in ^o aiSor , in 6o 
crucigeroSf crucigerum in 4 denarios. 

Ante , quam operi legendo te accin- 
gat , errata in fine opufcuU recenfenda 
fedulo eorrige, tte inier leSlitandum re- 
maram patiare. AdttotoDi foBim potiffi' 
ma , qtt^ opufculum relegenti primiun oc^ 
currerunt , & , a&fente a loco Typograpbii 
Autbone, irr^ferunt. Rebqua leviora 
Le^or benevolut (s excufoBit , & faciie 
ipfe coYriget. 

Deihum compcndiarias notas dta- 
donum in margine fefe o^erentium ita 
cxplica. Pro, Fr, j. lege, per Propofi- 
tionem tertiam. Pro , Hyp» per Hypo- 
thefin. Pro, Def. i.«. j. «.per Defini- 
tionis Imae numerum jtium. Pro, Ax. 6, 



MONITUM AD TlRONEM. 

per Axioina fexcuin. Pro , ¥r. 6» Car, i. 
per Propo(itionis Cextx CoroUariom 
adum. Pro, Pr, 7. />. i., pcr Propofi- 
tionis 7in2 parcem primanL Aro , Cotrf, 
conferacur. Pro, C. i. Ax, i., per ca- 
pitis Imi Axicqaoa u Cactera ex iplb ver. 
borum contcxtu intelligentur , iit diiai 
Pag.40. in corollar. I. legis, i :m::M:P., 
&QS ex antecedentibus patet, denotari 
per , 1 ,. Unjtatem , per , 1» , multipli- 
candum, per,M, Multipticandum, per, 
P, Produ^um. Duih vero in aiiquo 
Capite (impliciter indicatur aliqua Vc6r 
nicio auc 'Axioma , indicator Definici^ 
vd Axioma prsiencis Capicis. 
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' Elenchus OpufGuH. 

Caput I. De quinque Ariiianedces Elementi- 
■ rife^ eperationibus . ' " ' ' Pag. i 
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CaIut II. De Proportione . -3^ 
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Caput VI. De Pennutatione Sc Com- 
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^ A ^ 

f /Vif^ rithmecicia eft Scienda, qax ver* 

^^$ facur circa Numerorum (die^o- 

^ hes &' utum. Dividicur in Vul- 

renoi, quamhic cradabimusj & in CoC' 

am feu Algejbram , de qua alibi. 

C^A P UT I. 

V^^ Ji^inqifi Anitim Elmentaru 

cperatianibus ;■ l^fimeratione , Additiane ^ 
Sn^troi^iione.^ Multiplieatione y Divifione. 

->I:A R t I d U L 17 S I 
^ Prsnnii£s quibusdam fundamentis> docetur 

Numeratio. 

::: $. i. DEFINITIO L Res aliqua dc £ i. 
nominata dicirur uman , quatenus non eft du 
snik lA^plura ejusdem denoininationis. Sic 
Exeidtus Hi^nus, Florenus, dicunrar unum> 
dum intelliffuntur nonefle divila in plures 
cxercitus, florenos &c. Unde liquet, pofli 
rem quamlibet certa ratioiie dici unam . 



% A R I T ja M 1 T I C A. , C A P. /I. \; 

§ I. DEFimTIO II. qgantitas A dicimr 
Multipla yd Multiplex qmhxitms B j quando 
hanc. corjjdaet praecife & exafte vel Jbis^.-vel 
ter, vel quater, &c . Diceturque tunc quahli- 
ras cbntinens A dupla , vel tri^la , vel quadrupla 
&c. de$J &' B contenm jiudiitt J|S^^4^ Jw- 
tnpla ffukquadrupla &c. de A. Sic i.oo^ft 
quadrupliim ^e 2f^ &,4^ifSptuplum de jr.^ 

DEFINITIO .IIL_ita.^«JeftcprnEie. 
xum ex pluribus unitatibus." * Nmnm^faim ta- 
men tninus rigorofe accipimus Numeri n6lnm\ Igj* 
tuncfub iUo etiam unit«tyemt*.. . v^' i , ^ 

DiFLNlTIO IV. 7V^^ 
* dati Numeri fecundum valorem enunciatio. 
HdC ut riti pat\ ^ohe iriteUigenda notarum%^ 
nurAerorum inJHtutio , atHttme vtim Jmk , ^ 
originem ( 'utfertur ) trahm a Fboemciius: ' •* 



§ a. HyPpTHESIs: LPlacuitnuten^pri^ ? 

ihis Aritlinieticcjs inventoribus ponere novem * 

notas figmficativas, fcilicet: 1 9 2 , 3 > 4) f 9 ^> 7> * 

S > 5 ; ^ o V Cifrtai v$l Zerum di^am y Hjiiae | 

quidem nota per ie nihi})f^nificflt> aliis tamen ^ 

notis poftpofita harum yalorem auget^. r^o* J 

tarum fiffhificativarum prinia (i) dScitur uni- ' 

tas; ex duabus unitatibus nafcimr altera nota } 

fiunumerusa; ex tribus tertia 3 > ex^qui^mor ^ 
quarta 4 j & fiic deinceps: ' ;* 

§ 3. HYPOTHESIS IL In nunierojg4ip* 
rium nbtanjm v. g. 243; ^ primam yocabimtis 
illam, quas a finiftriS) ulfimm quas a;dbx:tris 
numerum claudit» . 

' • i 

\ 

I 



I HrPOTHCSB 8. f 

$4. HYPOTHESIS IIL Pono ii detur § 4. 
nmnerus pluiibus conftans noris, in " - - ^ 
loco cjus uitimo a, ponemus tantum jx^ | ' 
unitateseas, quae numerum^ non '^f * 
nrasfi^ndunt } & has. voco UnitattsJmpUces^ 
vd Mmades* Decem Monades componunc 
unam Decadm , (eu unicatem Decadicam, quae 
cdlocacur in loco penultiffio j0> in quo eodem 
ponipoifimc&reuquaenot8e2> ?> 4rf>&c: 
csquead novenarium inclufive> im tatneny uc 
injS fiffmficenrtQtDecadeSy quoc in t» deno- 
tsiTent Ufdtates: quod idem fiinili modointeki 
I^radiim de onuiibus aliis notis in a^terioni 
ponendis., Rurfum dqcem. Decades omfii» 
niunr Unkatem> qQaiD voco Cfmenariam, po» 
iic9tatj0 7, De§«n Centenarios vpco Afil- 
lenarium y ponendum in «T* £x decen) Mil* 
koariis<^nflatur Z>rrar.Miff^arioriiriff) ex^,ha« 
nim 4^cem C^tenariun MJlenariorum 3 ex ho* 
rum 10 unus Millioy 6t tic deincepsiecundilkni 
valordm & appeUationem; quamfcquensTa- 
belladalfft/ 

§ f • /Ilabula exhibeti$ Notarum locuni ' 



JruBil- 
" JUoniiiii4 




Millio. imiauH 
ncsMU- ] rii Mil- 
lionuni liottiuau 
fea Bil* 
Itonet, 






MiUio* 




MiUf 
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4 Arithme t16a. * Cap. !• 

j^ f ^ SCHOltiQ N. Sictii f^fi, mimes MiSwfdffixta 

nota n , fig>9f,cat BfUiofum^ itafofii'(UKfi3eta^x,yfyHip^ 
eai Trifkoftem: eodetn tnodo fiquitur H^adrsUioiySbif^ 
sMuillio y„Sextillio Jyc, Ex baikfms fofitis^ qua rnerafn 
jaciunt bjfotbefin b* (trhitrariafn nufnerarum ivflituiioftenty 
(poterant^^ enifn > fijubniffet ^iaiia nuf^ermnii^iirkUohes a 
prtfppfita diveffa, conftitf^)Jfpnu'flfiunffiqueft^^e6ftfe*- 
iiafu.a. ^- . "- - /\ v, ■.. 

xum a^.qimT fuQt:vacua> debct locua Zoroir^ 
:pleri) qu^ &quentcs jalix. ndtae t>btineaiit debi- 
9sm fibijocuxn ^ valoretnf quod;iioii fieret 

TOulnplus uhitfttis. : ^nde hic numeilisr^i^ o, 
tontinet centum' & quihquagihft uhifttes; 
-ift6 P&id^ > ihflle Unifates , vel rttiUies uni- 
^aceiMt*'*"*"''*^ ♦>>••••- • * *♦■* -- • ..-..{ 

";VX?0R6tt ARixjM ili ^iTinitas'^ Rrqmo^ 
*V, '-^ ^^\ vearar uno jgradu a dextrkflnr^ 
Ar .ML^tirrJ, ^gi.am veiius.in *, (qabd fit ei 
>. .ir? ., , ». ^p()ftp(jixendcr Zerum). ejus va- 
^^^ * lor crefcit decuplq : ; li promo- 
^ .iywvl . veatur ^d^^^^gi^adum-^culi^Um 
in c , crefcit cencuplo feu binis incrementis 
decuplist 6yefta ad gradum tertimri valet ibl 
mille j &"fic deincejps.. Similitef autem'& 
quaevip alia monas > v. g. ii in Tabella § jj > pro- 
mota ^d gnidum primuip ^, crefcit valOre d«- 
cup^; naint uti unitas promota ad g^adum^ 
i^ajfet ibi uiiam decadem , ita duae unititesipro- 
motfiB ad «undem locum valent ibidero deca-. 
desduas.N: Ex eadem ratione> quavis nota in- 
termedia v.g. r> promoia ad gradum' e/,^illfc va* 



Definitiok E S/ - f 

^ kt de^b$9 plns; pQ^oca dd sraduin altenim § ^^ 
; f vdet eefities plus &c . Uno^ nocam A. v&li« 

taram decies milliom^ plus> poa^ inky uc 

cvadar. £cxx>; 000,000. 
^ £ quibus porro evidencer iequimr , ur totus 

aliquis numerus y.^. 234 crefcat decuplo» 
I unicum illi Zerum efflb adneftendum, noc 
' modo , Z340; tum. ?^riim. quaevis di6li numeri 
f nota fiiblimamr ad ga-adum primum (eu deca- 

dicum. Ur vero crefcat centuplo, duo Zeri 
' emnt fiibjungendi, h^m. 23400; atque itt 

deinceps: " >- 

CoROttAniUM IV. Quot monades re- 
[ quiruntur ad conflimendam certam notam 
! loci i'*y v.g. 63 totidem unirates decadicae requi- *p*''- 
rantur ad conftimendam fimilem notam deca- '' *' 
dicam €0 ; & totidern uhitates centenariae 
conftituent fimilem notam centenariomm, vi- 
dalket^od; &fiedealiis. 

Rurfiis quot monades Ihnt computandae ad 
habendum notae alicujus monadicae cermm 
• multiplum V. g. triplum, tot unitates decadicae 
zai ceflt^nariae fiint eomputahdas ad haben- 
dum idcm multipliim y. gi criplumfimilisnotte 
decadi^cae vel ceiitefiariae . Unde fi triplum 
ihonadis f conftte If lUnttatibus &nplicibus^ 
et^am. triplum notae m|llenariae f ,000 conftaC 
if utfititibus miHenaf iis ({eu una decade mil- 
lenariOitim, unaclim ^uitMue millenariis) 
te.^ifiOOO.' ■ -1-- -- 

. §^ D£F^ I NIS l^ ^Vt P{?»?do \xtvm ceu 
Tocum incelligimr \iivrdl m fsnes. equa« 

!_ 
I 



€ AniTa^iiTiCA. Cak I. 

^ f, l^; mncpars, vel p&rtes hujus liinimtis ita 
divkae, dicifetur FraSio. Numcras vero 
compditus ex unitatibus integris (non ffflH^is) 
dicitur /»/^gn^. De bi$ ubmiis Cap. 111.- 

D E F t' tsf I T I O V I. NumeYt hpmogmei 
iunt > qui exprimunt res ejusdem Q)eciei & 
denomlnationis, ^t2 & jf Floreni. Nimeri 
heterogenei exprimunt res diverfe Q)^ici & 
denominatioms ; taks fimt: z Itali & 3f 
gemmae. 

§8* AxioMATA Generalioha; 

L Totum «ft idem .^um partibus pmnibus 

fimul fiimptis. 

II. Totumeftmajusfuaparte, &parsmi- 

DorToto. „ .; 

III. Si aequalibus ?equalia addas; quae pro- 
yeniunt, funt aequalia. 

IV. Si ab acqualibus aequalia auferas; quae 
remanent, ftmt aequalia. 

V. Quaeftintaequaliaunitcrtiojftintaequsir 

lia inter fe. 

VI. Quantitas, qua^ altera quantitatc nec 
tnajor nec minor eftj eft huic aequalis» 

VII. Si fuerint A.& B aequalia; ranc fi ipfi 
B fiibftimas aequale X,, erum etiam A &X 
fleoualia. 

Vlli, Ouap fom ejusdem aeque muWpla» 
i c. aut dupla, aut tripiia &c funt aequalia. 

IX. Quae fimt reipeau ejusdem dimidium, 
tttt pars tettia, vel quarta, «q. funt aequaUa . 

tL Saberaais a Toto pambos onaimii^) re. 
fnaneti^^^ 



P K O B L B M A. 7* 

P RO B L E M A. § S' 

§ ^ Fff^o/rtumNimemn efiWKian. 

Sit Numems (?:i 3 f 75 o 3 4 i* ; iodpieo- 
d>a dextxa finiftp^m HVeriuS) poft tres quas- 
libetnotas pone c<3fflcima; fextani' yeyp quam- 
Hbet ]uvabit inteidi^inguere commate cum 
punfto, itf huncmodum : ^iySfii 56 jj ^32 ; 
atque ubi femiliarem tibi. redaiaeris Tabu- 
lam ^f? expeditifGme (ic pronuaciabis: 
Sexaginta duo Millia Millimum > 'trecenti ac 
quinquaginta feptem MtUiones > ^npijgenta & 
tria hTilhay Quadringenta & ^^ptfita duo. 
Germanice: (geM iwep C4ttfcttb tniOiOtl ; 

t)re9^unt>(rt ^ funfjia fteBen ITUaton; mun 
^unDert unb breo Cntifenb; t>ter ^un^ert unb 

t)re$ig (H^e^* Alils pJacet nunieruih'majo< 
rem, v.g. illum>§ V) ita enunciationi aptare : 
823 ,f42, o5ff,2fi, 304,872, |J32j| itaut 
una virgula Milliones , duabus BilJiones' &c. 
defignentur. . 

Si ntverit exptdite enmuisre nmnertim dmAm vel triku netit 
tmftantem, v, g, bmu A%%7; facilt etiam enmtciahii^pmdihet alimm 
v,g. hmc ^57*942; >ooo; nam fafl commau fermata enmuia pri^ 
mam mem hi m > velut enmuiares folitarimn A ; toKtummodo pu» 
metit§ addere apfeUatianem MiUenatii vel MiUianU^ vtl aliam^ anm 
iiicen^etit ex Tahula % 5. 

ARTICULUS IL ' 

De Ad^ditione. 

§,ja DEFINITIO. ^^^i/io eft plurium 
Nuinerorum in unanv Summam colleaio . 

O B S E R VA. In hoc.& reauence Arciculo (ermo ' 
nobjs tamutn erit de num^ris nomogenei^ : nacn de 
Additione &Subtra£l;ione heterogeneorumcoinmo^ : 
dius agetor $ 41. 

A4 



8 Akithmetica. 'Cap* I., 

« , i^ P RO po $1 Ti Of L c ProbUma. 

§ tt:Wumefosplures propojhos (A, S^C) ai^ 
d&fiy feUin urum Summam-(S) mUigete. 

Kum6hirtj^^ fiib alio vel aliis ita 

lcribe, lit i^cmailes nionadibus, decades deca- 
dibiis, cerit^narii centcnariis Stc. in una veluti 
refta columiia fibi refpondeaht . Sxibduft J 
deinde litieii collige prLtno inonades iri unam 
(Qmmam , <jiii fi conftiterit unici notft , fcri- 

bimr^hac infra lineam inloco 

3 I f-o 6 1 monadum> iit fit in Exem* 

^ ^ ^ ^. y plo I j fi duabus ndtis confl:et, 

c o 7 * haruiji poftrema fcribarar in 

^ loco monadum, prima autem 

1 o o 8 ' trarisferatur adcolumnam an^ 

j 4 o o 4 reriorem, (nempehic ad co- 

y ^ ^ ^ lumriam decadum, ciimhaec 

4 I o i^ f translata & ipfa decadica fit,) 

ejusqu^ riotis accenfearan 
9 T o I 4 A Vide Exempl. II. & III. Si 
* ^ ^ ^ 2 (quod rarius accidit) fumma 
__ii^ monadume^ceritnumeruni 
t o o 7 } o S ' triumnotarum,v.g.hunci?i, 

ultima fcribitur m loco mo» 
nadum, fecunda accenferar decadibus , certia^ 
centenariis. Si in columnarurifi aliqua nulla 
nota fignificativa occurrerit (ut fit in columni^ 
tertia Exempli 11.) fiibfinribirar infi:a Zerus. 
Secundo , fimili modo operaberis circa colum* 
S^ nae fecundae notas , (non omittendo illis accen- 

iere notam e columna prima huc fbrte crans- 
htam;) limili modo eirca notas columoae cer» 





Propositio L 5 

dae, quartaedcc. QuQfkdo Sttx9(nf.Scoii-& ti* 
tiaebir numeros A, B , C. 

Demonstratio \ Exempli m. Quod 
oontinerofnnes panes I^ufnerorum A, B, C) 
continet etiam hos Totos^^Cdkm partes omneS^ 
fimul' fiimptae lint ipfum Totum.) Atqui, 
jaxta prsefcriptum operandi modum, Summa 
S continet omnes partes Numerorum A;^B; Q 
videiicet omnes eorum monades , decanes, 
cenrenaiios, (fi quae fuerinr) Ergo Summa S 
condnet totos Numerqs A, B, C Quod vtat 
imovjlrandum 

§ 12. EXAMEN Addirionis certumffr, (i 
Nimieros A, B, C, fingulatim fubrrahasf c 
Summa; quo fefto remanebit nihil . Defnon- 
ftrattir : Si e Toto S fubrraxeris prim6 ipfinn 
C, deinde B, deinum A, fiibduxifli cToto 
part^ omnes ; ig^itur remanet nihir*i At • ^* 
quia hoc kboriomm, optime Examen infti- ^^ 
tues per iteratam x\dditionem : & fi prius nu- 
meros coUegifli ab infimo furflim, confultum 
erit in Exainine eosdem a fiimmo deorfum 
attente coUigere. 

Cmttnm faUH , fiic imtverfaliter temt Examen a vulg^ CakuU* 
tmm adbihert falitHm^ f»« tm e numeris iuUinAigt 
tMM e Smmma toties rejicimttsfy quoties fogkntt atqm | 5 9 CT 
ji strtiifuc mtt nibil aut aquaies numeri wemmUmHi t | 4 
jnMumt 9perationem legitime peraffam . yiAe adfe&mn ' 

Emmplnm. Id equidem wnmi: qmtiitcnnqne aftrk" S ^9 \7 
tia rite faBa^ akje&is ntrinqHe* qneties fieri fet0 » ^ ^ 
mveneriis , remanet ntrinque vel a^udis nmmems » W wM . M 
mm w^fmt fnities id ncciditt eperatie efifrehefn^ 
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lo Arithmetica. Cap.* I. 

§13. - A R T I G U L y S 111. - 

^^ Ve SuitraSHone. , - 

§ i 3. D E F I N 1 1 1 0. SubtYahere numerum: 
B-ex-niimero A, • eft invenire nume- 
rumtertiumR^quiexhibearrefiduum ^ ♦ ^ 
<^ A >r fwftquam ab hoc ablatus fuit B. ^ ^ 
Nuin^irus B dicitur StihtYabendus ^ R 2,0 R 
Rifiduum ; qui & Differentia vocatur, 
qud4,extebeat eum numerum, quo difFerunt 
inti^feA & B, autquo A excedit ipfiim B, 
qui exceflus fi auferrerur ex A, A & B fbrent 
sgquale§. 

§ 14. Juvat boc loco adnotare Jigna qrudam 
%S cbaroBeres , quiis commode fubinde utewur. 
Sigmm j^ualitatis aut Identitatis fic effingjaur 
4 ^ 4 , quo indicatur > 4 effe ^qmle ipfi 4 » 
vdidem cum iSo • Extrema buic Signo ^xa 
vocamur menAra aquationis . II. SignumAd- 
ditionis aut coHe^ionis efl tale *!• ,' /S? 2 •{• 3 ^ f , 
fignificaty dup ampUus triay feu auo ^iria coU 
le0imfumpta effe aqualia T^ f. III. S^num 
Subtraftionis ejl ijlud t^.fic6^ 2,ftgntficafy 
6 minus % ; quod idem valet acj^. 

* . AXIOMATA. 

§ if. I. Ex nihilo nihil potefl: fubtrahi. 
IL Quantitas> e qua nihil fubtrahendum ,^ 

manet. ; ^ 

1 1 L/ Numerus major noh poteftauferri a 

minore . 

IV. Si numerus (y. g. 40) auferatur ab 
aequali, remanet nihll. ' 
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PROPOSfTlO II. II 

y. Si illud, quod abftulifti ex A, addas§ ifi 
hujus reiiduo ; prodit prior quantitas^ A. 

CoROLLARiuM. Hiuc fi cx Numero A* 
fubtrahas E ; & ex 

refiduo F fubtra- x r ^ ^ , ^ 

has G ; & rurfus E 1 7 o o o 

ex fefidao tt fiib- -^?-j-^ ii > 

trahasl, & fifc ^ JJI 1 
deinceps : tum 



A > t f i 9 

E 1 7 0. 

G I d t o 



E + G f'h un4 P 4 J * H 4 4 j 



! 



cum reUddO ul- 

timo K, fi^quod K o 1 K 17 

fuerit, in unam 

Summam coUeAa adaequ^nt ipfum A. Nam 

AsE. + F;&quiaFwG + H, erit 

A 5=3 E T G •]• H ; <5f cum nmiliter fit . - ^ 

H K I + K, propterea turit A tu E + G + ^ 

i + k: .. \ 

SCHOJLip N. Hujvmotk Demonjlrationejt^ iH qui- 
hit occurruM quantitius aquales , figno S Ay/^^c/^ i /a- 
ciUime cafiiintur y fi in cbarta deleta uni quantitati fuper^ 
fcriias aliutn aqnalem ; velyquod tneliuf ^ fi in tahula aut 
falimpfefto quantitati uni fcnitus aMitaifuhftituas aquM" ^ 

fettt aiteram- . ' 

PRdPosiTio II. Froblma. 

§ i^* Numerum mmorem B e majareAfuk^ 
Priwen. 

Imo. Numerus minoi^ B ponatur fiib Ai ut 
diftum § 1 1. Subduc lineam. In- ^ ^ 5 4 ^ 
cipiendo a dextra finiftram ver- 2 j 4 z B 

fiis, fiibtfahe prim6 unitates ab F^T.^^ 

unitatibus> deinde decades a de- ' * ^ ^ 



1% Arithmetica. Cap. I. 

fitf. eadil^S;&e. ,:&:,. «ftijuslibet iiotaej[uf>erioris 
. {lefidfljiift ;fcrib^ jng-i lineam , ^t Exem- 

.plum Ldf?qe?. , - : :- " 

l y fi a IV^' Si nota inferior (v. g, f. 

£«e«pi.? 4 ^ 4 A , injxeiqplo II) major fiierit fu- 

1 1. i ^ 4 i B ji p^r«)i:p,4 ; «imatur mumo uni- 

"iTi 9 R ^ ^^^ ^ ^^^^ proxime finifteriore, 
; ^ i intelligarurqiie tunc fiiperior (4) 
au£la denatio , quociimcomponit 14; ablus 
14 fi*btrahe j->rclfiduum^ fcribe jafralineam: 
nota autem"^ in columna/3,.ia q^^ijinitas fiiit 
mutuo accepta, poftmodum unieatfe mulftata 
(videlicet non amplius 6^ fed f ) reputetur. 
Undc fi tdis fiaperierfiierit i; ppftea yalebit o. 

6 o i\ 4 h 1 1 1^- Si in numero inferiore 
Exempi. 5 0.^0 i o *B B occiirrant Zeri ( ut in Exem- 

^' ~~"S P^^ IH5) infi^ lineam feribunmr 

10)04 fiQxx numeri majoris A , per 
Jxioma II. Etyper j^xioma illy fi aequalis 
ab aequali auferendus fit , fiibfcribimr Zerus : 
quod & mnc fit , dim nota tam fiiperior 
•§tf. quaminferior fiierit Zieras. ♦ 

^''' ^ • J y /3 !• IV*'* Si ^'^™^ occurrat in 

-. ,100040 numcpo fijperiore , a cjuo ne- 

iv. f 4 ? A * gueat fiibtrahi nota mferior 

t A ^ r i % ugniikativa; accipeniumouni- 

tatem a nota proxime finifte- 

riore (4), eamque transfer in locum difti 
• § 4. Zeri , ubi valebit denarium * ; ab hoc itaque 

poteft fieri , & fiat fiibn^aftio . Si plures Zeri 

fcfe infequanmr, ut in columna 7, cT, «; 

primus in 7 reputetur pro denario> reliqui 



^- pROP^SiTlO II. 13 

omnes prb novenano^ a quibus popeft fie»i& §-iA 
fiar fiibtra£tio : nota autem fignificativf piroi- 
itime iinifterior (2 , in cohimna ^) fieftfifietuir 
unitate ^uldata. , f^mi cbm omnibus his 
.'Zerispoi&t fiibftituiea 6uantitas, 4qua poflk 
inferioi; detrahi, id ^et iiipfi((^ 2)'i(',dematur 
unitas/ ^tiae ih t 'ti^anslat^ , vaiebit ibldem 10 
decades millenarias : hdmih decadum unitas 
transferatmr in cT-j )?emaaebunt inf;9a,,ocx)j 
mnsl^ta autem illa uhitaisValet ih^ cteca^eiii 
millenaiiam i e^ qua fl . njrfiis unicatem n^ahs^ 
feras. in^y, ^alebirhsec ibidem doqad!^ 
tenafiam , remahentibus* m ^.,9 mwenani 

DEMON5TRAr 10 ^embli J , U ,- JH 
(^Exempji l^ Tatipnem.^mod6:a^^ Hv^ 

merus^ A ianquMtt p^qfnitconftic.^^ 

bus, d^cadihu^j^^^fec^^ partife^ftipBioibuft. 
Sed (ex Qperasiom ipfa, >yR exKibgt ]<€tfidttttm 
unitatum, decadum &c. . R proinde eichibec 
Sreruln totius A Refifihutti . Q.e, J^ \ ; . 

Aliud £ximpluiii>QaKnpleAeiis ruperioresrcgciiai» 
:4) 00 po^iol 1 1 1400 10000949 06 
974d^4lf 0^1114 ;£^i 0000 

'' r - • ' ' 1 ' '- ■ — 

f '. * ' 4^9or<oy^7tfo7SSo54}tf749C|^p 

' Accifis nofijuftriore; frodeirit.» V^fi^'^ 
4 1^ 4 s' . ^im ificipiHti i np^ai» f/JMi ameriorem 
I 3, 4/); 9 fuficio Miquo nitare f ut , dtm ml iUam 

ftrvenis i v^ifteris unitm ffdjfe mtfiur 
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^ VMt antm hac mt» ^ 2 > jkuntiiiH veierem Ud otetfiA 
aoOCfod; ^ftrffmfiM dHiutpi-ceiij/im^r attetUas odfimikfiiM^ 
eupuqm fMblimat^ vakrem ; fmd hic fiml meimifi fnfficiet, . 
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14 Aritp'hmbti.jca. ; C^p. I. 

.17-^ EXAMEN Subtraftionisx:e^ninifit> 
eadp Subtrahendum ji RefidiJ^^ 
ma-eiprgen^ aequaj^n^^ Ai^robMope- 
rationetp[:Aeg^time fa^am. . Naavrin jjuavis 
iu.btra<9tioae eft B f R !;S A, pet ^isi&ina IV. 

:. i;r ,1 ; i>e Muiti^licatione. 

^ ^r^^.pBFINrTrd>'t^^ 

^ApCT^Bl) vel (iifaliihewtnisjoteni M^^ 

-hqiit) ^&eete nuni^iliih;A;in'B; eli'." 

tnveiffi^^^ tertiuni^CrW tbties con-^''^ 4 A 

tin^iiiifeieruW A^^'%otie^ urlita^' JL? 

ibM&m-iiii P. WMmplka/e A' 48 C 

per B4 «ft inverfif«rrt(Stiam 

•ffttlesiit fnultiphis^ de^A^, ^otiesTB^eft mu^- 

tipfex ' tinii»tis . ^^ Mumerus A dicitui-- MW^ 

flmn^, •'&^Muhi^aiki G Pro^uaUm. - ^ 

5^i9.MeixiorataDefiDiM|i^mpeti^ tantam^ nume-» 
ris Integris, de quibli^^hlc: iibbis fplilm ferriib^eft, 
jadr^fmifmSds y per «fiiarxiKincii interdum etiam 
cfip^i4 Ma£]i^aci^os.i94i$aPiC>&^iit irMilciplicado ; ^ 

,a 1 ^^im /1^^ iigiiincabicur j non.fiiie ailumen^ 
^rr— . ^4um ,nunverui^.pv.inf€^um, .fed hujus par* 
u i • tetri, nimirum duaS tertias, H. e ^» ,, Unde 
* ' -V* -mctftiplicarionii hamram latiore Tnmcdf)tU'ita 
'com|Se(£tiris : MuitipUcalrie' numerum A por B ^ eft 
^&meretoties ipfum' A ,' aiit ctt^tas ejus pairtes, proilt 
Id inHlplii^t aut unitates ^ut^Htlitatis paneii ih itume* 
Ito B. 'Wdl : Numcrqs A ifiuitipiicatiir pcr^B^ cimi 
inven itur <P^ Qui ita^iiit ad A^i ut multiplicator B ad 
, unitatciyi^ .^Qoare iiinultiplicans fuerit Fr#<^i(i uni* 
•late miQpr,.eiiam pr<)dui£tum C debec eile miniis 
Mulcifdicaiido A* • - *- » 



JQeJFINITIO. AXIOMATA/ i; I 

^jjcDEFINITIO. IL puanda.miincrus § zq. 
(V. g* A3) in &ipfi}m ducttur, prodaftum 
(9) dicinir Quadtatum% & A ejus Radifc qua^ 
drata . 

\xi. Sigmn Multiplicationis ejl ^hid x . Sic 
2 X 4. s g , fff^at^^ xduSum in 4 generare g. 
Si occufrathM (tgnati^^^ x 4 J x 3 fej" aSf f , ^- 
notatur prdduBum est i n 4 ' ( i* e. ^^/«111 ^ ) if 
not;o multipltcatum per 9^ adeoque den^faAir^pfO' 
duQum ^4« AlgebraiftA pro notts Numfricis 
utentes Jfphahti tkeriSy fsiem 'diiitrufk Hterarum 
perfe invicefnmultiplicationern exprimerey litefds 
fint uUo figno juxta fiji pimndo : fic fi algj^ b 
figmfKmt duas : d^inBati:^uantitata , . a b de^ . . 
mtahit zimuitipUcatUm pn ib : ^ i6<<r (ignatio i 
a a b iOfuivaleM bufc (ia^xiaX^ b . jln verd in 
boc fchtmate ^li b , du^ ba litirdt fignifcent mul' 
tiplicatianem^peir fe^ imacemii^m^verd tindm tan- 
fmn aliquamquantitaim-^^idififo fermone dttiff 
xoUigi* :./ i: ri j f? . ' 

^^ AXIOMATA, V • 

§22. I Nihiluindtt£fcudiinNihilun|n<m 
produai3c^«idq^m^;i/i^9QUe NlhilucD m^ti- 
plicat. ^mi.fnoditdem > aecadem i^. Ke* 
que xnoplislx decas &c. ipfiim Nihiiumjrjiam 
centies jflih^Jum ^ 6t fntfietnihilQm.^ 
.. II.,.^qQiale6;numeri pw eundem itectium 
onidtiplicaci generant produAa aequalia* \. 
/ II L - Stquantitatis alicujus parcesoi&ncs 
(qualescunque ilke iint , -iiye iemifle$> five 
tertiaeyr iive quanae &c. ) dupli<^nror> tjrlpli- 
centur &e j emm Totum dupltcatur) tripli- 
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^ 22. camr &c ; & cdntra. ^ S» "a^rigasum ibc i 
Flotimw 3 bacm^i ^xns; (i^^vkmtin bavMt 
partmm ^uplum acvifdas > accipie$ Totius agg^^ 
gati /iuplum. 

Cq*01x AiiiKMilciil^m igitur.Prod^ 

f 2 p . f 4x HTOlripIiccsv,: '\Eawm A 
i:;.iji;. pec*D, five Totius par- 






■*v>a^^..<< > «^M» 



F. 4 i,i^4o .«;« .tfs fmgulas ^ , ^ per 

.^..^ ; ..;c idwiD, harumque Pro- 

du^ 9pU^^9 ^fl^ 'Dina^ Summaa^nf j^n: cuiq 

tftiRJf^}/ guam wrf: /^ oibil fint, atque ipfiiim 

,Apegi4«mUj3?^ ,\. . 

M^dT* '^ JY. . Sivfint\dub /numeri :qualescunqu 

""• .4 6 r/: V V y (j j:> prod|bit, five duces 3 in f , 

t . r ^*v> • fivet f . in. 3 . .. Quod evidens 

^r.^;i.r.: ;: omnint^rJEet ^ •frquamcunque 

iu! * * ^ multip^cttionent.piiafltfa expri. 

mas , iit in adje^lo Schemate fit^ 

. in quo primd ixtjib MwljipiiSftJ^dus , a d mul- 

tiplicator j erit a $'c d Ptoduftum continens 

iten qniiiarium . i ' Sed &fitundd Sat i i 'Multi- 

-pIkBn^^:i(£nttdtilplibtorv manfiiridie^Si Pro^ 

^v^um/ cotitin^- feflr:Q|iain^km ^^deo iit 

:t}B3nqui^ ^trta netefly^o etta^ fi»^irer<|uin- 

que : quod ipfiim afTerit h^mii^ ^ de^ua^ 

:.visiiatta 4im]tiplicfttioiie verum <eft; AAwma 

iftud ^uMHOis fbrfi' ik"4^s tirmiflismH videatm 

Tontlm.Mamfifti^iniiM tamen tvaditfundo Scbe-^ 

Mmef^z^ekmultifik^^ 

• ' 9^04«: MMfHodiii^alitir f^ re^imrt ^ Axufnutii IK 

§ 23. 

\ 



$ 23. PO- 
STULATUM. 
Conftrmatur 
per Additio- 
nem nQme* 
roram y/^^- 

m PythqgoYh 
euSy exhiBens 
Produfta fin* 
gularqm inp^ 
nadumijZ, 

in fe mutuo 
du<^arum 
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A 
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B 



D 



vcl , quod idem eft , qui exhibeat cujusque 
monadis multiplum, quod tamen fepra non- 
cuplum non aicendat. 

SCHO LION. Vt invemas, quidjint v.g.reptiet t 
puere itt prima eelumna A B ^ltiplieatorem * 7, iUimU 
in fnrie A C multipUcamkim* «, dejceudeincolumna mn 
*• finul rem frogredere inferiet f, dum ferveniat ad 
fuadratutum commune, in fuo reperies Produiium auaS^ 
tum$6. SicTHj^^^^b^^ni^t^i^c. Hac TaM^ 
perfhaifffme mmoria mandanda. Multot mnn in Aritb^ 
meticis Ucirco iafiffe ab uiteriore progrejju probibitos 
fM devorare noluerint modicim Morem Tifiulam band 
ferfe3e edifcendi. t rr •!• 

Propositio III. Theorma, 

§ 14, Si nota ifualisctmatfe v.g, A (7, wHm 
70000) fmdtipUeem per aUam B (6 , atius v/il^ 
$00) monade citkrem : ^uffi. ^ fi 
sit ad Prcdu8um haieadum, • « , j tt 9 o 

Jimere ex jlhaco Pytbagorico 9 i 9 9 

Wtx A mulfiplum per notam 4»9p9Q9i 

B 



J^t- 






ig , Arithmetica Cap. I. 

4 24. B indicatum^ non Jecus acfi A^ B niona^es: fo^ 
remy £5* muttipli bwjus notam ifivero multiplum 
compifitum foret ex duabus notis, bavum ultu 
mam ) prcmQvere adeum gradum notd A anterio^ 
rem^i quet^ obsinet multiplicatrix B . Obrineat 
• B gradum centenariorum i.e, gtadum a mo- 
jnaaibusfecundum; muIriplumnotaeAperB 
indicanim fit 42 : dico> fi nujusmultipli nota 
a promoveatur ad gradum ante A fecundum 
(ut vides faftum in columna C) haberi verum 
multipluni de A . 

Demonstratur. Ui: habeatur notae A 

\ multiplum per B indicatqm j debet A promo- 

veri ad eumlocum^ in quo valeatcenties plus> 

ibique accipi ejus fextuplum • Sed ut valeat 

centies plus, debet poni in C, loco Millio- 

« § tf . num * ; ejus (exmplum vero conficimr ex 4Z 

^^- ?• MiiliQnibus^non fecus ac fimplicis 7 fextuplum 

* § d. ex 42 unitatibus *. Ergo hae notae 42 4>fto 

cor. 4. 4oco collocatae efficiunt verum multiplum de^ 

A. Qj.d. 

Propositio IV. Frobkma. 

§ af . Multipticare Numetrum A peir atium B, j 

I. CoUoc^ multipl^atorem B fiib Mpltipli- 
cando Aj ^t di£ttim' in Additione & Subtra- 

ftione. Et quamvis idem Pro- 

5^ • • . 6 4 f A duftum P pipodeat, five multt- 

L ^ i ^^ plices A per B , five B pjer A, , 

i i 9 cC pra^ftat tamen Numerum 'mino- 

I 9 3 f • D rem fiipponere majori. Subduc 

7TT 4 o P linfeam. VltiiT^a notft in B, vi- 



■ . 1 

pROPositio tv; i^ 

dclicct A) ducatiit primo in Numen A notam § jf , 
ulrimaiti f; Prodiuftum (quod in Abaco Py- ' 
tfiagorico femper rcjperietur) fi conftet unici 
nota V hanc fcribe infra lineam iii loco* mona^ 
domj ii conllet duabus notis y harum dexti* 
tmmfcribe in iiiab monadum locoj linifti« 
mam tantifper mente retinc) fequenti mox 
produ£to addendainf/ SecundOi EKic candcm 
notam (^) in petAiltidilam MultijDlieandi no- 
tam (4), prpap£him> in Abaco Pythagorico 
rur^ invenieodum > pone infira lineam in lo- 
co decadum) addendo illi notatU} fi quae mente 
hucusque fuerit f etenta, TeYtia , eadem me* 
thodo operabecis circa Multiplicandi notam 
£, eadem ratione circa alias > ubi harum plu« 
res fuerint* Atqije hic eft multiplicandimo- 
dus^ quando nuiJtiplicator eft unica tanmm 
nota. Sin pluribus conftet^itc in Exemplo !> 
£c porto pergimrf 

IL Notam tnultiplicatoris penultimam f 
duc fimilicer pfiim> m Multiplicandi notam 
monadicam) 2l^^in<decadic^, S^ in cente^f 
oariam &c 9 omtuno opcrando & produ£la ^ 

fcribendo.> uti Num^ff^ed* preecepunus, id 
untunduntaxat excipiendo,ut primumprodu** 
aum(ex 3><r) veLhi^s oroduftinota aextima 
(ubi diiabus confbret) (cribatur fiib nota muU 
nplicante > Sc {equens produ^um ( ex 3 x 4 ) 
in foco proxime vmftimo^ a^ue fic deincepSi» 

IIL Si duceridus fit Zerusin Zerum, vej 
ttota fignificativa in Zerum) aut Zerus in no-i 
Mm fignificativam^-fferibitur infra lineam in 
loco produfti o/ nifi aliquid e praeceden«e *^^»^ 
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§ 25*. J p 4 o f o e produftq ftierit mente re- 

iim«— tentum, quod in eo cafii 

« o « « n^TT^ fubfcribitur , Vide Exem- 

O O O pq O O rt I ; TT • • t 

'6\o 8 1 o o o ,* pluni Il> m qupjbrevita- 

^IJ^pi-- -:. — .4 tis ergo > meliiis fcribes 

6 o 8 I o o o o w produchim Unica line^ i», 

quani duabus 1» > b. , 

' .. . . > . 

- IV. Demum C&D.coUiganmr in unam 
fiimmam totalem . P . P vocatur froJu^ 
Gum Totaky C & jypYoduSla panialta. 

% t O o ^ 6 In Eremplo in. dic: ftpties 6» vel(ft 
w loavi» notam minorem in majorem .duco^e). 

Kxempl.'^^ : — re«e« 7 fimt^a; fcribe infra lineam in m 

III, I ^ 7 O I i :^ 3» 4 menteretine.-a^»,dic: qiiater 7fiuif 
• i • ^ 7'^'«' *8» quibiis adde 4 mtfnte retentum , fiunfc 

52 j fcribe ain^^ g mente ferva^ .^tM» 

V dk : iepties o vel nihil, eft nihil; fed 9> mente retentum, fcribe in 

^. 4*0» dic: fcpties o eft o, i^ituro fcribe in ^. 5^0, 4ic: 

lemel ^it^y* igitur 7 fcribe in> , ^t», dic: quinijuies 7 funt 

^5, hujusnotam dextimam fcribejn^>'^iftimam in >;. 

DemonstrAtio Exempli I. C eft totie^ 
miiltiplum de A, quoties multiplicator i eft 
muitiplex unitatis ; nam A conftat partibus 
^oo, 40> f 5 & finffuiarumduplum pofimm 
&ir debito fiio loco m C; ppout liquet mm ex 
Aba^Pythagorico, ram cx § 6. CoroHario 4* 
Ei^ C contmer ipfiim Axa. II. SimOitet 
1) ^ft toties nmkiplum de A, quoties multi^ 
> plicatoris notaaltera (3, valens 30) eft muL 
tiplex unitatis ; le. quacvis nota iplius A > 

* prop.E5^^^^® Totum A continette trigefies in D K 
3. * l^rgo D continet A k 301. Adeoqu^ in C ific D 

toties continetur A> quoties B eft multiplex 

* Froj. unitatis . A»iui PssC j^ I) % Ergo in P »- 



PrOFOSITIO IV. 21 

tiescontinetur A} quoties unitas in 6 j five § z6. 

S CH O LI J,- 

S 16* I. Quo cHfki^rum ratio & vericas magts con- 

ipedui paceat; ponana hic iii expanlb produ(3:a par« 

^ 4 f A uatia ^ nocis Numeri A dudk in 

3 ^ ° miilcipli<;atorem B. Ex quo ctiatn 

I c . vides> pofle abfbiute mulciplicacior 

S • nem infticui , quin neceile fic noc^ 

I ^ • • qua^iam mence recineri: tjuaqui- 



a o o o 

4 S o o o 

Excmpl. IV-. 



I 5 « dem mechodo operacio egregie fa-' 
11.. cilitacur, ac fimul in fcribendo pro- 
I S . . • lixior reddicur. 

106 4^ o 

II. Pacet> iQpraxipolIeomicci(videExempl.I.) 
pont^um in D> quandoquidem praecedences nocx 
m Addicione nadisrae func debicum locum & va- 
iorcm. 

II I. Si in Moltiplicafklo aut mulciplicatore plu- 

a } » o o o rcs Zeri occu- 

4 1 o o- o . pcnc poftcrio- 

— ra loca, brc- 

^ * ExcmpL V. J}^^ fic opera. 
9 ^ bere : ncgli- 

^ Iper Zer.i, 

(quandoquidcm hi nihil rriultipii'canc]| &opcracione 
per (blas nocas fignificacivas ab(biuca , adjiciancur 
I)rodudto omnes Zcri cam Muicipiicandi quam mul- 
tiplicacoris. Vi^e Exempi. IV , in quo multipiica- 
tor Gt 14) & Exempl. V, in quo mulcipiicandus fit 
29000, mulciplicacor'^ 41000. Nihil faciiius > 
quam nuiperum' quempiam v.g^ 1 ) mukiplicare 
per 10, 100 9 1000 &c. cunc enrjn Muicipuc^ndo 
adjiciancur coc Zcri , quoc liint iu diftis muitiplica« 
toribni, fietquei30> i| 00» ajooo.fcc 

B 3 
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^7^ Add6 adhuc. Exempk quacpiiain, t 4 6 i 

• i o o o <y' z 9 g 4 6 f 

1 o o ^ i o 4 * " ■'■ ■ ' i ' ■■■■ .^■ ■ ■" j 
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t 9 « 6 j 3 i4. s , 

§5^, CpsOLtAKiOMi ' MuItipliGirio eft 
werata ^iisdem atif ho't:«'jaiit' numferi Addi- 
tio j pam ut htinc, A 34f ^ multiplicos per z, 
accipi^ndiim :eft ejus duplum) (juad'ofatine- 
tur, di£feim numerum fibi-^bi^ -addendo, 
Multiplicare A per 30 nthil ^ aliud,^ ^uam 
iumere totius^Aad gra^dum decadicum pro- 
moti triplum ^^ qiiod fit V hiinc - liumerum 
I4f o ter fibi addendo* Unde c^oUigefe / poC 
fe Multiplicationeni fb& ■ Addiftone kbfolvi , 
quod tamen operofius fietr.quam^per modos 
nucusque traditos: cottipendium autem in 
hoc genere ^ egregios ulus praeftabunc Ta- 
bellae Neperianae i de quibus alibi» 

§ ig. EXAMEN MultipUCationis cermm 
.iit P^r diyifionqtrt, divideaao Produiium to- 
taie per- mUltiplicatorem J Quotus e.rit ipfe 
Mttltiplicindiis f nifi erratUm fuerit ; ut de- 
tntjtoftrabinir Propofit* lO, . Fallit hlc kerum 
^ Exaftien pe^ abjeaionem hJovenaril 

A)R t JC ULU S VL 

l)i Pivlfione. 
§i^. 0EF1NITIO I, Z)iv/W^f Numerum 
toittijfV^ I ilG 4 Aper B, eft invenire numerum 
. ^ . B tl Cj qui exprimat, quoti^ B con^ 



Dbfi^nitiones. 2J, 

dneamr in toto Ar Numerus A dicitur Di- § 30, 
videnJus^ BDivifoTt C Qmtus {qvl QuQtiens. 

J^ 10. DidU Definitio kxnun tanciini habettunc». 
dim cotits cUvifor cootinetur in Divide;iKlo , atque, 
httic aut ^iifiUs auc eo minor eft. At noe iniolei>s. 
apad Mathematicos iSR, minorem numeruin dividt 

Bermajorem in certas tamen partes diftributunT* 
nde rab genet^lioire conceptu Dividere A oer B 
cft invenire C>, qui doceat, ^ooties & qaompdo auc 
tonis B > auc hujus decermmaca pars contineatur, 
in A . Sic dtun diyidis x per | , vel lineam A per B» 
A I — I — I quotus erit | , h. e. in A conti- 

B' 1- — 1 — I — I nentur ipfius B nonnift Aax tcr- 
ux. Vei (vtt tvixti aiiis univerfaliter definiamus 
Divifionem j Dividere A per B , eft invenire niw 
iperiun C > qui ita ie hab^ ad unitafenl , iii Pi* 
videndus A ad divi^eiii B ; quare c^ in dac(> 
mox fiioemplo dividisndiis A fe habeat-c^ 4j^^^i^ci^ 
B, ilc z ad^, adeoque ikc pars ad unitatttm , quo- 
tu5 id eicprimens non potmt efllemtmemsiinteger/ 
fed iraAus :| » oftendens habitudinem ipfuis A ad B. 

§ gi.D^EFINinCJ II. Omni^ 'rtUmemis' 
B, qui con^inetur/jji alio A, huncada^uare 
potelt vel onaainiode.) vel proxime. Omni^ 
nuide ada^iat^ (pGimpms temel ftut ^lliries> 
puta yel bis , vel ter 65C , ita exhauriat nu^ 
merWfti -A? tit ftthil ^us remaneat , 'prout fit 
ifL Exemplo I ;^ ^gup cadi didmr. etiam nvU 
merus B meurinuip/^mm A . Praafim aJ^e^. 
qviat , 1^^ {eftiel aut pluries acceptus exhau^. 
riat ita rivinierum A, lit aliquid huius rema-' 
n^, itf qiio tahi^ refidu2 iie^ A V "4 "C 4««?«^ 
qujpat aicn^^us condheri irifegef B . j 
numerus B^ Sic in GKemplo 11. B pi 
adaec^at ipfiim A. 

B4 
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44 k^iruUtricj^ dw. t. 

$ 3A- §gfi. DfiFINITIOlII- Porro numerus 
B aicitur contineri in A femel> bis, ter^qua- 
^ ter Scc. St B acceptus &meU bis> ter, aut 
«juWfer &c. exhaurltft mimerum A vel ortni- 
rtibde \%1 prpxime . XJide ( vide Exefppt 
I. . & ](|,.) . ; jG B ; acceptus quateir iadaequet 
ipfum Acji^.continebitur in A quater , & 
c|uotu8 erit 4* Quare fi volueris noffe, 
qubties ttutnerus b cbntin^tur in' alte- 
io j hani ;B' totieS multiplica, doh6c adae- 
^ quet Div*|epdum vel bmnimode..vel proxi*. 
me ; & multiplicator , 44 cffiipiens ^ ent ipfe 

QuOtUS» ; :. >.;. i . 

^ Gdfe-dtxARlOM. Patet exinde, fi Divi- 
«eriduypy^jg; 7a> &} diyifc^ (j^). cpnfineari- 
Tur in [ Tafeefla Py thagQrii^a > jquocum ( 8 ) in 
ead!emii?ipertum4ri .5 - 

t>raterffi%'dmfor B (Jaihis in 4 T ▼^6 fexempl; 
I & II} futbq-ahacur ex A ita» ut remaneac vel nihil 
ipfins* A , v^i falcem talis tiunlerus > in quo lioii 
ami^ius conidneacur inceger B \ 4 eric verus quo- 
tu$ t evidens namgue eft, quod res qusepiam B co^ 
tie|concineacur in A , quocie$ ex hoc poceft Gjkh 

r^33-i^igfmm bivy$onis jfimt dm punSh^O): 
fie 6vz ^nifkat Quotum , qui refukat » dum 
4 'iioiditur per *• Hunc quotum fi ames ex^- 
pHeHte ^fporii, fic fcrihes > 6 : i=r v Jlgeka'^ 

* -:' ^ fi^ifkktut q%otus fefidtans ex Jhrifione ip^ 
i^Aperpi itemipfius axbpernxb^ 



I^ROPOSITIOV. 4f 

AXI OMATA. : 

§ 34. I. Nolla uniras , nec vltas niimerus $ 34* 
conrinetur in o , feu nihilo. 

, II. Contentum nequit efTe majus conti-* 
nenre. Neque ullus numerus continenir 
in quantitate fe minore. 

III- ^Q^wtitas A CQncinetur in ^ acquali 
quanritat^JS feniel, eftquc quoms i... . 

IV- Si diio numeri aequales dividattur 
per eundem divifbrem , quori £unt.aequales. * 

tilol»Osltio V* Froblma. 

Diindm Numeitum datum per aliunL 

$3f. PuoblemaL Dmdm hhtmmm A^i 
quando dwifw B cmjtm unitd tantum mtd^ 
v.g. 3. 

Imo. poft pividendum A duc virgulam.- i^ 

f^ S l d S\ i i S| divifbr fit aequalis primai 
B 3 i pivjdendi notae aut miripf 

iitl^lub liat collocatiii: ; fi major fuerit, cbll6-f 
camr fub nota iecunda . Demde vid^ , cpd 
Ab]|ci Pyjchagorici , qupries divilbr contin^a- 
tur in >pL0tis>/fub q\iibus collocams fuic \ mi- 
meni5.j^pc'indicans , fcu cjuoms ( i } fcri- ^ 
baitur ^^f):. virgukm ^n . <j^^ 3**<»- Pub quo- 
tum liun^^7!(^ diyiforeni'; produ^m fiiV 
^ j- . ixahe ej^ Dividendi nota vel ho- 
Jf I (> g" ' I ^ tis > quibus fiibftit ; Deletis^ 
'^ ' que ttim divifpre , mm prim|^ 

Dividendi' hot^ vel diiabus, fi tales adfiie^ 
rint, refiduum (2) fi quod fuerit, fcribe 



2 
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f 3f .immediate fupra.notam deletapi , aut fi duae 
j deletge.fuerintj ftipftr harum dextimam. At- 

'•' que fiaeci eft prirna operatio^ cui fimiles 
mnt omnes aliae feqtiente». Qpare 1 1^* 
divifot litomoveatur dextrorfeim liib^notam 
' ' ' Dividendi fiibfequentem ( i ) ; 
I 7 vide qubttes contineatuf in 2it> 
' quofiirri-y fcribe poii qiK)tum 
aritea inventum . Duc quottffiv no^m 7^ in 
diyifol:em'*3 , & .prbckiftum fiibttahe €X 
membioujiri ^ delei:^ fimul tam jqiiiam zi« 
Wltio » Promoveatur rujrfiim diyifbr ; & col- 
locabituriftfra notarrtor; in.quf(^i| noa 
continemr , & quoties ita non continetur, 
fcribifurin loeo quoti^ o» Del^imr diVifor ; 
promp^iiseatUr ad notam.fequentem ^, fiatque 
aT vv^lv opewfioj ^tf^pra. Prodi-. 

^ X 0fi\iyoz bit demum quo^ms Totalis 
Za ^gj 1702 , llabitque Ab finem 

operationis Exemplum , prout ia appohto 
Schemate comparet. De refiduoi>'^qtloti jfe-i 

fe fiib ifinem operationis Inanet'^ xlicemus 
33. Num. .VIL ■ / . 

§3^. PROBLEMA II. Dmd&e'Nuine^ 
rum datum , quando dtvifor pluritui cor^at no- 
tis. Id duobus pQtiflinium mddls lib-i folet, 
quoruiii primus, efl qiiidem c^iHihunidr 
(cbnginfiiens proriU^^ cum mox ditd," § 3f-) 
fed ^ intricatior ;' kker planior, & ffeciendae 
Peijfiohftrationi accbmhiodatior , ^uertique 
jiriori praefero. ytnimque daihus* 
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Prqpositio V, a7 

MODUS PRIMUS. § 3^, 

Sint dividehda i%%€ti per g^ ; fobfcribe 
divifbrem primo divifionis mcmbro agg, ac- 
cipiendo pro primo membro 4 
totidem notas primas finifti- %2%€iz 
mas , quot divifcr haber; exci- ^6 
^pe, cum divifor fiierit itiajor diftis notis, 
'tunc enim altera Dividendi nota erit adjitien- 
da ad habendum primum membrum > ut in 
praefenti Exemplo fit. Vide jam , quoties di- 
vifor contineatur in membroprimo^zggjquo- 
tum 8 fcribe poft yirgulam ; dein mijltiplica 
diviforem per quotum, fiibtrahe, dele in nunc 
modum : dic, Ter 8 fiuit ^4 , haec fiibtra- "^ 
fta ex:i8 relinquunt 4, quae lcribe fiipra %y 
delens interijn notas 3 , %%^ ut videre eft in 
Schemate A . Similiter dic) fo^ ' #' 
xies 8 fiint 48? haec fiibtrafta %i^€i% ^ 
ex 48 relyiquunt nihil , deletis ^fi^ i 
intereai^, 48,tit vid^fi^in Sche-, . 3 '^ I • 
mate B.,j Secmdo , -promove diviforen* ita, 
ut hujus .nota dextima fttt uno ^adu. pro- 9 
pior veriu3. dextram , ut apparet ip Schem^; 
te B; & quia 36 'm^Xioti continemr , , fcribc 
2^rum poft; quotum antea ^inventym^* . Ter- 
tio^ Promoto rurfiis, ut ante,. diyUqre qua^* 
xe membri 61 quomm (i,) foriberidungt pott 
0; opera,re. fbcundillm ha£ienu& difta, dicendo, 
ter I e^' ^iquod fiibtra<Sum ex 6, r^inc^it 3^ 
deJens interim tam diviforis notam' 3 , quani 
Dividcndi notam 6, fiipra quam foribe ^ refi^ 
duun> 3« Similiter dic, foxies i eft iS> quoQ 
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k 

{ubtra£tom ek ii .( dele ihterim 3,^1) 
relinquit zf > quod refiduum (cribituc {upra 
deleta gi» . Quartt yPropoto denuo [ dt 
ahte , divifbre Qperare Tecundum hafte- 






nus praecepta ; ilabit* 

.que fiib finem ope- 

8017 rationis Exemplum , ve- 

lut in Schemate C cer- 

* • • 



iii. ac 

tV; 



jA2gf29 



*1' 



F 


ifl» 


& 


los 






H 


449 


.1 


4}-* 






r i.ri. 

G 1084 



I 



I 



4li 
4IA 



UO DV S StCV^D V S. 
Sit in Exemplo in. Dividendus A, di- 

H^elo^l ExcmpLUL Excin^l.iV. vifor D, 

I).^4 D.S4 quiprolu- 

Ai8<iz i.;M,N, bitufcribi 
E 170 . . 5 i 8 t^ poteft vd 

* a fronte 

vel alibi , 

ubi con- 

fpe ftui 

mafi;is pa- 

^7 1 ' « «^ ^\ teat: LAc- 

cipe pro j^rimo divifionis membro ex Divi- 

deiido tot primas notas finiftim^s, qnot fimt 

itidivifbre: fi tamenlUae efficiant numerum 

divifbre minorem , adjice adhuc illis fequen- 

terai piyidendi nbtim : atque ita in nofbro 

fexempiib • primum membrum coirifiraitur no- 

tisigf. Quaere quotum , quicuniflt f', fcri- 

fcatar pfbfmrgulam ; hunc dtic in divijGbremj 

produftum fcribe in *E : hoc produfhim 

lox^filbtrahe ex membro primo, refiduum i s 
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m * ^^ 

» I 

fcribe in F.^ IL Refkiuo. if ^bjunge &-$ ^C 
quentem Dividendi notam 2 , lit fiat novuin 
membram (i f 2,) in quo cum divifbr bis con- 
tineatur, fcribcs poft virgulsm & quotum L 
nunc alteram quotum 2 > quem duces in di-. ' 
vifbrem, Qpferando omnino iit ante , fcilicer 
2x5-4. h.e. G fiibtrahendo ex F, & refiduum 
44 fcribendo in H > cui adjunge Dividendi 
notam ultimam, ut halieHtiu* novum mem- 
brum , circa quod fimiliter bperare ; ac tan^ 
4em in K remanebunt 17 > in Exempl. IV au- 
tem) fimiliter trafl:ato,reftabit nihijj & Quo- ' 
tusTotalis Qjerit Lf Mf N. • ^ 

Demonstratio. Numcras A,ceuTo^ 
tum^eft aequalis tyib\js numeris 2 8 foo t :io f 5 , 
tanquam partibus* 

Atqui L (valenshlc foo) eft vcras quotus 
partjs vel membri 28fpo, per Definit. j, eo 
quod {ex operatione) DxL ( i,e. 27000 ) pro- 
xime adaequat di£him meinbram. 2^- M 
(valens 20) eft quoms humeri F, i.e. ^gre- 

Lli ex membri primi refiduo (fi quod raerit) 

membro fecundo. 3«»- N eft qupras nu- 
meri H , i. e. affgregati ejc membri prioris re- 
fiduo (fi quod merit; & membro ultimo : n^ec 
enim in loco quoti aliae notse pofita? funt) 
quam qiiae in divifbrem duftae acteequarentdi-. 
yifionis membram. 

Ergo L+MfN, i.e. Q,eft veras Quotus 
iDtius A. jl^e d His rite perceptis, fuopte 
fngenio demonftrabis ram operationem Pro» 
blematis I^ mm tilam Modi I , quae cum praiN 
fenre quoad fvibftanriam in idem recidit. 
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^^jSCMOUON 1. IjPW" z t y.i., JD. f 4 

mtnlmt hecelie eft icribi pttn^ m£>27o icii 

& F; fed brevias operabere fecundum 1 i • 

adje^m Schema. Dividendi tamen 

liptam» qotndo novum ^iembrum in- 

greditur > proderit > ad confuAonem 

vitandam > ab aHu notit fequentibus 

interpofito pun^o iecernere* ' 

. SCHCyLIONU, QttoniampotiA 
^lmfl- Diviubnis difficultas verfatur in ^ | • 
lnveniendoquoto>qtti plermn<)ae non- 

mdtentando r«peritttrj| jttvaWt interdum» praKertim iaModq| 
§ ^6i feoriim» quotum elefhim dncere in diviforem > ac videro» 
atmm prodtt^tum ita ^oiHt a ftto membro fubtrahi , ut vel re- 
maneat nihil > vel fUtem- nomerus. divilbre minor ; quod dui^ 
contingit» certus eilo de veritate quoti. Ad faciliorem quoti 
inventionem etiam facit> divifbris compofitiprimamnotam apte 
conferre cum nota prima vel duabus primis membri dividendi ; 
Sic in Modo I ejufque Ezemplo> qucre quotiea divilbris ^6 
noca ^ oontineatar in Tlipra fe pofitis 28 ; invenies quidem no- 
vies cootineri > at refpiciens fequentem divifbris no^m 6 > adr 
terta6>'qubd hzc du<^a in 9 plus efficiat» quam ex nttmero fu- 
periore point fubtrahi; onde pro habendo qaoto aifamendt 
crit non nota 9 > (ed g. Vel (ut aliam tibi luggeram prarin) 
in Exiemplo III > quoniam divifor f 4 haud multum diffbrt a 50» 
?ide quoties 50 contineatuc in sg^». ftatim invenies contineif 
quinquies . Pariter (i foret diyidendi mtmb^om JI15 > ^4ivifor 
97 f cogitabis> 27 haud multum abeile t ^o» hoc verb in uno 
centenario continetur ter» &-in too fezies> remanentibus ad« 
W-30> quibus fi addas dividendl notas alteras 15» vtdebis in 
hoc aggregato (etiamfi ex vllo fubduptretar excefiiu > quopeccat) 
adhuc -femel contineri divilbrem ^f > ita ut verus quotus jam 
d^rehendatur eile 7. Eundem qaotum erues > fi perpendas af 
hatt.d mult«m abefle > per excefliuq > 'a H^* 

COROLLA&IA SC ObSERVATIO^ES^ 

§ jf§, t Poftquamdivifbrfcrlptusfiiitfub 
primo Dividendi membro (quod nunquam 
debeteife minus ipfo divifbre) tot fcquunmr 
divifio^ membra, quof notae poft primum 
iiiembrum fuperftites Cntft in Dividendo^ 
Ciim enim difticillimum fit flmul & femel in- 
venire tomm Quomm , id per partes effici-i 
mu$ di£lo modo . Dket: At cur non etiam 
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perpartesquaeriihus, quoties divifor (rcpctc § 3t« 
Exemplum III.) contineatur in primi mem- 
bri noasyiy 8 ? Re(p. Ne fiat per pluca, quod 
fieri poteft per pauciora . Nam f 4 nequit ita 
contineri in 20000 autln goo6> ut quotus fit 

1 0000 auti 000 (aliisproduftumexf4xiooo0| , 
aut ex f 4x 1006 > ceu contentum > forct 
majus continente', contra Axiomaa ;) un» 
de mpervacanee in loco quoti fcriberemr o. 

II. Quando divifbr non continemr in 
membro fecundo > a&ove fequente , fcriben- 
dus eftpoft virgulam Zerus; qu6 tam &quen- 
tes notae fignifK:ativ8e> quam praecedentes ob- 
tineant debimm fibi locum & valorem . 

III. In divifione partiali unius membri 

nunquam ^^^ i , ^ ^ ohx=i o o q 

poteft effe i | 

quoms ma- 8 9 i^h;— ^o&c. 

jor novenar* 9 

lio ; quia alias divifbr du£his in quotum noj- 

yenario majorem evaderet major fiio membro 

dividendo (prput adjefta Exempla docent,)id 

quod repugnat Definitioni 3 > & Axiomati 2, 

IV. Ex Definiaonea.& g.liquet, fefiduum 
reli£him vel poft membri particularis divifio- 
ncm, vel poft integram divifionis operatio- 
nem neque poflfe efle aequale divifbrl, neque 
majus illo : nihc fi (ecus evcniat, certus efio 
te enafi^e, Ad cavendos ejusmodi errorcs 
praeftat femper afifumere quomm majorem 
quam minorem,' quindo de ejus vejritate du- .^ 
bixatur. 



3z Pro pasixro V» 

§ 38» V. Divifio eft iterata ejus^cm numcri (ici- 
licet divifbris) fiibtraftio, , 

VI. Siilivifor v.g. aop contineat ad dextran) 
Zeros non interruptosj per compendium 



r (I 
%%% o o 



operaberis , fi difti Zeri 
I 6 I ponanmr fiib ultiipis noti; 
Dividendi, & operatio jfiar 
per ilblas notqs fignificatiYas. Nota& autem Di- 
videndi, quibusfiiblcriptifiint diviforis Zeri> 
AuUum conftituent divilioiiis membrum ; fed 
vel cum ultimi membri refidup , vel fi tal^ 
nuUum fiierit> ipfe fola^ component refi- 
duuni. In appofito Exemplo dividenda fimt 
923 f^ per :^oo, remanebunt if6. Si divi- 
feris 322 f^ per ;ioo, remanebunt f 6. 

VI L Quando abfoluta operatione r^ma^*^ 
net in Dlvidendo refiduupi quodpiam (velur 
in appofito Exemplo manet % , lunul^ fecer« 
nendum ab aliis notis,) (cribimr poft quomm 
linea) fiipra quam ponitur refiduum, infra di*r 

vifor: quQ denotatur, qviod, fi 



(^ 



unaquseque refiduarum unitamm 



A ^ I ^? j^ividamr in tot jpartes, quot fiint 
* ' unitates in divifore, cuivis unitati 
diviforis comp^tant adhuc tot partes, quot in- 
dicanrar a nota fijpra lineam pofita. Sint 2^ 
tloreni, & 4 homin^s hancSummam dividen* 
tes ,*^ competent unicuique G floreni, rema- 
nentibus norenis duobus, qui quia nequeunt 
Integri inD^r 4 homines dividi, inteHigimr 
unusquisque refiduorum florenor^m diviai im 
toc panes (foil. in quamor) quot fimt homi- 

nef 



i 
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nes dividentes: hoc fi fiat, perfpicuum eft> § 38« 
pofle ulterius refiduum inter 4 homines diftri- 
bui ; ac in noflxa quidem hypothefi cuivis 
dividentium competent adhuc duae quartae 
unius floreni feu medius florenus. Quoti 
appendix | dicitur fraftio ( de qua plura in 
Cap. 3) ejusaue numerus inferior dengtat, ih . 
quot partes aivi& intelligatur una refiduiuni- 
tas; mperior monflrat > quotnam di£larum 
partiiim accipianmr. 

In gratiam Tironum ali^ quaedam fiibda 
Exempla. 
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Propositio VL Theorema* 

§. 39. SiipioH muiUdi ^ mmetutn tttte- 
fftum exprtmunt t dacantur in divifotm t ^ ftv- 
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.^ 9^. du6to adJatur^re^duim (Jiqmd fueYit);aggrega' 

^ twn hoc ejl £quale Dividendo. IL Quotus etiam is, 

cui adbdretJraBioy totus duSlus in diviforem re- 

jlituit Dividmdum. '■■■,. i , 

\ Demo^^stratur I. Pars. 

* § aa^QxDaDxLf DxMf D X N * . Xddp^ 
^" ^" ' rx urrique aequationis 

membro refiduum K; 

erit^QxDtKsDx 

L+DxMfDxNtK. 
Suoftitue nunc in po- 
ftremo aequationis 
membro tribus'pri- 
misterminis aequales 
EjGjlCNam, exope^ 



Ax. J. 
Cor. 



A 1 8 f 1 ? 
E 1 7 o . . 



Ax. 5. Q 

H 

I 



108 



D f 4 
L f o o 

M 10 



N 



8 



K 



4 f 9 

4 J 2. , 

— -|Qjz8 



w/iofi<?, DxL>t=iE,D>cM = G,DxN = I); 

erit QxD t K fcJ E t G+It K. Atquihuicpo- 
ftremo aequationis membro eft aequale ipmm 

•§. I5A*: Ergo etiamQxDtK«A. Qj.d. 

cor- Co RO L L a R 1 UM . Quotus, g^ui eft nume- 
ruslnteget, du<ftus in divilbrem eft aequalis 
Dividendo, dempto refiduo , fiquodfuerit. 

Demonstratur IL Pars. 

Totus quotus appofiti Exempli conftat ex 

/|^ ^ ^t^ (i-^- ^*^ unitatibus inte- 

A 2 ^ tf tf ^ g gris5& duabus quartis) Atqui 

• cor. D 4 //xD = A«R*;&rxDsR, 

praced. ^^ evidens fiet percepto §- 61 , qui ab 

hac materia eft iiidepindens . Ergo- totus 

Quotus duftus in diviforem eft aequalis ipfi A. 

Q^e.d. 



Appendix* }f 

$ 40. E X A M E N Divifionis certum fit , du- § 40, 
cendo Quotum> numero Integro expreffiim^ 
in divifbrem , & Produfto addendo refiduum, 
fi qudd fucrit j tunc enim hoc Produftum aut 
jiggregatum apquale Dividendo, oflendet 
operarionem legitime pera£lam« Patet ex 
Propofitionis VL parte prima. 




APPENDIK ad CAPUT I. 

§ 41 ' ^^ rationi numeri heterogenei 
traifandif breviter nunc docendum. 

I. Si addendi forent numeri hecerogenei cxifleil-* 
(csincribusapjpoficisqf^um. fl; ^^^ ^ 

fummani infimae^ ipeciei i[ ^ / ! 

quantitates, fctl., hic cruci- jj* ^T ^ 

gcros ; Suoima erit 9, Ac (juia , *,,, . — L« 

propofituih efl inFra lineam . t tf. . i x. i 

in loco f» eam tancum quan- Summa^ r« /^* «• 
titatcm fcribere, quap noa ^ v. . 

adxquec unitacem (peciei po(icx jn columha^i hind 
iummam 9 divide per 4> eum icil. numeruni cruci;- 
feroram» qui ununi baceum eificiac; retiduum ( i ) 
unum {cil. xrum (cribe in «*> & quocum :t > i.e. duos^ 
baceos accenfe baceis in columna 3 : quorum Sum*' 
ma jam ^uidem efficic 42; ac quia rnrfus prppofi*' 
ftim cft iiifira iineam in ts cos •iJtntum bacebs iSri-» 
bere> qui florenum (imitdtem (peciet proxitne {nih» 
fterioris) noii ad^equent \ hinc divide (uitimam 4$ 
per I % (eum baceoruii;i ntimerum > ciui unum Flore« 
num conficiant) refiduum 1 1 i l.e. 1 1 bdcieos (crib^ 
\xi0\ quotum 1, i.e. duos florenos a(jcen(e fidri^hil 
columiis ?« Idem modus (ervandus , dumadcbii44 

C a 
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§ 4l.occurrunt niiiiuca, horse, dies, anni; au|: minuta 
& gradus *, aut perticse , pedes , pollices , lineae ; 
aut LibrjE, unciae, drachma:, grana &c. 

11. Si ex z6flor. 8 ^«f . i xris fubtrahendi forenc 
jftoretni j^iaceiy %xri ; incipe fubtradtionem a co- 
lumna infimae fpeciei, & operare f tl. bac. xri. 
velut §. i6. di€fcum, eo tantum di- i6* a%. it 
Vfcrimine, quod unitas {finecelle l 7-.i4- 3 
fuerit) ex^ in h transiata nonvaleatpra^cife decem, 
fed numerum aeftimandum pro natura fubje^torum 
a Sch. Sic in pr^efente Exemplo unitas ex a in ^ 
translata vaiet 4. * 

III. ReColuturus fpecieni fuperiorem in jnferio- 
rem, ''Lit dum noife cupis, quot crucigeri conti- 
neantur in 10 florenis, multiplica 10 pcr 60 (nem- 

S' e per eiim^ cruciferorum numerum , qui unum 
orenum conflant) provenicnt 600 xri. . Si vixifli 
annos 10, invenies omnia vitae tuae minuta, fi an- 
nos refblvas in dies , dies in horas, has in minuca. 

IV. Multiplicaturus numeros heterogeneos , 
multiplica.guamlibet fpecieni leorfim , & abfbluta 
multiplicationeprodu(3»re- r fi. alb. xr. 
ducitoad dcbitas fpecies. E.g. | i ^^. 1 2. 3/ 
Occonomus expendit quo- | « i 8 o. ^ 1 44. c je, 

vis menfeiYtt. 12 aibos, /— — '- 

I xros, quantum expendit t«ioo. * 11* f o. 
per menfes 11? Mulciplica feorfim quamlibet fpe- 
ciemper 12, pr6du(5ta erunt a, by c: crucigeros 
rcducitoad albos, hos ad florenos (ope divifionis 
traditae Num. I .) refidua, fi quac fint, fcribe infra in 
cujusvis fpeciei columna , & Summa omnium erit 

. V* iSSnt inter 20 homines.dividendi Floreni 19.&. 
xri 40 ; inicium divifionis fiac d fi3ecie majori, quo- 
tusieric i flor. Refiduum 10 flor. refbive in ipe- 
ciem mihorem florenis adha^rencem *, refblucis aode 
40 illos 9;ros y & Summam porro divide per 20 *, 
Quocus dabic unicuique diviJencium adhuc |2xros. 
Vd (fi alicex* placueric) hecerogeneis ad inferiorem 



De Fl N I TI O N ES. 37 

aut infimam omnium fpeciem reduflis » inftitue^ 42. • 
divifionem. 

CoUigis ex di&is > MkltiflicanAum ^ nmitiplicatarem, Divi' 
iendtm ^ divifirem poffe effe nttmeros beterogeneos. 

C A P U T 11. 

De Proportione, 

ARTIGULUS I. 

Tbeorefis Proportionum» 

§ 42. DEFINITIO I. Pars aliquota t9iy 
quae aliquories accepta apta eft metiri feu 
omnimod^ exhaurire fiium Totum . Talis eft 
relpeftu iz pars i, vel 2, vel 3 , vel 4, vel6. 
Pars aliquanta eft , quae (emel aut pluries ac- 
cepta non metitur Totum . Talis eft refpe- 
ftu numeri 12 pars 5* , aut 7, aut 8 &c- 

DEFINITIO 11. Similespartes £nnt^(\nx 

^ in fiiis Totis eodem modo continentur , adeo 

' ut qualis pars ftii Totius eft una , talis etiam 

pars.fUi Totius fit altera. Similes partes ali- 

quotdi, fimt , quae in fiiis Totis aeque faepe con- 

tinentur. Tales funt 2 & 6 refpe£hi TotOr 

rum 4 & 12. Similes partes aliquantdc funt, 

quae continent aeque multas fiiorum Toto- 

rum partes aliquotas \ Tales fiint 9 & 18? 

jrefpedlu Totorum 12 & 24, utraque enim 

conrinet fiii Totius tres quartas. Tales item 

fiint 3 & 6 refpe£hi Totorum f & 10 y utra- 

que enim pars continet fiii Totius rres 

quintas. 

N C 3 
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§ 4^, DEFINITIO III* /&j/io eft duarum ejus^ 
dem generis quantitatum mutua qua^am ad 
fe habitudp vej fecuadum aecjualitateni , vel 
imjoritatem > vel minoritatem* 

In omni Ratlone funt duo termini , quo* 
rum qui primp npminatur & a nobis ad alte- 
rum refertur , dicitur Anucedens , qui fecun^ 
do nomin^tur & ^d qijetn prior rcfertur> 
Confe^uem. JRatioriem deinqeps fignabimus 
interpofitis duobus pUnftis in hunc modum 
A : B. :^ 5 4 5 quo denotatur Ratio ipfius A ad B, 
Vel:5tad4, ^ 

SCHOLION, pixi , Jlationem cmftftert htter ^uantitth 
tes homogeneitf , Eteitint <um in qnavis Ratione dtto quanta cwii-t 
farentur inter ffvel fecwtdvm ^equalititem, vel t^joritatem i pa-. 
feti fape inepte comparari hoc mqdo in^er fi quantitates hetercgt^ 
fiMj, v.g. l^nmerum %2 cum circulo» tineam vtmfphafq* 

z^' Kationtim alia Arithmetica , ^lid (jreo- 
fttetrica, Ayitbmetica d^ comparatlo unius 
quantitatiis cum ali^ foluiti fecundum exceC 
iiim i feu differentiam , qua una fuperat 
pliam, vel fuperatur ab illa ; qui exceflfus xo^ 
' peritur fiibtrahendo minorem a majore» 

Proportio Arithmetica eft duarum Rationum 
Arithmeticarum fimilimdo, feu feries trium 
«^uamorve cjuantitatum > in qua major mino^ 
tem fiiperat eOdem exceflu;^ utz, 45 6, vel 
8^ 65 4 j 2, Majoris cohjiderativnis Junt Ratio 
^ Py^portio Geometfica , qu^ velnt per excel- 
lentiam ikles dkmtur ; ac nos deinceps^ ni/i 
iiliu^ exprejjim fuerit additum y Rationis ^ Fro- 
^ poriioJHs homine femper Geometricas inteUigemus^ 

' DEnNlTIO IV. Ratio Geomctrica ^%m 
QV(a cQnfideramr;) quomodQ \ina quamita; 
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conrineat alteram , aur continwmr in illa.§ ^, 
Ut autem cognofcas, quomodo numcras in 
numero c:ontine4tur,.aivide majorQm per mi- 
norem , quotus id, indicans vocacur £xponens^ 
Rationis ; quod exponat habitudinem unius 
quantitatis ad aliam. 

Ratio alia eft JequaUfatiSy cum Antecedcns 
& Confequens funt aequales , lit f : f,. Alia 
Indupialitatis ^ cum fuerint inaequales : 6c qui** 
dem fi Antecedens" fiierit majus, dicitur 
Ratio majoris inaqualitatis , i\i 4 : 3 . Si fuerit 
minus, minoYis in^qualitatis * 

SCHOLION. Nobis deincepf in PrapofiiioniAut 
negifttum j^ fermofefnper erit de Hatiotuhis ifkequalitatis ; 
nm quee Mdem afferemuri vera ejfi de Ratione a^afitatis, . 
cuivh vel prima frotvte fatehit . 

DEFINIT16 V. Proportio Geometrica eft 
duaram Rationum fimilitudo , con venientia, 
aequalitas , identicas ( h^c enim Synonym/i hic • 
funt ) fecundum continentiam : nimirum 
quando vel Adttcedens utriusque Ratipnis 
aeque faepe cohtinet iUum Confequens , aut . 
continetur }n ii\o^]y vel qqando utram- 
que Antccedens ♦aontinet :fiii xonfequen* 
tis aeque mulWS partes aliquctas Timiles : 

?]aem in firiem oportet boncipere terminds 
!Ioniequentes divifbs iii asqualem numeram fi* * 
milium aliquotanjm ; tum enimvero fi Anteo&i 
dentes gaudeant aequali ejusmodi partium nu- 
mero, Proportio habebitur. Sic Proportioncm 
conftituunt hae Rationes S*^^ & ^4 : 6 . item 
iftae 2 : 4,& 3:6 ..itenjiiiae .^2» Af 1 & r 4 ; ^ 10: 

C4 
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§ 42, uti enim a ita & t continet fui Coirfequen- 
tis duas quintas, 

V Termint Proportionem conftituentes di- 
Cuntur PfoporHonales , Deinceps Proporrio 
ita a nobis fignabitur 2 ^4 : ; 3 ; 6 , atque ita 
enurtciatur ^ ut 2 fe habet ad 4 > ita i fe liabet 
ad 6k Aliis placet haec fignatio z ; 4S;:; 3 ; 6. 

CoRotLARiUM }. Proportionem cori- 
ftituunt "unitas , mviltipiicator , Multiplican- 
dus , & Produftum 5 ita ut fit i ; m ; ; M:P. 
Patet ex Definit, i. §i8» 

CoROLtARiuM It Proportionem item' 
coriftimunt unitas, quotus, divifbr, Divi- 
' dendus , ita ut fit i : q::d:D. Sequimr ex 
Corollan praeced. quia ( ut oftenfiim fuit 
PropoC 6 ) quotus multipUcans divifbrem 
prdducit Divideridum> - 

SC ffoLlON, Mox tnenioratatn Proportio- 

him vefam eciam elle cunc , ciim in divifione quo- 

R 2 1 ^ ^ T to adhaeret fraftio , inde fiacile dedu- 

2 ^jtf — cicur, quodjciim fradlionis termini 

D 41 ^ 4 J rS^ /fiisdem nocis lcribantur, quibus 

^ i Hi rcfiduuni R & divifor D* , eddem modq poffic 

«t }r, comparari R ad O^^tanquam unitatcm,xiuo in Fra- 

(^^ione refertur r ad 1/ ceu unttatem* Quo jpofito» 

uti totus buotus appofiti Erxempli contniet iexies 

uhitatein qc inniper unitatis dimidium -, ita Divi- 

*Prop.i dendus ( qui aequalis eft 4x6 f * * j etiam cpnti* 

% § j^, net fcxf«^ dtvifortm * & infuper hujus divifbris di- 

' itiidium. VtidA etiam patelcit Divifionis Definitid 

gewrnUsj dati^ jo* 

DEFiNITlO Vh Proportio (tam Geome- 
trUa qUanl Arithmetica ) alia Continuay in qua 
tti^^ t^rniini {imt iidem ) ^t in hac a : 4 : : 4 : 8- 
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Alia Difcreta , in qua Medii termini fiint di- § 43. 
verfi, ut 2 : 10 : : 4:20. Proportio RtciprO' 
ca (quae& ever& dicitur) eft> in qua primus 
terminus eft ad fecundum > uti quartus ad ^ 
terriumi yelut a:6 :: 30:10. 

Deimcepf fi qmtmdo dieetmr tetmimr fenerieis A efidd B9 M 
C ad D; babeHda clarifis idea ergo t» ijias Rationes teernn fpe' 
ciales reddet , dicendo E.G. Ht A e/i duplMm vel triplMH di B» 
iuC efl dupUm vel triplum dt Dt mit viciSbu 

AXIOMATA. 

§ 43. L i^uales quantitates a'yh « 4. ^4 
dicunt eandem Rationem adtertiam *;*• ^^ 
Zy vel ad asquales XyZ. Et quantita$ z dicit 
eandem Rationem ad aequales a^ b. * 

II. Si a Sx. b dicant eandem Rationem ad 
Zs vel ad aequales x^z; a&^ b {unt aequales. 
£t a quantitas % dicat eandem Rationem ad 
ajbt h« aequales funt- \ ' , 

I II. Si detur certa Ratio inter quantitates 
A & B ; tunc fi alterutri fiibftituas aliam 
aequalem , manebit eadcm, quae priuS) Ratio. ' 

IV. Duae Pationes A^B, C:D fimilester- 
tiae (^:^,,X vel pluribusfi- A:B, :t:?;,C:D 
milibus fiint etiam liiniles 8 :4, 4:i> ^ : J 
inter fc . /^/, Omnes Rationes habentes eun- 
dem Exponentem eandemque Antecedenris 
ad Coniequens relationem) fimt fimiles. 

V. Si fuerint Rationes A B ^ 
A & B aequales*, & alter- i : 1 : : t : 10 6:11 
utri fubftituas aliam (c) ipfi fimilem ; ma- 
nebit eadem , quae prius 5 Proportio ; fimi- 



42 A R I TH M E T I C A C AP. IL 

§ 45^ lesque itidem enirit Rationes A dccj vel 
B &/. 

Vli SiaGt pars qualiscunque a'i. ,b 6 
dc^;tunc iSf duplidarum, triplica-' A '4. Bii 
tum &c» perget efle eadem ' pars d6 h pariter 
du'p>licato aut triplicato &c. Proinde'^ 11 a fit 
pars tertia de ^ , & utrumque duplicetur in 
• A 6c B, manebit A pars tertia de B* 

COROLLARIUM. SicUt fe ha- . a 1, b \ 

bent fimpla a.h-, ita fe habent eo- A 4. B 6 
fum aeque multipla ? i.e. eo- .C^. Dy 
njm dupk aut tripla &c. Unde ft quantita- 
%k% a ^ ^ multiplicentur per «2. l 4 
eandcm tertiam^, erunt Pro^ ^ \ 

«a A & B ad fe invicem uti A 6. 15 12 

a.ad^» 

.. t •• - ' Poteft, quod in. Gorot 

A . • R • • • ^^^^ ^^ afleritur 5 in-. 
'^, • " , • * :* dependenter a praeceden- 
te Axioniate reddi eyidens in Schemate ^d- 
jefto per punfta , numeros reprefentan-. 
tia, . 

PlLOPOSiTio Vll. 7heorema. 

§ 44. 5*1, (iatis,4. quantitatihus propoftiona^. 
lihus A: Br. C: D, multipli- A.: B : : C : D 
centuY interfe temim extremi ^ ? 4 :- v* ^ , 
(j4, Dy itemmedii iB,C); PfoduBa funt 
aquaiia , ke, JxDt^B^C 11^'^ Et fi 4 ter* 
mini A^ ByC^D ita (int difpofitiy ut Produ- 
Qum Extremorum ft n&qtuile Prodti&o Medio- 
rnmy li 4 termim funt iroportlonales. 
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Demonstratur I. Pars. Multiplica§ 44.^ 
CdiT> per A^ item A & B per C, iit fiant 
AxC, AxD, item AxC, BxC. Igitur erit 
ut 

A : B : : AxC : BxC%& 1 c^^;lS:;i,J: 

C : D : : A^C : AxD f tit ftr ttrtUmnuh' 

Sedduee Rationes A : B, C : D funt fimiles*:*^»^^. 
ergo etiam limiles inter fe fimt Rationes'^^ 
AxC:BxQ & AxC : AxD*. Atqui hoc modo • ax. 4. 
quaniitas AxC dicit earidem Rationem ad 
duas B X C , A X D. Ergo hae fimt aequales in* 
terfe**. j^e. d, ♦•Aji.a. 

Dbmonstratur 11. Pars. Ut 
C:D:: AxC:AxD*. Sed^utfiipponitur, eft*A* ^, 
A X D S B X C ; ergo , poftremum jJriori fiib* ^^^' 
flimendo , erit ut 
C : D : : AxC : BxC; & iit 
A : B :': A^C : BxC^. Atqui hoc mo-WAi. #. 
do Rationes A : B , & C : D fimt fimiles ter» cor. 
tiae (AxC:BxC;) ergd & fimiles inter fe*;*Ax. 4. 
proinde termini A^S&.OjD propQrtionar- 
les, apti hanc conftiraere ProportiQnemj 
A : B : : C 1 D ** Q^e. / w.$. 

CoROtLARiuM Pra(9:icum. Co^itts tnbus 
terminis proponionalibus A^ B^ C^ invenire 
quartum proportionaUfn D^ Duc in fe medios ; 

A : B : : C : D ^ B et C; & Pwsfdufttim 
iL : ^ \ i l i 6 } B><C divide per primum 
A; Quotus erit quartus proportionali»! ' Cum 
enim A iic divifbr 5 D quotus ; erit Produ-^ 
ftum ex AxD aequale Dividendo BxC*.«Pro^ 
(^ar^ cum tefmim A> B> C, D fint in^^- 
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§ 4f. diipofiri , ur Produaum Extremorum fit 
aequale Produfto Medioram , ' erunt hi pro- 
portionaies . 

Hic modtts invmiendi termimm ^tttm proportionalem vocatut 
• Regvla Proportiontmy alio nomine Rggula Triumvel De^Triy ^ 
ch infignem ufum RegiUa aurea. 



Propositio VIII. Theorema. 

§ 4f. Sifuerm tres Nunieri contime pYopor- 
A : B : C ], tionales '{Jy B , C ), ProduQum 
i : 4 : 8 j Extremqrum efi ^equale QuadratQ 



A 

1 

Medii 



•pcf.<?. Demonstrat. Quiaeftut A:B ::B:C*; 

* Pr. 7. erit Ax C !=! BxB*. Sed BxB eft Qpadra. 

• A ao. nim * Medii . Ergo. Q^e. d. 

, C R o L L A R I u M l. Si quac quantitas B du- 
fta in (eipfam efficiat Produftum' aequ^Ie Pro- 
dufto Extremprum A, Cj erit haec Media» 
proportibnalis, eo quod, per Prop.j,part. i, 
tunc fitA:B: : B:C> ' 

CpROLLARiUM 11. Prafticum. .Pofitis^ 
cogniiis duobus numetis A-^ B-^ invenire tertium 
proportiofudem C Duc fecundum B in fe 
ipfiim, Produftum .BxB divide per primum A ; 
Quotus C dabit petimm. Nam ciim fit 
:.^^ A^CwBxB*, eritA:B::B:C.**. 

P- «• C O R 6 L L A R 1 u M . 1 1 L Pradticum* Inter 
duos numeros A , C, invjnire Medium fxoportio' 

**' nalem B . Duc A in Cj ex produ£io A x C ex- 
trahe (fi fieri poteft) Radicem quadratam, iii 
docebimr Cap* 4; haec erit Medius propor- 
tionalis . Nam ciim omnis Radix in le ipfam 
dufta efficiat Produ£him% e quo fuerat extra-. 
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<fta, erit hiaBC, per CoroU. i , numerus Medius § 4^. 
prpportionalis. 

Dixi: jtfieri idpoffh : nam p^Productum AxB fintrh 
mtmerus exacte Quadrams y invenietur verus Medius prapOT' 
tiomlis ; fi nonfiterit exa3e quadratus , Medius profortio" 
naiis nonnifi proxime reperietuTy lit dedarMtur fiio Idco. 

Propositio IX. T%eorema. 

§ 46. 5*/ fturint 4 nume' fA B C D 
npYoportionales JyBy CyD; \6 : 1 :\ 9 : 1 
vera erunt circa iUos fequentia . 

I. Erit etiam invertendo (nimirum Antece- 
dens ' vcrtendo ip Confequens ) B : A : : D : C . 

Demonstratto, Data hac Proportia- 
xie A : B : : C : P , aequalia fimt Pro- 
dufta BxC,AxD*: fedfi termini inver-»Pr. 7. 
tendo ita di^nantur B, A, D, C, iterum 
fimt aequalia Produfta Extremorum & Me- 
diorum , utpote non diverfa a prioribus * : • § aa. 
ergo & hi termini invertendo pofiti fiint pro- ^- 4- 
portionales * . • Pr. 7. 

. 'II. Erit etiam cofnmutando , feu Rationes ^' ** 
tranfponendo, iit C : D : : A : B . Eft per 
fe evidens ex Defin. f . 

II I. Erit etiam alternando &comparando 
Antecedens cum Antecedente, Confequen^ 
cum Confequente, A : C : : B : D. 

Demonstr. Data & fiippofitS hac Propor- 
tioneA:B: :C:D, aequalia fimt AxD&fixC 
velCxB*. Ergoilt A:C::B:D**. Q,e.d. •§«»• 

Corollarium. Ut ad fe invicem fimt ••Pr.7. 
partes fimiles B & D > ita fimt inrer fe Tota fi-' ^- ^- 
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§ 4^* milia A& C Cum enim fit pafs B ad To-. 
*Def.a.rum A> ut pai-s D ad Totum C*; erit etiam 

alternando ut pats ad partem , ita Totum ad 

Totum, & viciffim. 

IV. Erit etiam componencloy{k\x addendo, 
6tAtB:B:;CfD:D. 

Demonstr. Produftum Extremorum 
( 4 + B ) X D eft aequale Produ<9:o Mediorum 
( C T D ) X B . Ergo proportionales fu n t 
7'ar A t B : B : : C t D : D *. Pvoho AnUcedm t Qhm^ 
VX. fiipponimr 5 fit A: B : :C : D ,- erit 
Ax D ti B X C ; quorum utrique fi addas par- 

* § g. tem communem BxD, erit AxDtBxDfcJ 
Ax. ^ BxCf BxD*.Atqui(AtB)xDeft«qualeT« 

• § a*.AxDtBxD,&(CtD)xB T6) GxBf DxB*. 
Ax. ?. Ergo etiam &c. 

^^' V. Erit etiam dividmdo (iit Antiqui lo- 

quebanmr ) feu potius fiibtrahendo, uc 
Ah^B:B::ChhD:D* 

Demonstr. Quia B & D fimt fiiorum 
Totorum partes finuTeS) utrumque v.g. pars 
^ f ertia ; claram eft > Tota A & C hac par te mul;* 
ftata mutari in alia Tota, adhuc fimilia & di^ 
centia eandem Rationem ad fiias partes B & D. 
Sic fi ex hujus Proportionis (3Q:8::if-4) 
Antecedentibus fiibtrahas Confequentes, qui- 
libet Antecedentium, qui ant^ continebat Con- 
fequentis i f quartasjUunc continebit ejusdcm 

•Dff.5. ii quartas, adeoque manet Proportio * / 

V I . Si fuerint plurcs numeri proportio^ 
nales^: h\\c\ d : :e t/^hoceft, fiut eft /lad^i 
ita fit f ad d^ & ^t r ad d, ita e ad/ &c. eritf 
etiam iit ntmm Antecedentium ad fiium Coiv? 
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fequens , ita tota fumina Antecedentium ad § 47, 
totam fiimmam confequentium j proinde 
afc f e : t j^ d +/" : : ^:^,vel c:d. 

Demonstr. Produftum Extremorum. 
{aj^cfe) X ky vel, per § zi. Jxioma, i Co- 
roB axhfcxk-hexby cft aequale Prodqfto 
Mediorum (^ f ^+/)x ^ , vel ^ x ^ •{• ^ x ^f /i x/. 
Ergo datur difta Froportio . Probojlniecedens: 

(^ciia:b::c:d&ca:i::e:f*yQritaxdi=ibxc,*^^^Jr 
^bxet=iaxf^ unde patet , praedi<fta Pro- 
dufta cfleaequalia nimirum axhj-cxb+ext 

Qtaxkja^d^iaxf 

Propositio X. Tbeorema. 

$ 47. Ji» owi«i MultipUcnmne Ji PYoduilum . 
P dividatuY peY multiplicatoYeni m , Quotus 
ffi dqiialis' Multiplicando M. 

DfiMONSTRATUR, In multi- f M X 4 
plicationc quavis eft ut i : m : rM :P * : S »> j • ^ ^l^ 
& in divifione ut unitas ad *•? 4 s'^ 
Quotum, ita divifor ad Dividendum, & 
Atetnando ut unitas ad divifbrem, ita Quo-. 
tus ad Dividendum . Unde hae ftabunt Pro- 
poniones i : m : : M : P .Et fi dividas P per 1», 
erit I : m : : Q: P. Ergo Rationes 

M: P & Q^P funt fimiles *, atque in his Q& M ^kx.^ 
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§48. PnoposiTio XL Theorema. 

§ 48. Si numeYt J BiHmdantUY fA. -ClB D 
pereundem x; emnt Qmti C, D \i^(Ai'i(4 
pYopQrmnales ipfts A , B^ ita utfit U J. i p 9- 1 
AxBwCxD. ^ 

Demonstratur. Eft i:^::C:A;&ut 

I :x::D:B- Er- 

go Rationes C:A, D:B fimiles terriae*'^! ix) 

• Ax. 4. mnt etiam fimiles inter fe * ; & alternando ut 

C:p::A:B, & commutando ut A:B:: C:D. 

Q^ e. d. 

ARTIGULUS IL 

ApplicatuY pY<fLcedentium TleoYia adpYUxin. 

§ 49. Ut datis feu cognitis trihus terminis 
proponionalibus inveniatur quartus , haec 
Kegula fit inftar omnium : Di^onantur rer- 
mini eo otdine , ut quomodo fe hahe^t pri* 
mus ad fecundum , ita tertius fe habeat ad 
quartum quaerendum. Sic 

' I. Quia plerumque duo pretia fiint , uti 

auantitates mexcium aut ponderum ; item 
uae mercedes , uti quantitates laborum vel 
temporum labori deftinatorum ; duo item e£. 
feftus aequalium cauferum , uti tempora qui- 
bus agunr; duo pariter efeftus caufarum 
diflS^milium , uti intenfiones cauferum eodent 
tempore ; aut aequalium fortium lucra vel 
uCirae , uti tempora , & pro ratione fortium 
ip6 lucra aequalium temporum : hinc fi nofti 
Rationem E.G. Pretii unius ad alterum, 
innotefcet etiam e mercium una merx altera, 

& 
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& viciifim. Emo E.G. duobus florenis 12 § 4^« 
panes y o£lo florenis quot emo panes ? ertmt 
nimirum iit 2 floreni ad S florenos, ita i :& panes 
ad incogtiitum numenim feu quarmm propor- 
tional^m, quem invenies(/>er Propof.j. CaroB.) 
hac ad jjum^ Regula ) quae dicimr Regula Pro- 
portionis ' direSae : ^ 

* Duc ternum in medium y tr§duchm SviJi primo* * S^i 

Ncmpe diipofitis ica tcrminis 2 : % :: ix , multipU- ^^^^ 
ca I X per 8 > & produdum divide per primum 2» \^^^ 
Quotus 48 dabit quartum proportionalem« £c quia Tti\M. 
€xl^opdSc;'9. manet Proportio alternando cermi* 
nos ^ , eundem quartum proportionalem erues 
dicendo^ iit 2 floreniad i2panes> ica 8 floreni ad 
panes 41.. ' Jtslimirum > in limilibus omnibus excm- 
plis qa^t(i'7)iaj6r aut minor cft terminus primus 
lecundo, t^hto major aut minor eft tertius quarto* 

Hsoc Propbrtio fi quando invenimr ever* Segaia 
fii & reciproca) v.g.fi, quanto major efl pri- ^^''' 
mus fecundo , tanto minor fit tertius quano ; m? nfii. 
&fbonendi .fitnt termini in Proportionem 
orainatam & dire^fcam:^ nimirum ut primus 
fit ad fecundum , prout tertius efl ad ^ram ; 
ac tTaric'd^.efaberis ut ante. 

C-g^ i^^O^^rarii abfblvunt certam follam die* 
bus 4, ^doperarii quot diebus eandem abfbjvent l 
Quartum t^rminum incognitum» dum inveniaturt 
vocabiihus Jhcerlm x , Jam fi bcne expendas ter-« 
minorum RacSptiem & Proportionem > advf rces» 






^ Vi vtdtamm in prippfira alfenMffMif igere contra Sch^ 
Umn Defi§iU lU. \ 43» fdendkm^ qnmmns floreni ^ptatetfinr 
heteregenea Md^isjeamdam B^timemmfineta ^ ciH'% ege tamem 
hmogenea' Jeeundii^m Katicnem ahflraStam Numericam » cni HM 
fbyfice r^^bMeat c^a quantitat ' moneta am ciH » etiarti ' k^c u^ 
Iwtfor €$mf9iitm^am erukm. 
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fo Arithmetica. Cap.il 

§ 49« quod nequaquam , uti hic fo operatii numero fli- 
peranc operarios ;o, ita tcmpus operariorum fo 
fiiperet tempus operariorum )o : minore namque 
tempore iiidigent operarii plures (5^0, ) quam pau^ 
ciores ()o)« £t quidem 9U0 plures accedunc opera- 
rii, eo tempns xevadicminuscemporedato>& concrft 
tempus datum fit eo majus tempore^ . Ecce mmd 
Proportiohem diredam , in qua quo major fluin&- 
fus so nimiero 3o>^eo tehipus 4 dierum majus fem- 
pore X : applicaca igicur Regula Proporcionis di*- 
reftse eric ^o : ^o : : 4 : 2|f . Ubi nota: fi *^quando 
in cerminorum difpoficidne diredba x confiftac excra 
lociim ultimum (ucin hac xo: ^oi: x : j^^^^d^Qt^ 
vera eft ih noftro cafii ; y invertetido cermindis; , illii 
co X ftacuetur in loco poftremo • Mui^Utemfhtm : 
Qiiando ^Mckiius tritiGi V^hdiciu: | Irrtp^la^bus , 
panis^ uho baceo empcii^'pendit 14 linctaS^i quoc 
unciarum eric panis ejusdfem prctii,\c6rt1"Mbdiiis 
vehditur 1 Imperialibus ^ ^. }6 unciarum.'' Nem- 
pe quanti^fn decreicit precium Modii,^ tfiftic^m cre- 

. icit pondus panis : unde proporcio inver^ enaf cicuTj 
qu£ in ordinacam diredtaiin digeftahosKabeccejcmi^ 
nos , 2 ; 3 : r 24 : i ^ . Ad eundem modum Iblvitur («- 
quens Qua^ftio : 3 canales squalicer fid^ntes. im:: 

. plent cercum vas intra mtoras', intra qtiofc) horas^ 
idem implebunc % fimile$:cnnaies? i$r^.^t f >9dl>ita 12 
ad 7 j • hem 4000 Milicibu^ fiiificic ad temp^s an^ 
nuum feu 12 menfium annona in ui^ie pra^iens ; 
guodfi 2060 accedant, quanto temporc huhcaiyiona 
iufficiecprarfidio ? v/,Sx\. 6000 prsefidiarii ad 4000^ ica 1 2^ 
menicsfldj^ — X. Aiiud Extmpltm :P^i Itomailusanti- 
quus cft ad Parifinum it 1 ? 2 : 1 44,{ideoqii4.min6r i(\o i 
quacritur , ctim s^on pedes Rdmani] facianc unum 
Milliare Icaiicum > quot pedes i^ariiini efficiant idenr 
MiiliareJConftatjpauciores Parilinos reqjiiirii tmde 
falia (oreihxc Proporcio n 2 : 1 44 : : f oao H4f4 &c^ 
tcrajautem ifthaec : i^^^^JA-^ooo^^s-tJffj* ^ 

EXAMEN Operationis juktai Regiilam 
aureaminflitutaefat, ducendo terniinum pri- 
mum in quartum > & iibcundum in tertium; 
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Produfta aequalia probant operatiotiem legi- § 45, 
rime facftam : patet ex PropojC 7. p- r. 

IL Cum tennioi dati vel cogmtifiint plu- Refuit 
res quam tr^s , videh j* aut 7 aut plures ; Re- K^^^* 
giila hlc adhibenda djcirar Cdfnpojhat re{pe- mi^. 
ftu cuJus fuperiores dicuntui' ^plice& ^ 
£xemplum hoc iit : g Mercacores loqo au^ 
reis (quos quisque fingillatim confert) luoran-» . 
tur 700 aureos ; lo Mercatores 4000 aureis 
quot lucranmr ? Duc g in lOoo, item loiii . .. , 
4ocx>9 ut orianmr gooo 6c 40000 ; & opera«> 
rC) velut Numero praecedente , ia hunc 
modumj 80bo;^oo: : 40000 t^f 00. TIatjo: 
quia manet seq[uivalenter eadem^ quaepriuS} 
Quseftio ) 11 dica^ > Sooo aureonun Merca^ 
tor lucrarar 700 aiireos , 40000 aureoram . 
Mercator quot lucrabitur ? 

Aliud Exemplum t ip plauAta veda per 9 miiilarja 
fibrumunt fo ImDeriaii^^i i4plauAra ve^a.perif 
tniDiaria > <iaict aDfutnant ? ^t. Duc id iti'j», 6c 14 
in if,ac dcin oMrarefimpiicicer dire&ej ilitNiim.i^ 
iitque cmerget nacc Proportio^ $0: ^tfo : : 50: 100« 
bodem modo folves alta iimilia Problemac^ « 

Quanquam & foivi poiEoc per Regulam fimplU 
cem bis vel ter appiicatam « £«G. in dato mot 
Exempio ita : PritMt 10 dant f d^quid 14? fienc 110: 
fecumw , 9 dant 1 10 » quid t < ? fienc 200 « Nempe^t 
10 plauftra ad fo Imperiales, ica i4plauftra'ad i» 
Imperiales (ex hypotnefi) quod nonnifi per 9 mil- 
liaria veiienda finc), ^orro iic 9 niilliariaad iio 
Imgeriales(exhtpotiieni quod a4 piauftra >ehen« 
daunc) ica» in eadem hypochefi, t^ milliaria ad 
2DO Imberiales^ In hoc cxemplo) 700 aurei 4 an- 
tis pnebenc lucrnm 1400 aureorum s ^ooo aurei 
^utnnim lucri dabunc imra 10 anoosMicebic liune 
m modum pi^ceders* per, binam operAciontem fim' 
pUcem : Jic, fi 700 auiei ( iiipponendo > eos ex* 

D X 
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4 4«. pompcr 4 annos) acquirunt 140P aureos, qaid ja- 

T4- V ~ira iaem tempus acquirent 6000 aurei ? ii^.^ii^ood. 

Porro iit 4 anni ( ex hypothefi , tfooo aureos expo- 

»:; m) iinporcant^ iiooo aurcos, ita 10 ahni aureos 

, ■•■"■ 60000^. » " * 

Su&jungo Exemplum adhibendas Regula^Coni- 

' • , ' * poifitise , upi Proportio inverla occurrit . i o Meilb* 

res intra dies*ii dcmetunt jugera 50 ; mcllbi^esf 10 

imra qaac dies dcmetunt jugera 40 ? Quaeftio hxc 

opcini^Wvi.tur. bina op^ ratione flmplici. tnme » 

:femelu)res requirunt la^d^^ ( fubintclhi^e ad ju- 

^ra 30) 10 riiciloresquot diesTequiiamt^ad cadetn j o ? 

♦ Ptr "t^.6*l ^'^^^curiday jojugera (dufn 10 meflbres la- 

NttJto,i-^0rant)'paftuknt dics 6 •, 40 jugera (diim iidem 

iabotami) quot poftulam ^ics ? ]^. 8 • 

Regttia IlJl Regula Societatis commuTie 
^*" <d€imiltfitty vel lucrum y veldebitum interplu-* 
if&s^ diftribwit fecundum proportioncm ' quani 
tiHatis adngulis collatee."- E.G. Tres Merca- 
tores inita locietate lu<:rati fiinr zoo' aiirfeos : * 
•Mercdtot A conrulit aureos 300, B 210, 
fi $bj;,^aantum cuique lucri debetur? gj.Fac 
aggrcgatum omnium coUatQrum , quod erit 
600 ;cdic> 600 dat lucrum aoo aureorum> ^ 
quale dat A 300 ? ft. 100. Deinde, 606 
qat lutrum^ 200 , quid B 2.1 o ? B^ . 70 . " ■ J)^^ 
miim, 600 dat lucrum 206, quale dat Cio? 
Bfe. 30. U.t enim'6oo:2oo::30o: 100 ; & 
. fic proportionaliter de aliis: Signnm ope^ 
rationis bene inftimtae pft , fitermini olnphe$ 
inVenti' fimul fpnipti adaeqi^ent datum hume^ 
rum:lu!cri veWebiti, •...,!,, 

.. Mud,Exflffphimj in quo occurrit propoitto tom« 
poRxB. , c Xrc^ lucrati funt. FlorQnos %o: Pridiuscon^ 
lulit flarcnds uo per menfes )> (ccundusfl.49*.per 
aacnfcs 4>^ Xertius &. f o pcr, lacnfcs f . Qtumtum 
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cuique debetur? Duc aijuslibec (ummatn in tem- ^ >a 
pus iuupi, tria produ(^a ( 60, 160, 1^0) adde in ^ ^^* 
unam (iunmam 470 > & iic procede : 470 danc go, 
guid 60 ? quid i4o ? quid 2^0 ? Provmient lo^^b) 
27 il| , 42 J^f • R A T I o : Quia hoc modo manei 
sequivalencer prior quseftio & collatorum valor: 
nam quod primus contuiic , sequivalet Summa? 60 
florenorum uno menle expofitorum » & quod &r 
cundus contuiit, (iimmae 160 florenorum unomen- 
ie expofitorum) &c, Ac tribus hifce Summis re* 
fpondet intra unum menfem lucrum 80 floreno* 
rum ; hoc aucem rite diftribuitur fecundi!im infli- 
tucam operationem. 

IV. Rkgula Falsi, vd potius l^ppo-Rmk 
iitionis 5 docct non inquirere fal(um , (ed ex ^ ^*^ 
po(itione numeri, qui putatur Quaeftioni 
&tisfa£huiis , invenire numerum Quaeftionis 
verum , eo quod pofterior eandemRationem 
habeat ad fuum (^aeflionis terminum, quam 
prior ad fiium . Collocamr primo loco nu- 
merus fiippofititius , (ecundo hypothefisa ter- 
tio numerus in quaeftione notus . 

EG. Tres debent 1760 aureos > ica ut fccundus 
debeat4upium primi & tertius duplum fccundi i 

3uantum proinde debent finBuli ? Suppone primum 
ebere unum aureum > debebic^ fecundus a aureos , 
tercius 4> fumma omnium eric 7. Unde dices» 
iit fe habet fiimma 7 ad i , ica fumma 2700 ad 38f ^. 
Hunc inventum duplica , & habes debicum fecun- 
di ', hujus duplum dat debicum tercii* > 

. Df Rgguia dupHcis FQfithms , ABigatUnis » Mixii Igtc d&ere » 
fT^rpxa aperi hrevitas vttat ; nec confultum iuiUo^ bic hei tali^ 
pertraSare. Suaferim pQtius TjVoni, ut tempus, quod iffts perdit* 
cendis impenfurus ej/et» tribuat Algehra flndi$ ; tum enim ciavem ' 
naneifcetur univerfaim ad refolvenda ornnia Prohlemata , dfm m 
diSis ReguUs evohendis nmmifi parttcularem , ^ quidem fata 0ff 
rofiy tnvaUHrus fit ad pmiira patxfacitada^ 

D 3 
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§ ^o. C A P U T ni. . 

De Numerif Fradfis VulgariSut , fy 

t>ec(mali6uf, 

ARTICULUSI. 

Z)^ FraQionibus vulgarihus. 

Salem Ttrones Fra^mwm doctrimm mjcio qu4m ay* 
(fuam fibi efform^rC) feu verius fingere^ Ni/jil ill<e diffi- 
aduuis involvunt , modb rite penetrentur earum DefinitiQr 
i^ rroporfhnum natura Demonjlrationihus afflicofida, 

§ fo. DEFINITIO I. Numetus Tntegff 
ifty qui componitur ex pluribus unitatibus in^ 
divius > fcu talibijs , a quaruni partibus ab- 
ftrahitur» 

DEFIHITIO II. /Vumerus FroEtus cft 
t)ar$ vel p^rtes alicujus unitatis aut Totius, 
m plitr^s partes eequales divifi , Ut jfi; Flore- 
nus tanquam unitas aut Totuni intelligatur 
in 60 ^equales pattes , h-e. in 60 crucigeros 
diviftis } tum enim harum partium una » vel 
aliquotjV.g. 30,funt numerUs Frafl:uS;, qui in- 
terpofit^ lineoli fic fcribitur 15 , NinUnim 

Infctior numerus vocatur Denominator, in- 
dicansj in quot partes divift fit unitas aut 
Totum , Superior dicitur NumeratoY t quia 
jiumerat & indicat , qupmam partes ac^ipian. . 
tur ex iis>^ in quas Unitas eft divifa. Sic 
autem cnuncianmr t \ , iemifiis vel dimi-* 
c^ium ; % ) quamor quintae \ \j ^ duodecim 
decimae ieptimae &c. 

§ fi. CorollArium L Si habeamr 
haec Fraftatio J f vel |j vel j| &c in quibus 
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f Numerator eft aequalis Denoniinatori ; cvi-§ fi. 

dens eft ex parte Numeratoris ^ccipi unita- 

tem integram, idque per Axioma i. § 8* 

11. Si ponantur Fraai hi J , f o? &c, in quibus 

Numerator eft minor Denominatore , acci- 

?inir pars unitatis , non unitas ipfa Tota. 
II. Sihi, J, V^, 16 &c. inquibus Numera- 
tor major eft. Denominatore ; patet , plus _ 
accipi quam unitatem , imo deiignamr hic 
accipi duas unitates integras . Et haec fra£lio, 
(j norat, accipi hic unum tomm (fcilicet uni- 
tatem in tres partes Avifam ) ac infiiper duas 
tertias . Fraftioncs, in quibus Numerator eft 
minor Denominatore , vocantur ProprU; 
aliae dicunmr Q)uriae aut impreprU ; proprie 
autem fic foret pofterior exprimenda 1 4 j di- 
citurque nunc numerus tmoctus > nempe ex 
inteffro & frafto. 

§ f2. CoROLLAfeiuM II. InomniFra-^ ^^^ 
ftione Fra£lus eft ad unitatem , iit Numera- 
tor ad Denominatorem : patet ex ipfa Defi- 
nitione. it. Duae ejusdem Deno- f A^a Blj 
minationis fraftiones fiinf ad (. 4' 4 
fe invicem ficut Numerator ad Numerato- 
rem . Sint c duae quartae ^i d tres quartae ; 
perfpicuum eft^effe A ad B, ut 2 : 3- III. Si 
haftiones A & B habeant eundem Denomi- 
natorem ; Fraftio A eft major Fra- |* A . B 
^aione B> feu majoris valoris , fi f li.-^ 
j^Jumerator a^\i major Numerato- t 
re b : nam illud plus valet , quod ejusdem 
Tbtiuis aequaliter divifi plures partes conti- 

D 4 
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§ ' fz, net. Atqui - Ergo, E contra Fraftid illa 
jninor , cujus numerator minor, 

SCHOLION I. Quaelibet uqitas numerus fta- 
Om eft, fi cum majori quantitate comparemr.' 
Sic unus Florenus fra<aus eft, fi comparctur xrum 
Ducato ant Carolino , quorum vci pars quarta vel 
decima fic. Viciflim Fra<aus, v.g. unus crucifcr» 
jpoteft & ipfe, tanquam Totum/ comparari cum 
denariis ceu partibus. Denique (quod amidtalle* 
non pigeat) omnis omnino numerus integer inftar 
fradionis e^hiberi poteft, fi ipfe fiat Numcrator 
& unitas Denominacor. Sic 47j loo vel t9^o pof- 
- funt ita notari V > ^f^, 1250. 

SCHOL lON IL Fra£tio a poteft etiam icribi» 
a|§, Aio^oma, J ^t i^ ^^ Qjjgj j.gfjQ icribendi 

fradum prsferenda merito eflet priori.communi, 
ii ubique seque commoda foret. Semndo^ fi unitas 
intelllgatur divifa in certas partes , atque una ha« 
rum partium vocetur p \ oftcndet Numerator, quot 
f ipfe contineat . Unde fluit modus notandi vaio-^ 
reni fradionis , omiilb Denominatore : oux re$ 
, fubindelaborantiealcilloufiii eirepoterit.' Sit v.g* 
A*i, B20 ^ 3 Florenus divifus in 60 parces 
ieucrUciferos, & ex his accipianturio(quae quanci^ 

Jas fradione A exprimitur 'y ) quodfi nunc ununi p 
upponas pro uno crudfero, patet, Numeratoris 
valorem pollc exhiberi SchemateB. Hasc tamen 
Fraftio rton erit proprie talis , cijn> in hac Nume- 
rator necellario dicat refpedum ad unitatem in 
c^rtas partes divifam , ipieque defignet determina* 
tum haruiti partium numerum. 

Ezplicati nunc Fr«£brum namri» intelUgentur et, qax luh 
bencur ^ <p. jo* 6c Caj^. II, Def» %. Schol. 

AXIOMA. 

§ f 3. Fraftiones A & B fuat aequales & 
t^dem valoris , fi utrinque accipiAnmr ejus- 
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dem unitatis aeque multaejpartes fimiles ali*§ j-j/ 
quorae aut aliquantae ; iltt h tam in A quam 
B accipias unitatis vel dimidium , yel utrin* 
que duas tenias > vel tres oftavas 6cc . 

CoROLLARiuM. .^ualesproiude erunt 
Frafti O, P? Q^&c. cum r ^t p^ q , 
eorum Numeratores di- [^ ?• '^ ^^5 
cent eandem Rationem ad fuos Denominato- 
res*, autcontra. Tunc enim, terminis R^ior Jj^^^* 
nls6:9 licebit fiibftituere primos in 0> a : 3. 

SCHO LION. Vn in boc ^ , itain feqq, ^4. ff, 1^6. 
fS. S9- 60 i Detiomitiatoref FraSorum inter Je compa^ 
ratidortm Jupponentur referre eandetn ttnitatetn vel idetit 
Totmn, I 

Propositio Xll Tbeorema^ 

§ f 4, Si FraBio ali^ A B tofa mulfhlici' § f 4« 
tur per nimerum ^uemcunque C ; nova rraSio 
D E eft ^usdem cwn priore valoris. 

Demonstrat, Multi- [ Al ^ D6 
plicemr Numerator A per C, (^"84^* E7i 
ut fiat D ; item Dehominator A per C , ut 
fiat E. Jam vero produfta D,E fe habent 
ut A, B *. Ergo Fraaiones A B, D E fimt 1? P' 
aequalcs*, Q^e. d. cor. * 

«Az.c«r« 

Propositio XIII. Froilema. 

§ f j-r FraQiones a £, bg redi^m ad eandem 
Dmminationem y i. e. efficere, ["« } k^J^4 
m Fraftationes diveribrum l /4 r^^ y 
Denominatorum acquiranr | Cif Ditf 
«undem, fictamen, utvalor j^fiw" Ei* 
quem ant^ habebant) non immutetur. 
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§ ff. I^*' Casus, qugnJo Jm Fra0ioft^s fmt 
reducenddt . Duc in fe Denominatores / & gy 
ut habeatur commurlis Denominator E. . De- 
iride decuflatim multiplicabis utriusque fraftio 
nis Numeratorem per alterius Denominato- 
rem, ut fiant Produfta C & D : dico faftum . 

' Demonsth. Primo^ faftaeft reduftio ad 

eundem Denominatorem ; nata fxg gene- 

•-^ aa.rat utrinque aequalem numerum E*. Secun- 

^' ** do , Fraftio C E eft ejusdem valoris cum fra- 

' ftione a f, per Propos.pr^ced^ cum a & /fiie- 

rint multiplicata per idem g. Ex eadem 

ratione fraftio h g aequivalet fraftioni D E. 

Q^ e.'d. . 

1 1^«^ C \ s u s, quando plures quam dndc fra-^ 

Biones fmt ad idem nomen reducend^ , v.g. 

abi cai ef, Revocenmr primum > ab^cd 

(?4 fii 1 ^^ eundem Denominato- 

T^* JZ* f I rem , fiantque h k^ l m. Se^ 

tl 1 — :LL I cundo 5 Hos ipfbs multiplica 

^Jj . ^2l L V^ fraftionis tertiae Deno- 

feio wi o \ j miriatorem /, ut exurgant 

n^s r4f jr4d | novi « p , Y pt etiam ipfi 
fio^ f6o*f6o\ «^uales fraftis a by td. 

Tertio , Duc Denominato- 
i-em k in " fraftionem tertiam e /, ut fiat 
nova • aequipoUens s p ; habebuntque nunc 
novae fraftiones «,/>, rp.y sp, aequipollcntes 
primis a b, c dy ef eundem . Denominato- 
r^mp> genitum ex kxf 

Eoilem modo reduccs frt<aionem quartam , quintam , & fi 
flnz ali» fint > «d idem nomen cum pr«cedenribus . Aliam 
jnethodum vide inP.Taquet Aiithm.Ls. c.j . Uberrimus ufus 
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liujusce Problemaris eft td iBvelligitaidiiii diTcriarniii frt^oaiun & e^^ 

Snminain» Difiereatiaai , valprem • , -, . 

CoROLLARiuM Prafticum. Imeme^ 
(fuanam fYa&ioJtt major , feu plus valeat alterd • 
Reducito fraftiones ad eundem Denomina- 
torem ; Fraftio majorem habens Numera- 
torem eft major * • * § i«. ^ 

Probiematis alinuando compendiumt L ^▼*'*'5i*^4f 
ctun nempe fracHonis uniut, v.g.A» I>enominator aliquotitt 
exa^e contiJietur in Denominfltore fradtionis 3 ; tnnc enim fuffi* 
det totum fra^lum A multiplicare per (6) niunemm indican» 
tem» quoties ^ contineatur in f:( » iitproveniat nofua fra^bisC 

PROPOsitio XIV. Froblema. - 

§ f^. Fradionem ab reducete ad aliam 
aquipoUentem > qu4 habeat Denomu ^ ax c 6 
natorem d^ ex arbitrio defifftatum. (^ r\ i^ 

Quaere quarmm proportionalem r *, qui*Pr.7. 
ita fit ad ^ , uti j ad % ( quod fit Produftuni ^^- 
mediorum ay^d dividendo per primum b; ) 
hic aflumamr pro novo Numeratore ; & fra- 
aio c d aequipollebit alteri ab y iii manife- 
ftumeftex§ f3- 

SCHOLIOH Servic haec redudio ad cogno* 
fcendum tradionis valoreni in parcibus notioribus. 
Quanquam aucem ficpifEme quarco proporcionaii 
-adlisereat nova fra<5bio> nunc camen longe facilius 
hra&i fic redufti valorem cognoicimus j quam ance. 
EG. Si forec unius Florcni tra- C |. ic + i| 
Au^ A V reduc*fra<aum adcni- I A~*B- - 
fcros >- mbij«ido iUi Denomi- t ^^ ^^ 
natorem 60 V fiec B ) exquo cogno(co« priorem 
fradum valere 1 8 xros ic 4S quinquageumas quar-^ 
tas unius cruciferi , ].€• unum- propemodum cruci- 
forum. 
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§ fy. Propositio XV. Problema. 

§ S7' ffrtegrum ( v.g. 6 florenos ) refolvere 
in FraBum nominis dati ( v.g. 30 ) . 11. ^in/- 
Jim Numeruni Fra£fiimlv.g. 'fg) unitate inte- 
gra ffid)6rem reducere ad integra. 

\ma pars. Quia numeri 6 quaevis unitas in- 
telligitur dividi in 30 partes; patet, propo- 
fitum obtineri, fi ^multiplicemr per Deno- 
minatorem damm 30, fiatque ^g. Hunc 
in modum Milliaria ad paflus, Horee & Gra- 
dus ad minuta prima ^v^da &c. revocanmr. 
Si numefo Integro adhaerefcat fraftib E.G. 
A 6 J ; ducamr Denominacor 4 in Integram 
6 ; & refolvemr unaquaeque Integri unitas 
'm 4 quartas, feu totus 6xn ^J, qiji&as a^huc 
addendee aliae 2^^ ut fiant *|, quo habeatur 
valor totius A. ' 

llda Pars. Divide Numeratorem 120 per 
Denojgiinatorem 30 ; Quoms 6 oftendet, 
quot; inf egi*ae unitates contmeanmr in illo im- 
proprie frafto. Demonjirat. Nam ciim 30 
partes efiiciant unitatem > pat^t in 120 tot 
CQntineri unitates, quotie$3o. 

CoROLLARiuM. Quoties Dominator me- 
timr& adaequate exhaurit Numeratorem,Fra- 
£tio aequalis eft Numero Integro. Si non 
metimr, . aequalis eft Integro curii fra^o ^ Sic 
hujus 'Is quotus & fimul valor eft 4 f ]|4. ^ ; ^ ; 

Pro^ositio XVI. Froblema* 

§ f8. FraQiomm reducere ad minores ternd^ 
nosy qui tanun ejusdeni fint valoris^ cu^us minores^ 
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Saepe FraAio fcribitur magnis nufneriS)§ .f g^ 
ut' xlifficulcer intelligacur ejus valor , facile 
intelligtndus > fi temiinis minoribus exprir 
meretur . Eam in rem redu- ^ ^ 
£hirus. .^fis^m A. ^ . minores J A;— ^ 
terminos , divide tam Numera- ^ ^J^ 
torem ; guam Denbminatorem . I ^£f 
per diquefpj Nun>ei*um'arbitrarie ^ , ' ^? 
affumptam', v.g. per Xy 3 > f &c- quoti d^ \ 
conftiraent Fraftionem minorum ferniino- 
rum , ejtisdem tamen cum oriore y^loris ; . 
quam 'riorfrinnqtiam licebit denuo rediidere 
ad minorehi . " Demonflrfltur ex PropoC 1 1 5 
nam numeri byC divifi pef tertium retinent 
eandem^R^tionem . ^S?k ^ « ^^*' * *A«.oim 

Vely Subtrahe ^tamdiu terminum ^Ali^'^ 
minorem:' a proxime majore ( ut ap- j 7 g - 

Sofitum eximplum docet)donec tan- I - g 
emoccurrarnumerui,qtiicontihua- X — ^ 
ta Subtraftione, fbret a ifeipfb fiibtra- |* • -^ 
hendus : qiro feftd per ftunc pofte- ' j i£ 
riorem divide ambos fraAionis A L »* 
cerminos ; qtlbti dabunt novam aquipolten- 
tem fraftionem ^, tx rarione mox inoicata. 

Hoc poftremo modo fnSAo reducicttr ad W«/>> 
9$cs termiuos ; cujus rei ^demoufbntioneinw viJere 
eft in L.7« £uclid. Qjiodfi in hac mucuatiUbtra^ 
dtione nunquam occurrant duo numeri . «quales^ 
fcd progf eirus fiac usque ad unic^cem > fignum ipft 
Frai^ionem libnpofle reduci ad minimos eerminbs^ 
uti neque tunc , quando fecund jtm primaml me* 
xhodum; agUii^ numerus fnocicur ambos Fradionis 
A cerminos . Sacis camen propinque in minQfripiis 
terminis qbciricbis fradli valorem , fi auc Detldmii 
yacorem diyidasper Numeracorem, uc, quecieshic 
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4 j-^. inillo contineatur, cpgndfcas 5 vel fr^6lfiim minie- 
ris ma^oribus expreHum reducas , 'per-^F¥ipos. t4, 
ad aliunij cajus Dehosiinator iic v4> rooQ» vel 
100, vel 10 &c. 

: - Pii b P o si T I o ^ V II fMetna. 

,,§, f^: A/i^mmf FraStos ( v:g:|,;|;'^, |,) 
'^0ere.j Cdllige Nunieratoresiri lirwm fiim- 
mam , cui fiippones* ' eundem Denominato- 
rem (4) 5 fiet *5. Nova haeG.fra<Sio fi im^ 
♦ Prof . propria foerit , reducatur ad Integfa*, fiet.^v 
'5- Si E)9noniinatores jfiierint jdiver^,, Vedu- 

cahtur 9^d leundem , & pperatio inmtuatur uc 

ante. itittlevel i Ib- : 

•■ - * . 

Propositio XVIII. Frobtema* 

§ 60. .§60. Numeros FraBos fubtYabeYe>v.g. \ QXj. 
Numerator minpr fiibducatur emajore: re- 
iiduo V3 fiibfcribe Denominatorem commu- 
nem ;^ fiet & refl:abit | . Si Denominatores 
fueiririt diverfi , red^cantur ad eundem , & 
operaje iit ante . ; i 

Ut ex Integro (y.g.^) fiibtrahas fraftumi, 
refolve integri unitatem in ^ j reftabunc fa6la 
fifibtra^ione f |. Ut ex inte^o cum fraifto 
(v.g. ex. 4y) fiibtrahas 2,|, retolve in primo 
Numero unam adhuc linitatem in fra£him 
penoihinatoris dati ; refblutam adde frafto, 
fierit 3 j j e quibus fi fiibducas^.j, refUf» 
bit if. . i 

Quae difta fiintin hac & praecedente|Pro- 
pofiaorie , adeo manifefta fiint ex Frafti na- 
tura, uc demonflr atione peculiari haud egeant. 



Propositio XIX. 63 

Propositio XhX. Problema. § 61. 

^61. FtoEHonem Mnkiptiane. Duplici 
mdao id podiGmum praeftamus ex fine ge« 
mino. 

I«i«- Multiplicamri Fraftionem 5 E.G. | j 
per aliquem numerum Integrum, v.g. g^ ia- 
tendimus tres quintas accipere o£ties . Clan 
rum autem eft, id obnneri> ii fblus^ Nume- 
rator ipaqlriplicemr p^jr 8 > relifto Denomi- 
natpre ,f ,;« rradip ^isy^ inde exurgens ( ^^ ) 
exhibens toncs < tres -^^tas > quot mnt unita- » 
tesinmultiplicatore^g^dabit^uaefimm. Ad- ' 
de.^ l^ang ^ultip]iq,atiQnem efle tacitam fra- 
£liJj oc^^es pofiti, A4ditionem. CoroSarium^ 
Paret , iw^c iflud ; quod §• 35- indicatum , 
nempj^ iraflbm r multiplica- f R ^ j 
•tum g^.fliyifbrem D gignere ^ 2 6 ^ 6 •!? 
ppdijQuifn sequale Reficmo !R. l D 4 | 4 
Nica Rgequivalerira£lo*; cujus penominar- 
iprfitD* Numcratpr RkD*. Atqui> dum^Pr.i^. 
kuliigjlicais Fraftxohem K pcr D, prodit idem ^" '' 
fra£}ais |' ( cum & ambae notae R„ r eaedem 
fint*> & idem fitutriusque frafti Dj^oipina-*§ ji. 
tor j .) .Ergo & pollenar fra^Sus, aeguiyalet"' ^* 
infi R* . ^ ' * *c.i. 

i^ i^jt H'^- Ut cogaofcaraus vdMrfn[iunius 
Frai^jopife in altf CT cQntentge , E,g.ja»i^va- 
leaatjdu0$ quiata^ trium qu^arum in Flore- 
no^riXDultiplicamUs ^ per | > duoendo in & 
ftimo .Numeratores pro habcndo Nume* 
ratorfe novo, - fecundo Denominatores pro De^ 
nominatore riovo ; Produftum dabitqiteefi- 



64 Arithmetica Cap. III. 

§ 6z. tum & novam Fraftionem f^ , quae in cafii 
• propofito .valebit 6*^**^FIorerii,' aut 6^grot 

fos , iit ajunr> Caefafeos\ . 

Demonstratio. 'Si totus Frt'£his al^ 
Ul. U. li 15 "« multiplicaretvii; per a^, 
, zio* i^* df;\io j mutaremr in aeqliibol-. 
lenteih ,x z ; ex quout obtineres-valprem 
per^ d indicamm j accipiendae forent' ex 
I f ^ams (Juae quintae > ifeu bis una ' quinta* . 
Unam autem ejusmo^ quintam efficihnt tot 
20»«^ , quot fiittt unitati^in a ( nam "^c&th i f 
•cap.».Qriariturex f x 5 , ac j^i^riye^fit ii}Witij^ 
c^t.\[ erunt ^«^« una quihtidie tf^o^^/j ) Ergo fi 
multiplibes a per c , prbdiiftum r dabit peti^ 
tum, dfftas duas quintas; ' Q^^t^d. Idijh 
tibi declarabit Ftgura i , in qua AB repra?. 

ientet Denominatorem 4 partiumV & CB 
Kumeratof em trium . Itaque dum fit. d^ Vy 
quaevis dijftarum quartarum fiibdividftur in j 
alias partes novas, ixa ut DenoiriinatOr "nunc 
•^' j ^ contineat io*^>^ , & 'Nunierator *i f *?**!", iil 
aiiibus ciirii, jaow-r fint una quinta , HJi^^a: oB 
aabit duas quintas . Jtliitd Exetfiplum; 'Petrus 
[ d^bet Pairlb | de 1 346 florenis; fi>lvit autem 
debiti ftii Atirinifi | : quanmm de fiimiiia foU 

\'/,yit^ R. |x^H1»Wto: divifis erg6'^346 
per io^i^lK)bus 1 34 aocipiendus ter±4oa ftor. 

QuiHcfoiWittltiplicandiK eft Ineeger pet fridkumi 

£.G. (ief |(t»t dum nofiecupisy quid fiilt du^e ter-« 

tikrg Abreoorum») (iippone' Imegro unitattni^ ut *' 

fiatifiiK&icL impro|)ria » ; & multiplica f , per ^-^ 

ficm ^ > iifi: fi unus flor^us in cres panc» divida*. 

tur ir ^diipif^d^ fiuit ei^iodi parcium. i ^ < . ftu 

tocidem 
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Pkofositio XX. 6s 

toddem @ipicellfl. F>/, 8 florenos tinqaam anum § 6%p 
Tomm divide in S |iflrtes— f^ quflm Fraaionem 
mtiicipUcfl» iitflncc> perfy fient ||> i.e. fi in ag« 
^regflco o^ tlorenorum quamvis unicflcem pflrcia» 
ris m tres pflrtes» adeoque Totum in pflrces z^» 
five totidem Capitella \ horum \6 dabunt dufls ter<- 
Vis& . Quando Integro adhxret Fradlio > reduc 
mixtum fl3 fradhim , & operare » ^t ante. Sic 

8x3§, vcl fxHST; &8 |x35, vel '^»|S'?|. 
Atque hx i>ofteriores operationes eandem fiibeuac 
Dononfirationcm cum prima. ' 

Propositio XX. Froblma. 

j§ 6^. Dividm FraQumem A per FraSHo^ 
nm mimirm B ; (eu invenire > qQoties & 
quomodo Fra^us B contineatur in Fra- 
tto A. ^ 

. Reducito tenninos ad eundem Denoniimw ^ 
torem > fi diverfum habuerint , ( £. G. hos 
Af 9 B| ad iftos \\^ 41 \ ) Numeratorem ma- 
jorem divide per minorem, quotus iflveli^ 
dabit quaE^fitum . Demmfitatio. Qula ejus- 
dem Denominationis Fra£li fiint aH fe invi- 
cem ikt Niimerator ad Numeratorem, horum 
autem Ratio continentiae invenitur per divi- 
fionis Quomm'^: patet hinc propofimm.*Cflp.«« 
Q|ialis pars unius craciferi efl 1 1 denarii ? '^*^ ^ 
l^riPars tertia : nam fi unusquisque denario- 
runH qtii funt in crucifero> fit |> erit i .xr. :=: '| > 
quod divifiim per f praebet { vel 3 . Quo- 
modo continemr dinudius florenus in floreni 
mbus quartis> five | in | ? 9:.' i[. 

§ ^4. Miter : Divide ^iperv^ &i per^^ 
exurgens inde nova fra£lio e f erit Quoms , 

E 
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66 Arithmetica* Cap. IIL 

^ 6^ADmo^fam. Dum quaerirar, qnotks & 

- 'e 4 1 quotnodo c d conrinea- 

n * bl I w i" ^ '' > indagatur 

'! J numerus , qui ira fe 

habeat 6d',unirarem , ficur Dividendus ad 

'^divifbtem.'^: hoc eft, ira, fe deber liabere 

;,frafti6 ^./"ad unirarem.5 five e zA f^ \xi a b 

zd c d* Jam vero. frafti g b Numerarorg 

oriarur gk fxc^ & Denominarof ex fxd; 

*Pr." ^^^^ primo f ^;=;g b* s 2^* erir ^tr: b-* ; at- 

**pef. quenincur^cg::/^^ :gb**. Arqui^.:|f::^:jr. 

2^.coT.2. (jsjam cum fir ^ Jz; cxi , &g !=; r'x/*,fir aurem 

* §* 4I • * pi^^eterea *cx isicxfiieif*y fiibftiruris laequa- 

Ax. tf . libus , erir . etiam a:g::e:f.) Ergo eriam 

Mbid. ^^- g b Viel r rf : : f : /* ** ^i- ^ ^- Igitur Fra- 

Ax.5.* ftio at conriner Fraftum cd femel & ejus di- 

Hmidium , ciim & e conrinear femel uniratemy 

& hujus femiflem. 

— § 6f. Accidit pcrfrequemcr , ut prstdiftis divt- 
n I c x^e t^ ") dendi niodis inveniatur auocus 

— : — S^ — — j cum adhtcrente nova' Fractione. 
^4 «f /. p J Id quod evitare fi volueris» 
Fra<9:um a^ divides per Fradiuni c^ inliunc liib- 
dum : multiplica decuilatim/k per//>ut fiat^; &^perc 
nt . fiat / i (srit tf quotus . ■ fV/, quod forte commo^ 

; .:') ^ 4ius,invarte divirorem.<i c (ut in appofito Schemace 

^ ' ' } • f ^ S" 7 f^^u^ )^ ^yc ^" ^ primo Nu- 

— I — !Z5 — I meracores., deindeDenominatores. 
4.2 g Jv Demonftrationem breviter indico. 
Duac fra6tionc$ ^^ | implicite reducuntur , vel po« 
tiui reduiftae ftipponumur ad hias ({^^ il) ejos- 
dem Denominatoris, ^uoruth Numeratorcs pro- 
deunt iecundiiim.pracicripta. . Jam vero iit s cond- 
netur in 1; , i(a fradUo. pofterior in priore > f^ 
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Propositio XX. XXL 6^ , 

% 66. St dividendos fic Integer per Fnidhun, vel 4 66. 

Mixtus per fra£him , vel Mixtus per mixtum ; fup- 

Done Int^o unitatem, fi ei non adhasreat fradus; 

un fldhxreat, reduc Integrum ad fraftionem ad* 

jundam , & operare (ecundikn $ 6^ . EG. O£to 

homines emunt 4 quiiitas unius prsdii, cujus to- 

tius pretium eft 400 flon ^ Quatritur.i>retium, ouod 

quiUbec dare debet ? Dividenda nimirum eft rra- 

ftio j per I , quotus dabit $5 vei {9 ^ quilibet ergo 

poilidec prxdii unam iomom, & fblvit de^oo ilor. 

unam decimam i.e. 40 florenos. Alitery ideni obti- 

nebis in hunc modum : Multiplicatis | per t , fiac 

fleqofllis Fradio H , adeo ut totum prafdium fitnljg, 

fea 40^ > & 4 quintz przdiizr )tf. Jam ht 

4op : 4oo*flor» : :z2f : 310 fl. ^ Igitur 4 quincae 

prsdii valent 310 n. quos fi dividas per % (nume- 

rum Pofleflbrum , ) quotus erit 40 fl. pars decima 

de 400 florenk . Fel divide )^ p per g > competenc 

cuivis pofleflbr^m 4py i*e. ^^ vel j^ prardii. Plu. 

ra ejutmuS drcamultipttcaiimtem iy divifioftem traihrum 

frefrio Marte inveniet ingeftium foulufum fagax » fr^cedeH" 

um doSrim imbutum', 

QUiERESf Qaare in Moltiplicatione Fndomm propri^ 

Hlii&Froda^bun eradat minas Maltiplicgndo ; & in Diviiioat 

conindem proveniat Qaotai major Dividendo \ Rf, I. De Mul« 

tiplicando M accipienSam eft tantani » f _f r pif 

«uantum indlcatar a muli^licatore m; t *'5**"7*^ig 

tod liic» ^c fupponitar » indicat M neque (cpias» neque iemel^ 

ied ejtts dantaxat fragmentum efle accipiendum : igitur U P 

tantiun erit iofiat M Srasmentam» adeoque minus illo. KW» 

.iicut unitas eftad m> ita M ad P : Sed unitas ponitur eiTe major 

ipfo tn (chtxk m (it tanti^m pars unitfltis ; ) ergo & M majus eri^ 

ipib P. Bf, II. In Divifione autem quo minor eftdivifor» eb 

major eft qaotus C ^t patet in iftis » la : 6 zia. la : 4IZ }• 

13 : ^-I^.^ &c ; ) iBc fi numerus dividerttur per unitatem» 

qaotBs foret ipfe Dividendus : ergo (i dividatur per numerujDii 

mtitate minorem ( i.^. per fra^bnn ) quotus crit major Pi« 

ridendo . ' 

pROPosiTio XXI. Problma, 

§ 67. Re&dam Proportmum FraBiombui 
epplitare . Sic haec (^xftio t } unius ulns 

Ea 



6% AtlTHMETICA. CaP» IIL 

§ 67. valct 8 crucigeros , quod erit pretiuin de | 
uln. ? Reduc Fraftiones ad idem nomen> ' 
nempe ad t^, i^. Fiat nunc Regula trium : 
i^t 4 ( {ubintellige> icF^) ad g xros , ita i f 
(jfiibintellige, 20**^) ad... , fcil. ad 30 xros. 

Si Integris adhserefcat Fraftio , E.G. in 
hac Quseffione : certi aromatis Libras 7I va*- 
lent 20 florenos > 3 baceos & 2 xros ; quid 
valent Librae 4 1 ? Reduc Integros tam in 
*'^''5«merce quam monetia ad fraftionem/ aut (fi 
*§4i. neceffe fiietit) ad terminos homogeneos*: 
deinde frados reduces ad eundem DenoQii- 
jiatorem , & operaberis iit ante : ftabit Pro. 
portio ?| : ?J: :i2i4;rr. : 7S^ht ^- 

ARTICULUS 11. 

De FraSi^nihus Decitnalihus. 

Scku £gna iff* judtmda pm diSa de FraSwnibus vulgg* 
rihis , fea jr tnoieftiom twn modicam fiepe faceffum calatm 
latori ; quam tam^ abflergit ca^tio rta&ionum Decima» 
lium . Harum ufiis dicitur frimkm fmffe indieatus a Regio^ 
montano SacuH XV, Mathematico , paulo uheriUs expofitusit 
Jo. HartmafwoBeyer^ Mpdico Francafitrtefifi , amplius ex^ 
cultus aS&Mme Sftvifio^ Bdga^ qui diem obiit i6n • J7- 
iarum naturam ^ ufum bic exponam in gratidm Ttronum^ 
fii animum aliqumulo applicaturi funt ad Geometriamf ubi 
aarum ufits potifpmusi eximius, ac plane aureus. Tractatt» 
tur 9 velut numeri hiugri fhrettt : mira in iis aut muiti* 
flicandis aut dividetuUs facilitas. Nos earum profrietatea 
maxime iwieSemus materite Geometrica. 

§68- DEFINITIO. Fraftiones DecadU 

cae fiint Totius cujuspiam partes decimee> 

centelima^, millefim^ occ. Exemplum> & 

Fig.io.^o^us rei declarationem^ cape in rigura 20, 

iibi A B reprae&mat unam Perticam ; h«c 
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Jitdivi& in 10 pedes (a quibus Decempedx< 
nomen fbrtirar ) nempe in -^ f , cd^ de &c. 
Quivis Pes inrelJigamr divifiis in lopollices; 
concinebit itaque tota Pertica ipo poUices, 
quomm unus in A ^, & 10 in A r. Quivis 
pollex intelligimr dividi in 10 alias partes^ 
quas lineas vocamus ; erant in A lineae lo» 
in A r^ 100, in AB 1000. Quaevis porro 
linea dividamr in 10 fcrapula pnma ; vale* 
bit tota A B locJoo fcmpula prin». Honim 
unumquodque licebit oividere in 10 fi:rapu« 
la i^ y horam quodvis in 10 tertia &c. 

Placet autem , ad fiicilitandam haram 
Fra£tionum leAionem, eas iigniis quibusdam 
afGcere: &Integra quidem iignabimus per o> 

partes decimas per S centeiimas per^S mii-* 
lefimas per "S decimas millefimas per '"' &c. 
Scilicet cuivis parti decimali tot apices oppo- 
nendo , quot Zeri forent poflponeadi unita- 
ti^ ad indicandum gradum eum decadicum» 
quem pars iUa obtinet. 

Quare fi vid^ 



Numeram A; fic 
eum^ pronunciabis 
generice : 34 Inte- 
gra, 6 decimae, 7 



• # ff III im y" 

A 3 4 6 7 o 2 3 
B.3 4(^ 702 3( 

C 3 4 6 7 o a 3(^ 
D34»*7oaj 



centefimae ; 2 decies millefimae , 3 centie^' 
miHefiniae, In {pecie vero, in materia v.g.. 
Geometrica, fic eiim enunciabis : 34 De** 
cempedae , 6 pedes , 7 poUices , 2 fcrapula 
prima , 3 fcrapula fecunda . Alii omittenres 
ugria liipra vel juxta notas ponenda, fcri- 
bunt praedifturai Numeram , iit eum in B 

E3 



70 Arithmetica. Cap. III. 

§ 6^. vides, alii iit in Cj alii folo commate punfto 
ye Integra a fra£tis (eparant, ut fit in D^ qut -j 
paflo naud difficulter £ra£):i adhuc togno 
faintxir : hinc porro 0^203 defignat dua; 
decimas ^ 3 raillefimas ; 0,003 denotat tre 
partes milleiimas ^ nihil amplius» 

§ 69. GoROLLARiUM I. Conftiat >ex: di^ 
ftis, qu6d 10 pedcs adaequent unam Perfi- 
cam, 10 poUices unum pedem, ie> Uneae 
unum poUicem &c. Et <^um pedes fint unius 
Decempedae partes decimae , pollices centefi-;. 
mx y linea^ millefimae : fequirar , ilnum pe- 
dem, duos pedes, poffc per modum fraaio. 
nis vulgaris ita fcribi , ^^ , t\ 5 poUiccm ita , 1^5 J 
erit item I linea S isoor <^^® lineae tzj ^loo&c. 
in quibus omnibus fraftionibus Deriominator 
defignat unam Decempedam. 

CoROLLARiuM II. Si numeTo cuicuH- 
o 1 que (A, B, G) five is fit pure 
Integer , five compofitus ex 
Integro & partibus decimalibus, 
five his pbflremls fblum con- 
flet , adjiciantur Zeri fignis de- 
cinialibus afFeAi , ita ut fiat 

Aiooo,, B4300, C4000; hi ejus 
Valorem non immutabunt. Nam dum fcri- 

DO^ 1000, lego unam Perticam, quae qui- 

dem intelligitur efTe divifa in mille partes feu 

lineas ; aft hae fimul (iimptae fiint ipfa una 

// '-' II II 

Pertica. Sic etiam 2 00^2 ; & aool^iz. 



A I 

B 4 3 

^ // ///' 

C 4 o 



Propositio XXII. 
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fcri jncmpe tanrtim oftendunt, manenrem§ 70* 

rdem quantitatem fiibfecari in minores par- 
decadicas. 

fc Propositio XXII. Thiorema. 

§ 70. ParticuU decimales a> b, c, d itifuha» 

tnt FraBioni mlgari V, cujus numerator Jmt 
fdc notit data* a, b, c, d> fign^s nudatt , De- 
nminatGr autem ftt unitas cum tot Zeris^ quot A 
jigno maximo indicantur. 

Demonstratio. 

Fraftiones decir 

males a^ h c. d {unt 

sequales Fra£tis 

p,QB,A*:&hr 

roli aeqpantur Fra- j g ^_ 

oionibus E5 F,G, ^ 

H; A quidem ipfi 

EjUtpier fepatet; 

i^ B ipfi F, * 

cum F nihil fit 

quam B multipli- 



ab c d 
4f67. . 



lOOOO 



zooo 

Ci_ 

100 

10 



xoooo 

F_^ 

lOOOO 

• 500. 

VJ lOOOO 

H :!^ 

lOQOO 






lOOOO 



Cor. x> 



Prop. 

13. 



S J?2 

XOOOO 



carus per 10; 3^*% 
fimili ratione 

C!=;G, &Dt:;H.^ Colligantur nunc Fra^ 
aiones E, F/G, H in unam Summam S*,*Pr.tr. 
h«c erit sequalis ipfis A, B, C, D fimul fiim^ 
ptis , adeoque S (eu V^::; ayt^Cyd. Q.e. d. . 
II. Quod/i autem fntegro m, n», jiS^riMt 
decimales partiada a, b, c; p t '/.w 

Integer und cum decimalibus J 5 ^ f 4 ? 
panwulis erit ^cjualis FraBo 1 
vulgarif cujus Numerator Jtnt [ 

E4 
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7* Arithmetica. Cap. IIL . 

§ 71. mu m, n, a, b, c _^gnis mdata ^ vulgariter 
accepu , Demminator verd (it e , jciUcet vahr 
maxim/gniC"). Demonftratio. ReColvQ la- 
tegrum mnin fraftum , cujus Denominator 
fit «, per Propof. 15, ut fiat »$^§. Porro 

•^ f 45'"- t"^ .- * Adde ambas hafce fraaiones 

' in unain 'Summam '|^|§ j erit jam haec 

aequalis Integris 3z un4 cum decimalibus 

( 

.Propositio XXIII. ProbUma, 

§ 71, FraShnes Jecimales Addm^ Suhtra^ 
bere, Mulfiplicarey Dividere. 

Additio. 

Aa4,f ^784(^ 1 Sint addenda A & B . 
B ^gig^fC^^l Scribantur ita> utcorre- 

* ^ [ foondeant columnatim 

^ 8) 85^^50 J decimae decimis, cente- 
fimae centefimis &c. Addantur uti numeri 
Integri § r i . Si quando feries partium de- 
cimalium fuerit intemipta , ita ut nuUae ad<^ 
- fint vel decimae vel millefimae &c , loca illa 
vacua Zeris vel punftis fiipplentur , ut fiib- 
jefta Exempla aocent. Quod idem in (e- 
quentibus operationibus > nempe fijbtra£lio« 
ne , multiplicatione & divifionp eft ob&r« 
vandum : quanquam in praxi vix locum ha< 
beat hac aomonitio. «« 



Fro?05itk> XXIIL 7j 

o t II iiniii^ § 7^* 

^'^^ • % 4. t 6 7 S 

7 I o, ^ o 7 I 

o 1 n iiniii^ - 

7 3 f 1 I « 

SubtraSio. 

Similia {cribuntur fhb fimilibus ; deinde 
fit fiibtra^G velur § 1 6. circa numeros Iate« 
gros. E.G; 

III s m II 

34^^13 2, I072. 4 3>oo 

t ,..4rn- «"•• "'• « .' 

W //// // 

*4,l>0 x»4S7* 4 2>Sg 

/f o 

\Jt {iibtrahas 42 a 43 > adde majori tot Zeros^ 
donec poilit minor coUocari mb majone fe* 
cimdi)mifupra di£k, tkt in^xen^lo tertiofit, 

Multiplicatio. 

i II 111 I II m 
Sint multiplicanda 245- per 234. Pojie • 

alterum numerorum fiib altero > uti in vul^ 

gari multiplicatione . 2^, Nulla habita figno- 

rum ratione ita niultiplicemr A per B , tan- 

quam fi numeri Integri foi;ent ; Prodii£la 

partialia collige in unam Summam . 3 ^S Ma-* 

xiiha figna multiphcatoris & MultipHcandi 

fibi addanirar, eorum Summa (vi) efl fignum 

maximum , quo Produ^li nota ultima affici 

debet • Si datorum unus fit integer , cul • 
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74 Arithmetica , Cap. IIL 

§ 7!.. nullae adhaereant dedmales , Produ^H nota 
ultimrf fignandaeft figno maximo alterius da^ 
ti , & reiiquiae notae ugnis ordine deerefcen- 
tibus,'iitift Exeriiplo II. . ,, /T 

ExempL I. ExempL II. ' Exenlpll IIL 

4, 6 t ' A. X 4 S 

. 4. 3'' -; t^jr 




B o, ;?. 3 

I ; 9 9 I. ' Mi 

I 8 tf o . .7 3 f 

490 

/; ///ivv vr & f 6 3 S { 

f 7 5 3 o . ... * /, .% 

• §^9. . /?tf//o ExempiillL Ainaj^^/jS^ Bt=j7/ ry*. 

* § <f3. Atayrl; gignit tqI^ *• afcqmalem ^a£lo deci- 
•Prop. jjj^j X. 6 3 r ^ * ' ^^^ oritur ex A & B fecun- 

dum pr^fcripta multiplicatis . 

SCHOLION, Difficultate non caret Dedmalium multi* 
plicatio lmeis,2c fuDerficiebus explicata : cum enim Decempe!<lt 
in Decempedam dudh generet Decempedam quadratam 9 & pol« 
lex dutSius in polUcem generet poUtcem c|uadratum , Decempe» 
da autem in pedem duda> non generet decempettiun quadratam» 
led minus illa » nempe Re«^angulum , quod fit pars decima De« 
cempedx qnadrarx ; ^aulo difficiliuf determinatur > quid qua- 
▼is multipliciitione Geometrica producatur. Veriuxt h«c oiffi- 
culta» difflabitur § ^a. n* 2* 

Divifio. 

Divifor fcribitur fiib Diridendo , & proce- 
ditur non fecus, acfi Integri numeri fbrent 
dividendi. Heec tamen praetcrea obfervan- 
da. l^^f Pera£la divifione, fignum maxi- 
mum diviforis fiibtrahitur a figno maximo 
Dividendi ; & refiduum eft figni^m quo in- 



' ' pROPOSiTio XXIIL^ 7f 
Ggtdci debet ulrima quotientis nota. Si cofi-§ 71. 

tingat * y fignum maximum divifbris (i 3 4 ) • v.Ei.i. 

o 

efle majus figno maximo Dividendi ( 4; )unus. 
vel plures Zeri adjicianhir Dividendo , donec 
fubcra£tio fieri poflit. 11"^, Si dividendus 
minor fii^rit divifbre quoad numerum notth 
rum ( iit in Exemplo I> in quo dividendus cfl 

4 ) tunc fimiliter aliquot 2Leri Dtvtdendo adi 
jidantur adfcriptis figniscongruentibus^donec 
fubdu£lio fieri poffit. III^^, Si perafta divi- 
fione aliquid fuperfit , notae Hiperflites iisdem. 
fignis notandae , quibus totidem notae dexti* 
mx ipfius Dividendi. . IV^, Si illud, quod 
fapermerit , fit alicujus momenri , adjice illi 
pro lubitu Zeros , ut fubtraftio contiauari 
pofIit> ac quotientem novum ^fcribes priori • 

Exemplum L £xemplum U. 

■ c ^ 

4,oo«ooo(viji^70^4rv T A 25^,80079^ l^jSoi"' 

1 J B ^7 1 1 ^ 

^» Exemplt II. At=ia\^^^, & 
BS=!* ?^|*. Sed fraftio a divifa per b dat#pr.aj. 
quomm f ^| * , aequalem ipfi C * ; ergo etiam C ^ . 
eft quotus orms ex divifione ipfius A j^er B . •pr. aa. 

us u s. 

Etulreriorexplanatio panium Decimalium. 

§ 7U I. Facillime convertes Decempedam » ai;C 
ejiisdem quantitatem detentiinatam in partes mi- 
nores, fiaddasnumerojtqtZeros, quoc indicancur a 
figno illius parcis decadica? > in quam tii divifio. Sic 
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$. 72; conva^fiirus i^ Decempedas in pecles> adde unum 
Zeriun , uc fianc 1^0 ; convernirus in pollices, adde 
duos) 2|oo'', iniineas, adde cres, i^ooo^'; quem 
numerum duplici modo licec enunciare , vel dicen- 
do, 11 Decemped^, vei viginci cria millia linea- 
• § 69. ^^^^ * • CJuantitaccs,iic futd^iviCc faciliime iccm 
Cor.a. revocaiitur ad liiaiorem (pecicm : fic ijoo pollices 
redilccs ad^eHes, dlvidendo diftum numerum per 
ifd^^addecempedasy dividendo illumper ibo (nani 

10 — I ; & 100 — i.J ) velbreyiiis, abfcinde a da- 
co numero £|oo ukiihain nocani , & reftabunc 290 
pedess fi abftidens duas ulcimas, reftabunc Decem* 
pedal. Sic redudurus 230000 icrupula ad pedes 
((]uoniam /000 IchipuU efficiunc unum pedem,) 
divide i;oooo per 1000 ; vel Dtcvi-ils, abicinde e 
Dividendo coc poftrcmas nocas , guoc funcZeri in 
divifore , & habebis ijo pedes . £am in rem pro* 

' .Scrupolum deric in 

T : prompcu 

I 10 I Linea habere ad- 

I .000 I . 00 I .0 U. J£PI»^ 

1 1 OOOOIV 1 1 000''^J 1 00" ! 1 oM I neeefflp. ccmpedap , 
J ^ ' — ^" pcdis &c.' 

in minores parces fubdivilbrum. His ob&rvacis 

1 1. Dum verfaris in Geomccricis , non muicikm 
eris lollicicus de Addicione , Subcradtionc , Muki- 

{)iicacionis & Divifionis modi^ ^. prarced. cradicis ; 
ed poft^uam <]uancicaces rcduxifti ad hoiliogeneas 
inferioris ij|>eciei, operare circa illas haud alicer, ac 
circa quosvis alros numeros Incegros> Signacamen 
con(uicum:eft faUem in fineafKgere, ucmeminifle 

Eoflis , ad quam fpeciem redadta (ic ea ouanticas . 
.'G. fnc muliiplicanda |'per 2'j"*, reducico /wr 
num. l tciam pjrimum 3'ad poliices, erunc jo'&2j"j 
duc hos in fp invicem ; Produftum dabic (90 quad- 
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rata poUicum , repneftntaca incra Reftangidiim § 71» 
feu figuram quadrilaceram aicd Bgura 7. 

III. Facillimum icem eft auadracos pollices re- 
ducere ad quadracbs pedes vel Decempe Jas . Ve- 
ri!im de his opporcunius S 84* 

^ I V. Veiis fraftionem vulgarem v.g. | unius Per* , 
dcae convercere in parces decimales : adde numera- 
lori aliquoc Zeros > & produ6biim divide per Deno* 
minacorem (4>) quQCus q eric fraftio decimalisno- 
tanda coc apidbus , quot r 1 n 

^eros adjeceras Numc- | ) o ol^ 7 f vel ^^ 
Tacori . Nam impiicice t 4 i 
hanc cruis proporcionem > * 4: 1 :: ioo:7f ; nem* •Pr.7, 
pe ilc unius Percica? parces 4 (e habenc ad parces |> Cor. 
ica 100 pollices (i.e. una Percica in 100 pollices di- 
viia ) ad 75* poUices . Ohftrva : Fic nonnunquam» ^c 
fedudio prarcifa obcineri haud poflicy ixi fi fra* 
Aio \ revocanda efiec ad decadicam per adje6tionem 
unius piuriumvezcrorum \ qoo cafu confulcum eft 
adjicere zeros rion paucos , quo deFeAus ilie fiac 
infenfibilis & iperni queac ; iic fi didlam fra^lionem 
reducas ad decadicam hanc |) 3 ? i^ • 

V. Percicx non func sequales apud aoafvis gcntes 
& populos s alii enim majoribus , alii minoribus 
ucuncur : in ipfa noftra Ciermania non parum va- 
rianc . Paffim camen Percica civilis feu vulgarisdi- 
vidicur in i z pedes , pes in 1 1 pollices- 1 hic in i z 
iin^. Veri!im quamcunque na<5lus fueric Geome- 
cra^ hanc dividic in 10 parces xquales feu pedes» 

fedem in 10 digicos vei poHices &c^ Acque ica 
ercica vulgaris commucacur in Geomecricam feu 
Decempedam . Jam vero fi Percicam £.G. Rhena* 
nam 12 pedum Rhenolandicorum mucafti in De- 
cempedam, cupiasque holle, quas parces decimas 
efficianc v.g. 9 pedcs Rhienani ; operare ica per Re- 
gulam auream : iit 12 pedes Rhinland. aa 10, ica 
9 ad 7 f I vel 7 I i.e. ad 7'T*. > Secundo , Si menfus 
longicudinem agri invaneris eam elFe i}45 pedum 



» m 

§. 7^* Qeometricorum, veliscjue nuncfcire » .guid ea lon- 

Situdo cfEciat in pedibus * Rhinland^ , . id obtinc- 
is pcjr: Regulam auream fic applicatam y_ uc 
io;i2::iHf ii8i4- 




C A P U T ly. 

^ jD^ ExtraSfione Radicis tum ^adrat^ 

. Jum Cubide^ 

DEFINITIONES. 

§ 73. I. Radix quadrata eft numerus , qui 
in fe ipfiim duftus, aptus eft generare alium. 
Hic clicitur Quadratus. 

I I. Quadratus B duftiis in fuara Radiceni 
A generat Cubum : reQ)e<ftu cujus A dicitur 
Raaix CubicH. 

III, Numerus , qui generatur ex tribus 
quantitatibus in fe du6us ( orras v.g. ex 
axkxc) vocarar Sotidus • 

Praefuppofita & praenotanda ad 
fequentes Demonftrationes. 

§ 74. 1\ Numeri cujusvis per alium mul- 

tiplicatio poteft repraefentari lineis in fe du- 

ftTs , vel per prdauftionem areae , quae lit 

aut Quadraram aut Reftanffulum * oblon- 

» Fig. gum. * Sit linea A B f pedumi , A D 3 pe- 

9. dum ; concipiarar linea A D fira , quem ha- 

^ ReaimgHlmn A B C D sn Fig. 9. vochtur fpatifm cmprtr 
Unfiim 4 limis nOis rerfendkulariter fefe tangentilms. Ut iUuA 
nuUcetur, nm efi necegh citari 4 litcf^ ABCDffid Juffctt 
nmfeBari dnas diametraliter eppofitas , v,g. AC^velDB. 



Definitio. 75 

bet , perpcndiculari peragrare lineam A B ; § 74. 
tunc migrandQ ex A in r defcribet 3 pedes 
quadratos 1», «, ; migrando ex r in f de- 
Krribet alios tres ; ex x in £ totidemj & Area 
A E F D , hucusque genita , erit quadrar 
tum , habens nempe finguia latera aequalia, 
compofimm ex 5 pedibus quadratis;, cujus 
Radix efl: vel linea A E, vel E F &c. Porro • 
praedifta linea A D poflquam percurrerit li- 
neam totam A B, de&ripferit umverfim 
quinquie^ tres (le. if.) pedqs quadratos ; 
quo rafto quodvis quadratulorum pro unita- 
te habebimr : eruntque.in Produfto Geome- * 
trico A B CD tot unitates quadramlorum , 
quot unitates fimt in produfto Numerico 
ex fxj. Idem afle- r £> 
queris , fi loco quadra- 
ralorum punfta at 
fiimpferis 5 quoram 
quodlibet vicem unita- 
tis obeat. Quare Nu- 
meras QuadraRis merito etiam vocari poteft 
is, cujus unitates per modum Quadrati Geo- 
metrici pofllint difponi. Ex di£tis etiam col- 
liges , quare Euclides numeram 3 vocet la- 
ras fui Quadrati , aut numcros 3 & f vocet 
latera Produ^i ex iis generandi ; analogi 
enim fimt . lateribus Geometricis aream Geo- 
metricam generare aptis . 

II. * Cubi genefis repraefentatur , fi con^* Fig. 
cipias lineam a b duci geometrice in aequa- ??• 
lem bcy utindegeneretur Qjjadramm^/^fi: 
hoc porro Quaoratum afcendat re£ta per li* * 
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4 74,neam perdicularem ^f /"aequalem ipfia ^, ita 
m renneat femper fimm zA abcd omnimo. 
de parallelum , fuique veftigium aUquod in 
a(cen(u conrinu6 reiinquere cogitetur ; gig- 
liemr Jioc pa£lo Cubus ab cd e. Si Radica* 

* Fig.lis iinea ab * fuerit divifi in duas partes, 
!»• g^etttf ex illa Cubus abcde complettens 8 

cubuios inter fe aequales , quorum quivis fi 
)xo unitate fiimamr , repraefentabit Cubus il- 
fe totalis abcde numerum cubicum g? gene- 
ramm ex(2X2)xz. Numerus itaque Cu- 
bicus vocari etiam poteft is , cujus unitates 

* Fig. difponi poflimt per modum Cubi . z^** , Si 
"• Quadramm d cgf moveamr per perpendi- 

. cuTarem d a breviorem aut longiorem uno- 
Quadrati latere; aut fi Reftangulum abcd^ 
non quadramm > moveamr fiirfiim pei* per- 

J>endicularem act ita tamen , ut in afeenfii 
ervet continuum parallelifinum ad primum 
ab c d'y deferibet iolidum oblongum , quod 
hic vocabimus PataUeleffipedum . 

III. Quoniam Produftum quodvis divi- 
fiim per multiplicatorem reftituit Multipli- 

* Fio' ^^^^™ * J patet, fi Quadramm * A E F D 
j* ceu Produftum dividamr per multiplicatch 

, ' rem A E , quomm fore A D > feu numerum 
parrium , quse fimt in A D ; & Re£bnsuIo 
A B C IX divifo per A D, quomm fore A B, 
divifi> ^utem per AB, quomm fi)re A D. 
^Rg. *Similiterfi nuiherus cubuloram> qui fimt 
«•I vaab c d e dividatur per lineam n/, quoras 
iiftet Quadramm a b c d\ fin dividamr per 
difhunt^adramm > quotus dabit lineam ^^ 

*Si<: 



PRiCMITTENDA. 8l 

» Sic eriam Numero cubulorum , qui fimt in § 74- 
aliquo ParftUelepipedo abc dfy divifb per * ^* 
Reiftaiigulum arf/^, quoras largienir li- *^' 
neam f d. 

IV. Subjefta Tabella exhibet Radices ab i 
usque 9 inclufive, & earum Quadrata ac 
Cubos. Notabis autem , tam Ouadrato* 
run^ quam Cuborum notas ultimaseue figni* 

ficativas. / 

^ . 

iRadix |i|i| il'^! 51 tf| 71 »t 9l 
|Qtiadratum|i|4l 9h*l ifl 3*1 491 ^41 %i\ 
iCubus I i| 8|27l<4hinii<l|4)l5ix|7i9l 
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NoM. In hoc Capite plerumque defijsnabiinus 
Quadratum per literas binas Ra dicales iibi appofitas 
fine intermedio figno ^^ juxta difta $ ii sfic Quad* 
ratum e Radice a notabimus per aa s Sc R^an« 
gulum ortum ex lateribus aSci notabimus per at; 
Cubuin ortum ex a, per aaxii> vtidaa ; Paraliele^ 
pipedum ortum cx Quadrato aaSc latere i peraai; 
duo «^ per xa b ; Quadratum ex Radice « f ^» 
multiplicatum per c fignabimus per (« f ^ x a f ^ } x c. 
£ quibus nuUo negotio ieges & inteliiges alia> quat 
hoc Cilpite occurrunt • 

I49nmt eqMidm Algtkraifia htfnnibui Mtv 9gtm ijflkac t 
«ffim §h kif C9nfidt9 mmc ahfimemiu. 

V. Si demr quodcunque Quadratum , v.g» 
2f 00009 & incipiendo a dextra finiftram ver<« 
iiis blnae quaeque notae ieparenmr h. m» 
:if . oo. 00 ; quemlibet notarum binarium 
voco hujus Quadrati Qajfem ; ultima tamea 
Cl^flis potprit conftare unic&.tantiW notl« 
Liquet autem ex Tabella mox d»ta> quando 

F 
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^ 7f.Radix ^ft unica rantum nota, Quadratum 
non excederc unam Claflem . Sed 

■ 

Propositio XXIV. T^eoremaf 

X 

^75*. Si Radix bahumt notas duas ^ ejus 
Quadratum eonftabit /miUttr ClaMus duabusiji 
Dobuerit tres , conpam trikus ; f$ quatuor , con- 
fiaiit Claffibus totidem, ^ jic aeineeps . 

Demgnstratur. Infima Radix dua- 
rum notarum, nempe.io, generat quadra- 
tum l.oo duarum Claffium ; & infima Radix 
trium notarum , nempe i oo , genqrat pri- 
mum & infimum trium Claifium quadramm, 
1 .00.00. Ergo omnes Radices a i o ad 59 
inclufive generant nonnifi duarum Claflium 
quadrata. Secundo, Infima Radix trium na^ 
tarum, generat (ut modo diftum) quadr^mm 
triunl ClaflSium ; & infima Radix 4 notarum, 
fcil. 1 000, generat infimum 4 Claflium quadra- 
mm , I . o o . o o . o o . Omnes igimr Kadices 

, a looad 995 incluC gignunt nonnifi trium 
Claflium quadrata. Ita oftendo, omnes Ra- 

r dices a 1 000 ad 5559 incluC gignere quadra- 
ta 4 Claflium . Et fic porro . Ergo fi Ra- 
' dix &c. Q^ e. d. (orc^arium^ Viciifim quot 
Claflesjtot notas radicales habet Quadramm. 

Propqsitio XXV. Theorema. 

§ 76. Quadratum ortum ex numero ( v.g, 5 ) 
induas partes ^L^^^h^^j^z^fe&oconftat Qnadra^ 
/0 a a i ^ duobus FroduBis , quorum ununiquod-^ 
aue oritur ex axb , ^ Quadrato partis b. ^- 
to^ conftat ex2LZJ^zzh^hh. 
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Demonstratur. ^ a+b | 3+2§ 76- 

Duc partes /if^ I a*fb j . 3^2 

in fe ipfaS) iit in | TiTir 1 7f~ 

appofitS Schemate < . ^^Tbb 6^4 

fitApalpabisprod-. !^TlL— • ^t^ 
ire aa^Y^^l^j^^t^ aa^f^aab^J^bb 
Idem ad oculum ^ 

demonftrat ram Figuta if ,^ mm Ftgura 14, 
ii concipias Jams ia!*f*^ ducrin fe ipmm five 
in alterum laras a^^b fimiliter feAum • Tunc 
enim linea perpendicularis M N percurrens 
ba^os partem a generabit aa^^iab^ percur- 
rens iiuuper alteram bafeos panem b , gene- 
rabit lab^bb. Idem applica Figurae if. 
Radicem auadratam aut cubicam in auas partes 
feBam folent vocare Radicem Binomii ^ jeQam 
inplures ijuam dnas vocant Multinomiam. . 

CoROLLARiuM. Si demt numerus A 
conftans notis tribus f ^ 

afl^^c, etus Qu«d- J a ^' * 
ratum conftabit ex 1 ^ ^ ^j.^ ^ j. 
aa^z^b^bb^i (tft^) [4oot3ot2 
ycfcc. i.e. Quadraram totale conflabic / 
quadrato primae partisi infuper binis produ- 
Stis ex parte prima & fecunda^ infiiper quad- 
rato partis fecundae , infiiper binis produftis 
ex ag^egato partis primae & lecundae duAo 
in tertiam, ac praeterea quadrato partis ulti- 
mae . Nam concipe partes a&cb per modum 
*uniiis & conflatas in unam Summam a^^b^ 
quam vocabimus s > tommque Quadraram 
gigni ex duabus partibus j f r,- erit hoc aequa- 
fe T^ ss^j^zscj^cc. Sed s s s^aa*]^ 2 ab^fbb, 

F A. V 
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§ 7fi.&jiXfcga (ajrb)xC. Ergo , haec pofterio- 
ra aequationis membra fubftituendo priori- 
bus (ss8i zsCi) erit tomm Quadramm com- 
pofimm ex aa^zab^bb^i^z (aj^b) xcj^cc. 
idem declarabit Ftgura 6, li in ea coniideres 
primo' lineam/g ceu Radicem binomiam 
compofitam ex fsj^sgy deinde modo li- 
neam/x fimiliter inmearis ilt Radicem bina- 
mii compofitam ex/«*i*ttx* 

Si fuerit Radix a^b^c^d; ejus Quadra- 
mm , fimili ratiocitiio ( habendo nempe />ri- 
fttutn ri (a-^b^hc ) xd pro Radice binomii) 
conftabit exaa^xab^^bbj^z (tf+^^xfj-cr-f 
z^afb^c^xdj^dd^Sciicdomis. Utide, 
generaliter loquendo , fi demr Radix quot- 
cunque notarum ; ejus Quadramm totale 
conftabit ex quadratis cujuslibet notae ^ & ex 
bino produ£lo cujuslibet notae duSkx in alias 
iiniftrorfum praecedentes. 



Rfldix a 

Quadratum Nots I. a 

a a b - - - 

Quadratum Notse IL b 

A (iifb) H c - - . 

Qaadiatum Notae IIL C 

SttmmA totitts 
Qttadraci 



400 
16 



I 



7 S 

A 



b 30 



9 

17 



6 6. 

i B i 



c a 



a 4 
C 



Atqae 
uc hacc 
generice 
, difta 
particu- 
lari £x« 
emplo 
appli- 
c e m » 



efto Radix 4?!* £rit quadratum primat notae 
160000, Duplum predudbi e prima noca in fecun* 
dam ieu la^ eft a 1^000; & reliqua, uti in 



4 77- SCHOLIOH Ejusdcin Quadrati e Rt- 
i3icea, i, Cf geneiinpaulo diduftius pono in prx- 

iente Schemate > in quo idem Quadratum apparet 
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Jft fms Qailes diftribututn . Ac in prima quidem § 77. 

Ciaile A peripicis iatere quad - 

ratum primac notas radica* 

lis «; quQ ex prima clalle 

iiibduAo» remanet tx hac 

20000, qu£ peninent ad bina 

Re&angula orca ex bis 

400 X ;o. . 2^, fi ex hoc re- 

nduo & dalle B fiat aggre- 

gacum, in hoc lacebunt lat 

& U^ i.e» bis 12000 & ^oo&c 

Advercis praccma , quod, fi in 

cxpanib ponancur produAa 

parciaiia Quadratuni cpnfti- 

tueniia , quadraca incipianc 

ab uicima lemper noca cujus- 

▼i$ Ciaffis , ac (iibinde m anceriora porrigancur . 

Quod Ipfum . concemplari etiam licec m Scliemace 

$ 7^, udI (uti Sc hic ) notas quadraticas majuicule 

expreflimus. 

I>Jecinutile etic confiderare, quomodo fyntheti- 
ce conftruacur Quadratum fg i m Fig. 6. Nimi* 
nim dum 412 ducis in (eipfum » ex xm 2 genera* 
xvscc; ex 2x I generacurRe6huigulumminus»Jcj 
ex 2 M 4 Redang«/9. i^t ex | x 2>Ari&; ex | x %^bb; 
ex I M4,re. 9'i«ex4M2|fti&; ex4M i^i^^ex^x^aa. 
Qu2e produdla fimul rumpcaconfticuuncQuadracuin 
2Si624. 

Propositio XXVI. FrobUm. 

§ 78. Ex numero QuaJrato (v.g. 186^24) 
Rmcem quadYOtam extrabere . 

I. Divide datum numerum in (uas Clail 
fes*; ftabit ig- 66. 24, Quaere in Tabella*^ 
€ 74. n. 4. membrum primum 1 8 » aut (fi il- "' 
lud ibidem exafte non inveniamr > ) nume- 
ramproxime minorem, fcil. 165 cujus radi- 
cem4> ibidem inveniendam, fcribe poft vir- 

F 3 
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A I 

I 
m 
n 

P 
9 

tio, 



S. 6 6.14 

6 

X 66 

17^4 
1 7 i4 



^8 ? 
e %6 z 



§ 78. . _ ^ * ^ 1 g^l^n^- Radicem 

* ^ ^ I hanc duc in fe ip- 

fam ) produ£lum 

. r6fubrraheamem. 

bro I % ; cftque per- 

a£la prima opera- 

quae amplius non reperimr . 

IL Refiduo 2 adfcribe fecundam Clailem) 
fier 266. Radicem invenram dupUca, nu- 
merus 8 inde enams erir divifor fcribendus 
infra a : quaere quoties divifor hic continea- 
mr in w dempra hujus nor^ ultima (fcil. quo- 
ties contineamr in 26 ; ) quoram 3 fcribe & 

§oft virgulam in b pr6 alrera radice , & poft 
iviforem 8^ ur cernis in d\ duc in divifo- 
rem ira auftum (nempe in 83) radicem no- 
vam 3, produ£him «fcribe infra torum w; 
fiibrrahe « ex w , rc^fiduo fiiblcripto . Eftque 
perafta z^ operario , cui fimiles fonr omnes 
aliae feqiienres. 

N0M. Accidit nonnunquam > ut divifor plusquam novies 
cpntineatur in membro dividendo > iit tveniet extraduro Radi* 
cem ex ^34 ; nec tamen in loco ouoti feu Kadicis licet fcribere 
ultra novcnarium > imo & hic fuDinde adhuc julto major eft » 
ut proinde nfceife iit afTnmi aliam.radiccm proxime minorem» 
donec Prodadum n fubtrahi point ex membro m. 

III. Refiduoi 7 iraque rurfus adfcribe Claf , 
fem rertiam, ur fiar 1724 . Duplica jradicem 
haftenus invenram (43 , ) fiet 86 ; per hoc di- 
vide membrum p dempta nora ultima ( li, e. 
divide 1 72 , ) quomm 2 fcribe & in ^ & poft 
diviforpm,ut vides in ^ ; toramque ^ multiplica 
per radicem recens inventamjprodu^him q fiib- 
rraheex/?. Et fifiierit numeriis A exa£le quad- 
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ratus^ qualis hic fupponinir , ^remanebic§ 78» 
nihilJ • 

Demokstratio. 

I. Totus Quadratus 4ividirur driVndifi in 
membraA, BTC. Et cum in primo mem- 
bro A lateatf quadratum T A x 8« o o o o 
primae notae radicalis *y {B ^^oo»|^. 
quaerenda pft hujusquad* L ^ i 4v<iPr.j. 
rari nota maxima radicalis , quae erit altqua 
centenariarum j nam ob tres Quadrati Claires 
prodibunt tres notae radicales*, quarum pri-»Pr.34. 
ma utique centen^ria erit . Maxima autcm ^^' 
nota raidicalis hic eft 4 > Valens 400 , nam 
400x4001=3 160000; fi vero afliimeres aliam 
unitate majorem , fcil. f 00, eji " auadratum 
foret 2 f 0000 , majus membro A , adeoque 
radix hlik. 

I I. Refiduum aoooo pertinet ad bina Re- 
ftangula (2 a h* y) quae definunt in oiembri • § 77. 
fecundi m notam fecundam ( 6, ) ita ut ad Re£l- 
angula illa plane non pertineat membri m 

nota tertia 6 > prout haec conAant ex Propo^ 
fitione 3 , quae hic continuo applicanda: mnc 
divifiiri haec Reftangula z a b per z a (zd 
eniendum b*) refecamus ab iis notam tej- * § r*. 
tiam6. Duplicatur itaque ra^x^*, ur ha-**^„f^ 
beamr latu? M L ReftanguU M L K N > in Figur.s! 
quo repraefentantur duo Reftangula (2 a b) 
conjun^la . Jam vero dividendo 2 6 ao o per 
800 , radicem duplicarani , invenitur lams 
L K * (izl30y) &L nota radicalis altera i^j * § 74- 
quae in fefe dufta gignit b b , dufta infiiper "" ^' 

F 4 
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§ 7St^ ifl z a gignit 2 a by quae omnia lateat in 
•^ 77. 26600 * . Unde produ£la ifthaec ( n 24900 ) 
"^^^^^h £\xhxx^(kz tx m (26(^06) relinquunt 1700 
pertinentia ad Reftangula z{a^b)>ic. Atque 
m hac ipft fubtra£lione fefe manifeftat inven- 
tae radicis veritas : quae quidem pvifno non 
erii: vera minor , ciim fiipponatur maxinia > 
quae potuit, radix afTumpta : 2^* , nec cric 
jufta m^jor ; alias Produchun ex taliter falfis 
zabibb evafiffet majus, quam ut potuifTet 
ex membro m fiibtrahi . Unde fi quando flib- 
duftio iftha^c fieri nequeat, indicio eft j fuif^ 
fe aflumptam radicem jufto majorem. 

IIL Duplicatur radix haftenus inventa, 

iiz!^l fitque 2 ( ^* *^5 ) ut habeatur latus P Qj^ Reft- 

anguli P Q^R S> in quo repraefentantur Fi- 

gurac 6*^ duo Reftangula fx&ixi conjunfta 

m unum : hoc latere ceu divifbre dividen- 

dum eft P Q^R S> five numerus 172, iri cu- 

jus notam ultimam definunt difta Re<B;angi;i- 

• ^^' J- la * vel i(a+b;) inveniturque radix c; quae 

duAa&in vb^ &in 2(a^b) producit eam 

quantitatem , quae necefTario metietur reli- 

quum 1724. Ergo per praediftas operatio- 

nes fuit tomm Quadratum analytice diftribu- 

tum in fiias partes , & ex his verae radices 

. erutae . Quod eraf faciendum . 

■ , SCHOLION l Quatido divifir ne femt quidem 
totainetur iu membro dividenio , fcriUtur pofl virgulam in 
hco Rndkis Zerus ; ^ commua$ur operatio fecu9U&m pra^ 
fcripta y fciU duplicando radicem ofisea ifwemam is* diSo 
Zero auciam, ^ 

J/, Si Quadrifttm plurihus conftet Zeris ; i;* pofl prim 
Hfm (dwmve operadoncm nibil mawqt r^iduum > facHis 
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efi reliqua ppiratio ; nimintm Jcrihittnir pro ri^ dnH- & j^«. 
ceps tot Ztriy qtiot jum daffes reliqua m QuadrM . Sk 
Quadran, 4.oo.oaoo Radix efl xooo, 

DeNumeris n6nexa£tequadratis. 

§ 79« Plurimi dantur nutneri lutegrij quorum Ra- 
dix neguic eile numerus icidem inceger, pi manife- 
ftum reddic vel fbla Tabella ^ 74- n. 4, in qua qui* 
dem omnes numeri Quadraci func cxaAe quadraci, 
& horum Radices, uumerus Inceger. Veriim incer 
iftos, v.g. incer 9'& i^ exiftunc hii lo, ii, iz, ij, 
14, if, quorum cerce Radix necjuic eile Imeger» ic 
iii vocmcur non exa(^e quadraci • Ica eriam u juxca 
fuperii^ praccepca ex hoc numero 18^977 .emasRa* 
dicem, invenies eile banc 4U > aft abfoluca opera- 
cione remanebunc i%%% adepque nec aI^ eric exa(5U 
Radix de 18^977» nec hic iple numerus exade qua- 
dracus • An vero Radix vera non poceric efle nu* 
merus Ince^er cum frafto l ^. Nec iftud : nam de 
namra Radicis cft , uc duda in fe ipfam exhauriac 
fuum quadramm : acqui nuUus inceger cum (rafto 
poceft meciri ic exhaurire Quadracum conftans In- 
tegro . Decur enim , fi ficri poceft , Quadraci A Ra* 
dix R, compofica ex Incegro f o . i a t a 
& fraao . Reducacur Incc- ^ W^ • ^ /00' 
ger, qui cft in R,ad fraokum — — • — ^ 

oacum & ionjungacur cum L ' J i^ > 
illo », fietr/, Radixipfius A, quacin f^ dudage^^Pr.i^ 
nerat (iit mox dicecur \ go) Quadratum qp^ rqua- 
le Inte^ A * At fi j j> a^quivaleat Inc^ro, p metic- 
tur ipfmn f *y i.e. quadratus quadratum \ qiloddum '^ft.is* 
fic,eciam {uti demotiJbrattucUdes L. %. Profqfid I4}radix Cor* 

s metioir radicem r, adeoque & fraftio r / sequi- 
valet Ii\tegro * • £rgo R eflet Iiiccger » iit modo » Pr. i{. 

i>r6batum eft ; Sc non eilec , dlm lupponacur eife con 
ntef^er cum frado . Numcri icaque A Radix vera 
nequu efle Inceger cum fTa6h> , vocacur^ue calis 
Radix numerus Irrationalis , auc Surdtfs^ eoquod nec 
uUis numeris Integris nec fra(3:is poflic nohis expo*- 
pere ac decerminare , qualis pars fiii quadraci fit 
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§ i^o, hujus RadJK yera. Un<fe qitot dantur Numeri non ' 
exadte quadrati> tot dabuntur Numeri Irrationaies. 

SQuares, Potcftiie interim/ nuji^cri non exadte ' 
uadrati inyeniri Radix ver^ tam propinquu^ uc 
etcfljti^ q^i fiibeft , naerito fperni poffi^^ ^. Affir- 
mative ^ idque hunc in modum . Daco nun^ero non 
era£):e''quadraco adjice plures Zcrorum binarios» 
atquc ex ita nudo exti^he Radicem . Tunc illae Ra- 
^licis not£ , quae ex adjedis Zerprum binariis 
prodibunt , denotabunt partes decimaies , illa qui- 
dfcm primi binarii partes decimas, iila iecundi bi- 
n^rii parteisj centefimas , tertii partes fnillenmas; 
atque ita pdtrrd . Unde quo plures Zerorum bina- 
riosadjeberis niimero dato, eo exaftiorem hahci- 
(ceris Radicem. Sic fi numero cuipiam dato^^v.g. 
12, adjicias duos binarios , utfiat ii. oo. oo, pro- 
dibit Radix ;*^4' 6" , ita ut defedtus minor fit una 
partt; centcfima . Si eicrafturus Radicem ek y , fa- 
cias si^o.boroo ; prodibft Radix x^ z^V'^'", quae 
qtiamiK^ a vera adnuc deficiac , error tamen nlinor 
crit una pane millefim^ . 

Si exttterit IfUtgert am frtUHs Aecimalibus num^o notartm, 
■ . wipari» v.g. ^t ^6it; adjice intparem Zerortm 'nnrmrim > e.g» 
A946200poo> qnd fraiH otimes in Clajfes imclHimtnr . 

, \[t ifiutent tntelligas, pofie per methodam ^phi 

\ 78- etiam ex numero dato non exaifte quadrato v.g. 

B 1 8 7 4 S 8 Radican in Integris eij^ahr , confide^ 

ra Quadratum exaftum , dato proxime , hiinus 

' • A iS^6 2 4>^ & aiiud exaftum proxhne' majus 

Ci874*9'> cujus Radixeft 4J|. Jahi Verp fi 

excrahas fecutidi^m pr^ecepta Radicem ex B ,< ultima 

«Rtfu- nota radicaiis c "^ ne quidem unitate pecc^re poceft 

jne Ex- fupra juftam \ alioqui hsec daifla & in (b & in 

cmpl. 2(rf-|-^) gaieralfet produdum jmajus, qjtiarn uc 

^ ^*' potuillet lubtrahi ex membro ulcimo ;* ; prodiiilenc 

namque ^{dl^h) ^k c^cc Quadraci majoris C . 

EX A M EN cxtraftae rite Radicis fit , fi Ra- 
^ix ducatur in fe ipfam, Tunc enim Produ- 
i\x}m eric aequale nuiiiero Quadraro, fi is 
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fiierit exa£te quadrarus * . Sin poft extra- ^ gQ^ 
£Honem refiduum aliquid extiterit , iftud ad- ♦ 79. * 
ditum Produdio ex Radice in ie dufiia refti- 
tuet eum numerum > e quo eruenda- Radix 
fuerit.. . 

Nota. Hoi> pofterms verkm tamum efty dum offimpfifH i 
itotttm radicolm: > qua ajjumi poterat , maximam : SecUs ' 
rpfitmu E^ameti faUet. yJJt Jt extrabas ex- 876 f Radicem 
l^ y remmebtint 844 , qna addita quadrato Radicis refti* 
^aint ftumerum Z7^Sy is^ tamen filfa eft Radix 8^9 vera 

§ 80. QuARES : Quomodo quadranda Fraftio, ' 
v.g. A? ^. Quadrandixs eft cam Nmnerator quam 
Denominacor, uc fiat B: cujus rei racionem expli- 
cabic Figura 13. £x qua eciain di- r ^ 4 

fcis , quadracum fradionis nun- j A -- • B — 
quam peningere ad unicacem qoad- L , . 
racam • Diicis fimul , ad eruendam Fradtkmis Ra- 
dicem auadracam > hanc eflie cam e Denbdiinacore 
quam Numeracore extrahendam» Si Frgftionis 
cermini non fuerinc exadte quadraci , licebic cocapi 
Fradioneim convercere in a^quipoUencem , mulcipli- 
cando illos per 100 , vel loooo, vel 1 000000 &c; 
atque inde excrahere Radicem verae propitiquioreau 

Extfa&imi Radieit pudrgtic^t prerfiu ottahga efi itta CM : 
iicirco anH > qum ad banc tranfeas > fac doMnam de qnadruis 
fTQhe perfpeBam. babtas , 

Propositio XXVII. Tlbeorem. 

§81. Quot notis conpat RaJix Cuhica phi^ 
rium hotariimi intot Ckffes trium noitarum di'- 
mdi pot^ numerus Cubicus , exceptd Clajfe 
ultimd Jmiftimi , qtu conllare etifim poteft no^ 
td unicd aut duabus. Hinc (equens Cubus 
I . o 2 3 . 4 o o- 630 , conftabit Radice nota- 
rum quatuor. 
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§ 8i. Demonstratio. Ihfima Radix duaram 
notaram , nempe lo , producir Cubum 
i.ooo duaram (Jlaflium; & infima Radix 
trium notaram , nempe ibo , producit pri- 
mum & infimum CuDum trium Claffium, 
fcil. i. 000.000. Ergoomnes Radices a 10 
ad 59 inclufive generant Cubos conftantes 
duabus tanmm Claflibus. Eodem modo 
oftendo, quod & Cubus Radicis 100, & 
omnes alii habentes radicem trium notaram 
conftent totidem Claffibus j cum infima Ra- 
dix 4 notaram, nempe 1 000, generet primum 
& infimum^ClalfiumCubum i •000.000.000. 
Et fic deinceps. Ergo quot notis &c, j^^^^. d. 
CoYoUanum. Viciffim qugt ClaiTcs, toc notae 
radicales, 

PROPOSiTip XXVIII. Vtbeorema. 



§ 82. 5/ numerus (fualiscunque ( v.g. 3 )Jece^ 
CMftabif cuboexzy priferea Mbus Joiidis\ quxn 



tur in duas partes afb (^fi)) ^j«^ Cutus 



rum quodvis oritur ex quadrato partis prima du* 
Ho in partem jA^^ , praterea tribus folidis ortis 
ex parie prima du&ain quadratum partis i^«> 
demum ^ Cubo ex b. f^erbo : Cabus totalis ex 
^j^hconftat aaa-J-jaab+gabb-fbbb. 

DcMONSTRATip. Ut oriamr Cubus ex 
n+^ , ducehda eft haec Radix in fe ipfim, ad 
• Pr.aj. haoendum Quadratum aafiab^j^bb *; de- 
inde eadem Radix aj^b ducenda in hoc Qua^ 
dramm . Atqui fi primo ducamr a in diftum 
Quadratum, orimr aaa^j^zaab^j^abb: 2<*% 
fii' in idem ducamr, orit^ffaab^j^zabbj^bbb. 
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Ergo Ciibus ortus e difta Radice binomia^ gi. 
univerfiin cdntinet aaa^j^^aal^j^sai^h^fbtk^ 
Q^ e. d^ Si horum veritatem volucris mani- 
bus contre^lare, fac tibi e materia facile fkdiU 
li Cubum, ejusque duai^ fbperficies quadratas 
contiguas diftribue in aa^^iab^hbi & Ca^ 
bum %ca juxta Figur^ 1 6. manududionefn : 
invenies hac analyn partes A; B^ B, B ; C>C)C j 
D. le.aaa'fsaabj*iabbj^bbb. 

CoROLLARiuM. Si Radix fuerit ie£la in 
partestres, aj^b^^c; eius Cubus totaUscon- - 

mhitl^ exaaa'^ 3 aabj^i abbj^bbbyll^ CK 
Sia^bxa^b^xcj^i^a^^b^xccjrccc. Nam 
fi confideres (>a'\' {)c tanquam Radicem bino- 
miam , dabit haec cubum ex parte prima ^ + ^, 
& quaiititatesy^riif» Jo recenfitas . * Atqui (Ju- ♦ Pr.ag. 
bus ex parte prima aequatur quantitatibus pri^ 
fwo recenfitis . Ergo torasCubus &ia'^b^c. 
squalis efl quantitatibus primQ 6c ficundo re* 
cenfitis. 

SiRadixfuerittft^t^t^> habe(tftHOt^ 

Sro Radice binomia; cujtis Cubus totalis coni 
abit ex cubo primae partis (^t^t^O niox 
defcripto, infiiper ^(^t^t^^^^t^t^)'^^^^? 
{afbf€)xddfdd(i* Id efl, Cubuscxtft* 
trt^ continet aaaf taabf ^abbf bbbfi 
{afbxafb)xcf3 (afb)xccfcccfi (afbft 
xafbfc)xdfi(afhfc)xddfddd. Et,ge^ 
neraUter loquendo Cubus e Radice quotcun- 
que notarum conflat cubis fingularum nota- 
rum radicalium > item tribus ProduAis oitis 
€X quavis nota dexteriore du£U in jqoadi»^ 
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§ 8^- tum omnium fe finifteriorum , item tribus 
Produ^is ortis ex quadrato ciijusvis i^otae 
dexterioris , dufto in omnes finifteriores an- 
_teriores . 

SCHOLION. Etiy juxta haftenus dida , partes 



a4\i 3 
Cubus a a a 64 1 

^aa b - - - - * 14U 



♦ ♦ ♦ 
♦ ♦ 



c 1 
♦ ♦ ♦ 



omnes. £x 
quo colli*- 

gis primo , 



^abb - - - - - i*o8*L*^ quod, Cu- 

Cubusbbb - -- --| 27U*4. no ^^^ e 

gSol>dae(quadr.exatb)MC i xo^j^. ♦ Clafle^ A 

'jSolida ex (af b )mcc *. . - 

Cubus c(2c 



5ii5* fubtrafto, 

{ 8 in refidiio 

una cCim 



»0 ^V ^^n <^^^^^ 2 
\A ^ ^ nota pri- 

tM late^t 3aab\ & in eodem refiduoClaflis Aun^ 
cum Clafle B lateant %aab-\ labiffhhb, Secundoi 

2u6d in Clallium A, B, C notis ultimis rncipiant^ 
\\AAaaay bbb^cccy & in anteriora fiibindc porri- * 
gantur ; qu6d in ClalEs B nota prima incipiant» 
contineri 3 a a ^ atque in anteriora extendantur &c. 
Calamum ipfe applica , & , data Radice , Cubi co- 
talisgeneiin per partes fingulas condere ne pigcat. 

pROPOsiTio XXIX. Problema. 

§ g3. Radicem Cubkam extrabere ex Nume^ 
fo Cubko qualicunque , v.^ S062 1 f 6g • Refb* 
lutionem Problematis & Demonftrationem 
dabimus fimul>^ hanc tamen minore chara£le^ 
re expreflam. . 

- I. Si numerus non excedat notarum ter- 
narium > ejus Radix reperiemr vcy Tabella 
§ 74. n.4. Si fit major , veiut mox daras, inci- 
piendo a dextrisrnumerum in plures trium 
notacum ClafTes fecato^ racepto membro ul- 
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9S 



timo firiiftimo ; quod conftare etiam poteft § 81- 
nora unic^ aut duabus . • Secundo > Quaere in 
Tabula Cuboram § 74. n. 4. inter Cubos fi- 
niftimum membrvm , aur , fi hoc ibidem bx- 
afte non inveniatur , Cubum dato membro 
proxime minorem ; ejusque Radicem Cubi- 
cam ( quae hic erit 4) poft virgulam fcribe. 
Cubicetur radix 4 , fiet'64, quod fiibtrahe 
amenibroprimoj^efiduum 16 fcribe inni. 
Haec prima operatiodeinceps non repetitur. 

InprimaCIaf- * A | B C 
fe A lacet primus 

Cubus: namquia 80 tf 1 i f 6 | 

qnoc membrn, toc 64 

notac radicales c- ■■■ ■ 
raenda?,hincpri- m 16 6.1 i 
ma nota radicalis * n 14 4 i 
hic inveQiganda e i oS ^ 
cric Cencenaria} p 2 7J 

q\ix fi quadrecar, q i f f o 7 
produ^i nota' 
( tpix erit 'ficnifi- 
caciva * J.iiujma 
occupabic Idcuni 



qumcum * : hxc 
ip(a (t icidem mul« 
ciplicecur per 
ahquam cencet^ 



m 16 
n 14 

9 I 
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1 



4 } a 
diviibrcs 

4fi.TripIum 
quadrati 
ex a 



n 



I 



109 
S 






II 4 



000 



5,547 Jri- 
plum qufl- 

»J ,11.4. 



5 48 



o 60 



♦Pr. j. 




...* no^ar f a^rcahs OiDOs . nc quomam . .™- .^ ^. 

ims mftximiEim , quaiti poitiimus , Radkem 4i mc y^l^Xx 
ericveraradix^ T8lens«JbiC/4Q9v fadie 

-III I I , ^ . 1* V ■ ■ ■ dedttCM 

i § 74* 
^ ^c Pr^nShm emfkt ncti JlgHificgtivi imki fhtt itMm a, 4. 

iimltiplicatimt pmtd frmovttmi tx h^_ ttnh M ftmtfm $ jUi h^ 

adfe^immt, iit conjhk cx Profof, 5. ' ^ 
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§83« II* Refiduo i6 adfcribe Oaffis 6 notam 
primam, fiet i66 novum divifionis mem- 
brum, quod dividatur per triplum Quadrati 
radicis hucusque inventae (4) te. pcr^gjquo- 
tus 9 erit fecunda nota radicalis fcribenda 
poft virgulam., 

NaQi in refiduo Claflis primx jnnSto daili B Id-> 
tet cubus fecundus : i$ ctenim ontur ex t nota De» 
cadica» qux fi quadretw quadrati htfjusnota ul- 
tima figpificativa promovetur ad locum terttum > 
qvLX fi itidem multiplicauir per eandem decadi- 
cam, produ6ti nota liltima promovetur ad locum 

![uartu0i , adeoque ad Clallem i^ Porro in ClaC- 
15 Bprima nota 6 ineipiunt ifLab*\ Undefi mem« 
Schoi. brmn 166 dividatur periatf, prodit defideratus. 
quotus bt utpete ex cujus multiphcatione orta fue- 
^§74- rant ^aab *. 

Sccundo 9 Per radicem modo inventam 3 , 
tres inftitue multiplicationes ; ac primo qui- 
dem duc eam in aivifpr^m 48 , produftum 
icribe in », videlicet ultimam produ^li no- 
tam ponendo fiib prima nota (6) Claflls B." 
3,io j duc quadratum radicis recens inventae in 
triplum radicis ante(i inventa^ (49) (cil* in 12^ 
fiiet 108 (cribenduiAih 0, produfti notam ul^ 
timam ponendo .fiib nota fecunda Clafiis B. 
^tu^ cubica radicem recens inventam, fiet 
a7 > quod icribes in p y tmo rurfiitn gtadu ad 
dextram.xemovendum. Haec tria produfta 
collige in unam Summamf > quam fiibtrahe 
ex toto m (annumerando nunc etiam Clalfis 
B duas nocas ultimaa 21 > ) refiduum 1 1 14110- 
ta in f . : Eftque pera^ fecunda operatio^cui 
fitoiles te omoes aliae fequentes . 

Finis 
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Finis hujulce operationis eft > invemi radice ^> ex § 83« 
numero noftroCubicofubcrahere j aaif 3 aiiffiiii 
yax oninia lacenc in refiduo membri A &Clafle B, ' 
in cujus pofttrioris ClalEs nocamprimam 6 dennuhc 
^aab^ iniecundam %ahbi in cerciam Cubus^^^*. • Pr. |* 
Atqui hoe obcinetur^cundiimprxfcripca» namdu« 
cendo radiccm in divi(brem {%aa) naicuncur ^aab 
pofica in n^ & repnefencaca in Fiffira 17 \ ducendo 

Juadraciun radicis in ) a nafcuncur ^abb^ i>ofica in •, 
c reprxfentaca in Bgura ig ; demum cubicando ra- 
dtcem nafcitur bbb^ poficum in ;> & reprariencacum 
in l^. 19 : unde eciam liguet, guare produdlitm 
icribatur tmogradu remocius verlus dexcram qujm fh 
& p quim y uci perfpicuum denuo fic ex Prupofi* 
tione ) > quae pncfenu macerise omnem pene iucem 
aifundic. Demum in hac ipfi fubcradnone Sum« 
mae qtxm dcprehendicur vencas radicis^^ quae qui« 
diem frmo nequic elU jufto minor> cum quia, ^cuip^ 
pdnimus > dividendo | «a^ per ^aa fuicpro quoco 
aflhmpta maxima , qudt pocuic» nota radicalis ; cum 
quia ad membrum diviuonis iM percingic pociffi- 
xna etiam pars de jabb 8c aliquid de | quaoracisex 
(afb^iftCi adeoque timendum pocius ellec, ne ((t 
neri poilec^ eruerecur radix juflo major quam mi.» 
nor: i^, mventaradixncquiceilejuftomajor^aliJis 
liunma ex taliter falfis $aabf$a6bfbbb evafiflec 
inajor , quam ut potuiflec fiibcralii ex coco m. Qua-» 
re n fots accident, utdidla Summa q nequeacfub- 
duci ex membroiyi, fignum eft, ceerrafle, atque 
imI errorem corrigendum afrumendam efle nocam 
radicalem imicace minorem . 

III. Refiduo 1 1 14 adde Claflis C notam f> 
ttt fiat iii4f novum divifionis membrum^ 
pro quo ut habeamr divifbr , accipe triplum 
quadrad radicum ha£lenus inventarum > fiec 
f f 47 : fiat divifiio; quoms 2 fcnbamr in lo^ 
co c ; hunc duc !•» in divifbrem, fiet / j a<^, 
quadratum radicis x duc in triplum radi^ 

G 



5^ Aritkmetica. Cap. IV. 

§ 33. cum49; ante inventarum>fiet/; 3^^^, cubica- 
, tam radicem fcribe in «, & mementopro- 
dufta coUocare , ut in Num. II. fiiit impera- 
tum. CoUige tria h«c produfta in Sum- 
mam x , quam fiibtrahes ex membro r nunc 
au£lo Clams C duabus notis ultimis 6g 9 & re- 
manebit in z nihil . 

Demonftratio eadem eft qnx Nnmeri praeccdentis; 
atque hanc operationem oculis rurfiis objicies in R- 
guris 17. i8. /9, nifiquod loco ^aab imaginari jam 
debeas j ddc ( fubftituendo literam rfpro («f^) &pro 
labby ^dccj Sc pro bbb cubum ccc. 

Icaque operatio tota bene pcradta fuit , eo quod 
auferendp omnes partes Cubi totalis debet remane« 
re nihil y has autem auferendo inventac fiint ver^ 
notae radicalcs. Jg:^-/- ^ 

COROLtARIA ET QbS ERV ATION ES. 

I. Si in Clalfis aliciijus mpmbro Dividendo 
divifi)r ne femel contmeatur, fi:ribimr Zerus 
pro nota radicali . Si daremi* hic numerus 
8.000.000.000, fi:ript& Claflis primae radi- 
ce 2 , quae primum mem|)rum exhauriat , ad- 
jicianmr tot Zeri , quot fequunmr Claffes J 
eritque Radix 2000 . 

II. EXAMEN fit cubicando Radicem to- 
tam inventam ; mnc enim Produftum adae- 
quabit numerum Cubicum , ex quo foit eru- 
ta > quando fub finem operationis nihil re- 
manferit: finaliquidremanfit, Radix cubica- 
ta un^ cum hpc refiduo adaequabit numerum^ 
ex quo fuit e:^tra£la . Sin atiter, erramm fiiit. 

IIL Sicut in quadratis, ita &numerisnon 
c^a£le cubicis nequit hal^eri Radix vera. In« 
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venietur tamen verae propinquior , fi nume- § 84* 
rum Cubicum ( v.g. ag Decempedarum Cu- 
bicarum ) fubfeces m cubulos multo minores, 
quod fit y fi dato numero adjicias plures Ze- 
roram terniones 5 h.m. a 3 . 000. ooo. 000 , guo 
cafii habebis 29 millia Millionum Gubulorum 
linearixim, tt mox declarabimr, e quibus 
extrahenir Radix a843 linearum ; ac defe£lus 
minpr erit unl lineS feu una parte millefima. 

IV. Fraftionis A radicem cubicam habe-» 
bis , fi tam e Numeratore quam f A * ^ 
Denominatore^>extrahas Radicem, j ^^^ 
quae erit B : nec enim diud efl: Fra- *• "^ 
ftionem B cubicare, quam ejus & Numerato- 
rem & Denominatorem multiplicare cubice . 

O B S E R V A T I 6 

Pro Quadratjs et Xlvms Geometricis« 

84. Quadratum Decempedae continet 100 
pedes quadratos ; nam i Decempeda t=j 10 
ped. fed loxiottioo ped. quadrat. , prout 
idem etiam demonftrat Figura 8 , in qua li- 
nea a b repraefentet Decempedam . Similiter 
unus Pes quadratus continet 100 pofiices 
quadratps , & fic deinceps . Unde fi denmr 
43^6780 lineae quadratae, velisque fcire, 
^uot pollices vel pedes quadrati contineanmr 
in dato numero , divide illum per 1 00, quo- 
tus 43:167 dabit pollices quadratos; hunc 
ipfum fi denuo dividas per 100, quoms 43^ 
Qabit pedes quadratos : eodem modo erues 
adhuc 4 pecempedas quadratas* Vel bre- 
vius , locQ divifionis , abfeinde duas ultlm^ 
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§ 84- notas. Vel jnumerum datum difpefce in clat 
fes binariorum h.m. 4**, 32', 67", 80'"^, & 
poteris enunciare : 4 Decempedae quadratae, 
32 pedes quadr. , 67 polLqu., 80 lin.qu. E^- 
Mem fecilitate invenies valorem Cubi : conti- 
net autem Decempeda Cubica 1000 pedescu- 
bicos;nam 10 ped.xioped.!±; looped.quadn 
& 100 ped.qu.x 10 ped. »=; 1000 ped. cub. Si- 
militer pes cubicus comprehendit 1 006 cubos 
digitales &c. Unde fi denmr 24800325* 607 
lineae cubicae ; hunc numerum dividc per 
1 000 (yel abfcinde tres nltimas notas , ) & quo- 
tus aut refiduum dabit 24800325* poUices cu- 
bicos. Vel totum numerum difpefce in Clat 
fcs ternariorum h.m. 24°, 800', 325'', ^07'% & 
valebit 24 Decempedas cubic.> 8oopfed.cub., 
32f poU. cub. 3^ 607 lin. cub. Colligitur etiam 
cx diftis , facillime converti Quadratum ali- 
quod aut Cubum in quadratula aut cubulos 
minoris (peci^i) adjudgendo nempe pro qua« 
dramlisr Zerorum binarios » & horum terna- 
rios pro cubulis : fic 2 Decempedas quadra- 
tas converres in poUices quadratos > fi fiat 
20000 ; 2 Decempedas cubicas conveijtes in 

follices cubicos, fi fiat 2000000. Serviet 
acc coriverfio in quadramla & cubulos mi- 
noris fpeci^i, ut Radix verae propinquior pbC 
fit ex iis extrahi : fic ex datis 2 Decempedis 
quadratis extrahes fecundum praefcripta Ra« 
4icem exaftiorem 1^4' i", cujus defechis mi- 
nor crit uno poUice . Si plures adjeceris Ze- 
rorum binarios > Radicem attingqs data accu^ 
ratiorcm • 



De Progrtssionmbu». ioi 

C A P U T V. § 8f 

De Frogrejfionibus ^ Logarithmif. 

ARTIGULUS I. 
Di Progreffionikus. 

§ 8f. DEFINITIO L Progreffio cft feries 
plurium Rationum fimiHum & Proportio* 
nem continuam conftituentium . Alia Geo- 
mefrica , iit 3 , 5, 27, gi • vel i , 2,4, 8j ^69 
32, 64 &c. Alk Arithmetica; de qua paulo 
poft« 

§ 86. DEFINITIO IL Ratio ipfius 
A ad C dicimr componi ex Ra- r A. B. C 
tionibus defignatis A : B, B : C, \ iz : 6 : 2, 
quando Rationis A:C Ex-, i 2 9 
ponens orimr ex Rationum defignataruhi Ex- 
ponentibus Inter fe multiplicatis . Sic fi Ex- 
ponentes Rationum'A:B> B:C fint 2 &3, 
quae in fe du£la generant 6> fueritque € Ex* 
ponens Rationis A:C, dicetur haec Ratio 
componi ex defignatis Rationibus ; eritque 
mnc A bis triplum feu iexmplum de C, 

2^- SiRatio A:C com- ^ A B CD 
ponamr ex duabus Ratio- 1 f 4 : x g : ^ : 2 
nibus intermediis aequali- l ) ? ? 
bus , diceror efle A ad C in Duplicma Ratio- 
nc primae quantitatis A ad fecundam B , Le. 
A erit ter triplum feu noncuplum de C. Si ' 
Ratio ArDcomponamr ex tribus Rationibus 
intermediis aequalibus , dicemr efTe A iad D iri 
TrtpUcata Ratione primae ad fecundam : fi cx 

G i 
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$ 8^* quatuor , QuadrupUcata , & (ic deinceps de 
aliis Rationibus Mulciplicatis . Itaque in 
prsefente Exemplo erit A de D triplo - triplo- 

^ triplum, vel noncuplo {dentmtnattonem prifnd 
fumendo a Ratione duplicata) triplutn , verbo 

SCHOLIA. Itmm. Caoe ne confwidas Ratianm Smplh 
Duplii TripU i^c. cum Rmiofie Simplici y Duplicatay Tri- 
plicata i^c. diver/^ma mim hac JiiHf. Sic Ratio 1:2. efi 
Ratiofimpli ', Ratio ^ : 1 Simplex y i^fimul Dupliy eoquod 
frimus terminusfit duplus fecundi . 

I I^viff. Aliis Ratio esc auahus vel pluribus aliis compofita 

definitur ea^ quam habet Frodu^hm ex duarum velplurittm 

Ranonum Antecedemibus ad Produchtm ex earundem Confi' 

quentihus. Nohis contra placuit tueri 9 quod b* Etymologite 

* Vide ^ Antiquorum diuturna authoritati confi>nabat *. 2>e- 

Juclid. monflrabimus tamen §109, datis plurihus Ratipnihus , Pro- 

h i' ducium ex Antecedentihus effe ad Productum e Confequentihus 

^'^' ^' in Ratione compofita datarim Ratiomim . 

§ 87- NoTA. In Cap. n. § 42. Def. 4. Ex- 
ponentem Rationis vocavinius eam quantita- 
tem , quae indicat , quoties major tcrminu? 
contineat minorem. Sunt etiam, qui Expo- 
nentem vocant quantitatem illam , quae docet, 
quomodo Rationis alicujus Antecedens (e ha- 
beat ad fuum Confequens . Nos utrique No- 
tione utemur: ad confufionem tamen evitan- 
dam 5 Exponentem primo modo acceptum 
dicemus Exponentem Rationis ; fecundo modo 
acceptum dicemus Exponemem jintecedenta 
(nempe ad fuum Confequens. ) Ubi praeta- 
rea notandum, quod in Ratione minoris it^ 
seqijalitatis , e.g. 9 :€, Exponens Antecedeiv 
tis iciribatur per modum Fraftionis h.m. | > 
vel I, nam, quando pofTunt, reducendi funt 
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, Fraftionis termini ad minimos . Velin> etiam ^ g^. 
obferves, poffe cujusvis Rarionis Exponen- 
tem exprimi per Fraftum, v. o-. hujus 2 : 4 ita | ; 
^4:13 per jti quae res intellefta Fraftorum 
natura per fe fe manifefta eft . 

Propositio XXX. Theorema. 

$ 88- In quavis Ratione Geometrica ($ minor 
terminus muhiplicetur pev Exponentem RationiSj 
ProduSlumyfl aquale termino majori . 

1 1. Si Conjequens multiplicetur per Exponen^ 
tem Jntecedentis ^ eritfemper ProduSum aqualf 
jintecedenti * 

DeMONaTRATUR I. PoTS. ExDonens Ra- 
tionis eft quonis refiiltans cx diviuone termi- 
ni majoris per minorem ; fed quoms duftus 
in divifbrem reftituit Dividendum, le. hic 
terminum majorem.» ^Ergo. 

DEMONSTkATUR II PoTS. luRationc 
majoris inaequalitatis res patet ex Parte I . In 
Ratione, minoris inaequalitatis fe habebit 
A ad B , ut in fraftione a h Nu- 
merator ad Denominatorem (i.ev 
fi temiinus B aftumatur pro.uno 
Toto $ partium, A habebit hujus- 
modi partium tres.) Sed fi mul- 
tiplicemr B < f ) pcr d h'(\) , accipiendae fiint 
de B 35:** * i.e. ipfe A. Ergo. ^ •% ir 

CoRO^LARiuM L Hinc loco hujus Ra- 
tionis A6:Ba , fcribi poteft ha^c aequipol- 
lens^xe: B , intell^ndoper e Exponentem 
Rationis j^ qui etiam crebro amat exjprimi lit- 

^ Con/cr. A^pmd, AddHm, V, 

.■nliri. I ..^, ^ 1 
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§ 88« terl ^ AJgebraice multiplicata cum aliquo Ra-^ 
tionis t?ermino , hoc modoj B^:B. Unde 
haec Proportio a 3:^6:1 CTrid ^^ aliter fic 
fgribetur, tf:/i^: : ^;^^. 

CoKOLLARiuM II. Pofita Ratione 2:4 
(vel quavis alia) continuatur Progrelfio afcen^ 
dendo , fi Exponentem datae Rationis ducas 
in terminum confequentem , quotus dabit 
terminum immediate majorem : quo pa£lo 
exurget haec Progrelfio 2:4:8:16 &t. Con- 
, tinuatur defcendendo , fi datorum terminus 
ultimus minor dividarar per Exponeritem 
Rationis ; quoms dabit immediate minorem. 
Defcendendo tamen deveniemr tandem infH 
unitatem . Neque Proportio , ^uae multiplex 
/ non eft , continuari poteft per numetos In- 
tegros. 

Co,R,OLi<AKiuM m. Radix , Quadratutn, 

R O C 1 ^^^ ^^^^ ^^ termini conti- 
^* S; 'I nue proportionales. ^lam cun^ 
3- 5- ^7 > hte Radix fit ipfe Rationum 
• Cap.3, ' ^ J Exponens, erit g;^::^:^^*, 
2*^^' Secmdo, Quia eft ut i :R::R:C^, crunt Um^ 
tas , Radix , Quadratumj Cvt)us cjuatuor con- 
tinue pxopof^ionales, 

Propositio XXXL Theorema^ 

§ 8^, Si fuerim ms tfuftntitafes ordine pojttdt 
^yByC; Ratio prinut ad tettiafn eft Compojita 
ex Rationibus .intermediis jfiBt £:Q 

DfiMQNSTRATUR, Exponeus Rationis 
A : C eft Produ^um , ortum ex multiplica- 
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rione Exponentium {e^J) Rationum inter*- & g^, 
mediaram : Ergo A eft f * g #s 
ad G in Rationc compo- J - 

fita ex Rationibus inter- | ^^ ^ ^^ ^^ 
mediis. Probo Antece- \^ *^ ^ 
dens. Si Exponens Ratioms A : C dica- 
mr/, erit <J/xS:iA, itcm ^x BSSA * . •'ff^ 
Unde ob ^equalia Produfta * Cx/, ^xB ?'§*g. 
conftimemr haec Proportio ^iCixfie * * ; Ax. 5. 
proindc d Exponens Ratio- f B : C : : f : c p. a. 
nis B:C erit etiam Expo- L ^ d 

nens Rationis f\e\ Sl ficut Cxi eft ip(um6'^> •Pr.i©, 
ita •« ^ eft ipfum / fl^e.d. Haec Demonftra- 
tio -eft umverfilis , ae vera etiam mnc, ciim 
Exponentes, vel A, B,C, ftierinf Fraffi, quos 
in Proportione B :C : :/:e , vel C iB::e:f 
traftabis inftar numcrorum Integrorum *. •Pr.ai, 
Vera item , djtm Rationes intermemac variant 
per majorem & minorem inacqualitatem , 
ut 24:^ : 1 8 , tibi prima continet tertiain fe- 
mel & illius j ; haram enim Ratio cx>nfurgic 
cxt^lSiSif. Ejusdem Demonftrano- 
nis univerfabtatem amplivts declaral»t Ap^ 
pend Additam. Y. 

, CoRotLARiuM I. Si fiierinr plurcs 
quantitates qoaecunque, [^ A B C D E 
v.g. A,B,C, D,E; Ra- [ 12. d. 3. 1. i 
tio primae ad ultimanii componetur exomnk * 
hos Ratidnibus intermddiis A : B,B:C, C:D> 
D:E. Nani iu oftenfiim eft , Radk> 'A : E 
componimr ex Rationibas A:B,B:E; haec 
autem B;E componimr ex B:C> C:E; & 
h«c C:E « C:D, Dt?» Ergo, Et vero 

Gf 



y 
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§ 89- fi Exponentes Ratio^um intermediarum ita 
r§ 87. difponas '/> fj |, t*? & tam Numeratores 
quam Denominatores in feducas, habebis V^*, 
in quo Numerator fe habet ad Denominato- 
rem ut la ad i. Eadem Ratio V* eruetur, 
omiffis quibusdam intermediis & pofitis dun- 
taxat his duabus A:B:E, (eu 12 :^: i. 

CoRQLLARjuM, II. Si fuerint tres nu- 
meri continue proportionales A, B, C ; Ra- 
A B C 1 tio primi ad tertium eft Com- 
2:4:«] pofita ex duabus Rationibus 
aequalibus adeoque Duplicata , h.e* Expo^ens 
Rationis A : B (i ) per fe fe multiplicatus gig- 
nit Exponentem Radonis A:C. Si fuerint 
qvu^tupr continue prpportionales ; Ratio pri- 
rni ad qiiartum eft in Triplieata Ratione pri- 
mi ad fegundiim . Et fic deinceps • Aoeo- 
que Exponens Rationis Compoutae ex dua- 
bus aequalibus eft pua^ratum ex Exponente 
Rationi? unius fimplicis . £ tribus aeqvLalibus 
eft Cubus &c Q^are porro , 

Cqrollarium IIL Si detur haec Pro- 
greflio, 2, 4, 8 j i^> 32 ; eadem aliter expri- 

«. ae. accvraete. teeee "J metur , fi ^ponens t 

2*4(» 8» 16 # 3a I dudatur pim fimpli* 

« , * * * J ' citer in pximum termi- 

•Pr.ja num /i > pro hftbendo fecando *. Siz^ big 

in fe dikihis ducator in n^pro habendo rermi- 

no tertiO) & fic poaro juxta Schema praefens*^ 

CoRiJtLARiVM IV.Si fiierint hpB Proportiohes 
R : Z : : c 2 df , ita ut R in prioribus Rationi- 
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bus femel fit Confequens , deinde Antcce- § 50* 
dens ; erit X ad Z in Ratione Compofita Ra- 
rionum X : R, R : Z ; vel Rationum a:b^cid. 

Propositio XXXIL Tleorema. 

§ 90. I. In omni Progreffione Ge§metrica 
tmsixf ProduSlumeX' f a i c d e f "" 
tremorum i quam Pro- l i. 6. 11. 24. 48. 95. 
hSa (bxe, cxd) terminorum aqualiter ab ex^ 
trmis diflantium funt inter fe ^cqualia. 

Demonstratur. Ob fervatam Propor- 
tionem confinuam eft aibiieif; atqijehinc 
axfizibxe*. Similiter quia eft biciidie^^vt,^. 
hxe*XiCxd. Q^e.d» 

II<*<*. Quivh terminus Progreffioms Geome^ 



tricA (e.g. X ) /we C a 6 c x Je f 
is medius ftt , fhe [ 3.6.11.14.4«. 9^.19^ 
»0» , in je duQus , eft dqualis Produ&o quo- 



is medius Jit , ^ve l 3.6.11.14.4«. 96.191. 
nony in fe duQus , eft doualis ProduBo quo- 
rmUhet aqualiter ab ipfo diflantnm. Sie 
£.(?. xxxSbxe. .. ^*"" ^ 

Demonstratur. Ob continue propor- 
tionales Cr Xf d, erit x^x izicxd * . Sed j eX • pr. |. 
Parteli bxeizicxd : ergo etiam bxei^xxx* 
Q^ e. jd^ \ . , : , 

CoRa^LARiuM PraSicum. Progreflionis 
.Geometricae terminum quemcunque, licet 
non fint cogniti onmes intermedii > exhibe- 
re. Scribe primos aliquot Progreflionis 



terminos , ,ut hic 
faftum/ Jam fi 



j M 54 5 ^ 7 « 9 10 atc, 
ab.cdefghik 

velis inycnire (. 1.1.4- 8i^.ji. 
Progreflibnis hujufce terminum z&^ ^ dua 
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§ 9^' E,G. fextum / iii (e ipfiim , fiet Produ£him 
IQ24 aequale Produfto ex termino fecundo 
h & decimo k , unde fi illud dividas per fe* 
cundum , quoais dabit terminum Decimum 
f 1 2 , qui duftus in EixponeQtem dat termi- 
num 11««»», qui traftanls 6t prior / largitur 
2omKm 5-24288 5 hic duftus ia Exponeutem 
dabit 21*»^, & hic fimiliter 22''«*, & fic por- 
ro . Vel , quod ' miniis operofiam 9 quia 20*^ 
. efl: ad 2 6*«'»* in Ratione fextuplicata , duc in & 
fex Exponenres ordine pofitos, & honJm 
Produftum 64 duc in terminum vigefimum^* 
novum enim Produftum 9 3 f f 443 2 dabit ter- 
minum 26**^. Idemobtinebis ducendo e inj^ 
& produftum dividendo per a , quoms dabit 
k decimum, dcc, Alios modos ipf^ excogi- 
tabis ex ha^lenus pofitis . 

Admirandim Ffo^effmis GtMtetrka incfmentum, VnMm 
gi^mnm feminis fro^at fingulis annis lo grwa ; prodtfcentur an- 
Mf f^adraiefinui grana loooo» oooooo « oooooo » oooooo» oooooo» 
OOOOOO» 000000» fMtinmi acervHs mole hnge fnperat Glohon nO' 
flmm TerraqneHm . K«c » ne gravet nrmimn fuhditos , exigat ah 
mmuhus fimnl pro trihuto primA hebdomade nnam acictdam , fecun^ 
di dbaai % ifrtid quatuor^ ^ ita porro ; proveniot poft bMomO' 
das 53 feu Anmtm nnmn tanta aciculamm Summa , ut licet hamm 
' eenturia crufi^p venet^ > omnia tamen Eurofa BggM mn fint 
fihenda^ 

Propositio XXXIII. Theor€ma. 

§ 91. 5*^ fiierint quantitdta quotainque con^ 
tmui propoYtionales ( E Z, C Z, BZ , AZ); 
ftit it CE> excejfus ftcundt fupra pYinunn mi^ 
Z^^B nimaniad ipfam mi' 

5**1 **f ♦ Tt • ninum E Z, 'itd AE , 

z**E*^cA**B>^***t*tA [excejjtts maxtnut AZ 
hpra minimam ad mnes Jthtul relifuai 
pZ, C Z| EZ« 
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Demonstratur. Transferanrur quan-$ ^i. 
tirates proportionales , hlc expreflk pun£fe 
EZ> CZ, BZ, in maximam A Z. 
niamitaque eft AZ:BZ::BZ:CZ::CZ: 
erit etiam dividendo * AZ»-*BZ : BZ : : BZ •Pr.^. 
^CZ:CZ::CZhhEZ:EZ, i.e-iitAB:BZ"«- 
::BC:CZ::CE:EZ. Ergo*iltCEadfiZ*Pr.5. 
iraAB+BCtCEhoceftAE,adBZfCZ"-^- 
•J-EZ. j^e. A Et in Exemplo h!c appofito 
tt\x^l€>^x\z\i^^^zi { EZ.cz. BZ.AZ 
:i8t6t:t. [ X . ^ . iS. f4 

CoROLLARiiJM PtaSicum. DatlProgref^ 
fione E.G. a z. h 6- ci^^ d f^n^ ii6z y invenire 
Summam omnium terminorum. Dic, iit 
6^1 ad 2 > ita i6x^x ad ^, Cjby a iimul, 
i.e. ut 4 : 2 : : 1 6o : 80 ; huic poftremo adde tef- 
minum maximum Cy & habebis quaefitam 
Summam, 242. Cupiens fcire Summam 
omnium granorum , de quibus paulo ante, 
dicdt ioo>-Hio ad io> itahumerusi cum^o 
adjeftis Zeris hhio ad Sdmmam omnium 
terminorum> qui maximum antecedunt> qui- 
bus fi accenfeas & ipfum maximum > habebis / 
Summam totius Progreflionis . 

Dc Progrcffionc Arichmetica. 

§ 52. DEFINITIO. ProgreffSo Jfithme^ 
tica eft ieries numerorum sequali exceftu (efe 
(uperantium> i!kt i . 2 . 3 .4. f &c. vel 4. 6. g ; i o &c. 
ExceiTum > quo una quaflfitas aliam ftiperat» 
vocabimus e. 
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§ 52. CoROLLARiuM I. Quilibet terminiis, 
a 6 c d f 1 v.g.i,Progreflionis Arith- 
r. 4. tf. S. 10 J meticae afcendentis conti- 
net minimum terminum a & toties commu- 
nem exceffum e , quot poft primum usque 
aJ ipfiim inclufivc mnt termini . Unde pro 

ayb.c, d fcribipoteft(tf),(tftOi (^t^t^)> 

CoROLLARiUM IL Si fint quotcunque 
A i.veli.'] quaptitates A, B, C,D, E, F 

I B 4.' z. arithmetice contiriue pro^ 

II C 6. j. . portionales; exceffus ul- 
III D 8» 4. r timae F fiipra primam A 
IV E 10» f . j divifiis per numerum in- 
"^ ^ "• ^- J tervallorum dat Differen- 
tiam, quafe invicem excedunt. Nam ter- 
minus vdtimus F nihil eft nifi A cum tot dif- 
ferentiis, quotab A intervallis diftat : proin- 
de Fh-^A continet toties differentiam e , quot 
intervallis F diftat ab A ; unde fi F»-h A divi- 

, datur per numerum intervallorum , quotus 
indicabit Differentiam. 

FAciHimam eft^ dato ezceflu vel 4itfereiitifl e ; cdntinatre 
Progreflionem Arit]\meticam » fcil. fl afcendendo e addatur ter- 
ttino priori» utfiac noTns i defceadendo tntem fubtrthatur. 

Propositio XXXIV. Tleorema. 

§ 93« Sidentur 4 quanmates Jntbfnetiee ^/1. 

s i c d ^. ve continue Jhe difcretim^ 

z. 4. 6. s I pYoportionales ; Summaex- 

vel a. 4- 8.10 J fremorum a d eft ^tqualis 

Summdsmedioram^;^; hoceft>at^t=:^tc. 
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DEMONSTRATURi Quia ^ cxcedit ipfiim § 5?- 
a^ &c d ipfum c eodem exceflii e ; hinc 
^J=j^t^,&^J=;^t^. Subllimtis itaque pro tf,^,r,i, 
illis, a^ a-feyCy c-fe y manifeftum eft Sum- 
mam extremorum a\c\e aequari Summae 
mediorum a\e\c vel a\c\e. Q^e. d. 

Il^i». Si fuerint az* b4.c^* aritbfnetice con- 
tinue proportionales ; erit Summa extremorum 
dupla Medii , aqualis autem termino Medio bis 
fumpto, Demonstr, Nam pro /i, *, ^, 
pone /1, iit^, a\^e: ubi vides Summam ex- 
tremorum- (za\2 e) effe duplam Medii a\ey 
aequalem autem Medio bis fumpto. Hinc 

CoROLf.ARiuM I. Mediam proportio- 
naleiti inter quantitates datas (v.g. jz, 6) ia- 
venies, fi eas in unam Summam colligas, & 
^hujus capias dimidium , quod dabit mediam. \ 

CoROLLARiUM II. Datis duabus quan- 
titatibus (v.g. z, 4) invenire tertiam arith- 
metice proportionalem . A duplo fecundae 
iiibtrahe primani , refiduum dabit tertiam 6 . 

CoROLirARiuM III. Datis tribus nume- 
ris. Arithmetice proportionalibus invenire 
quartum propprtionalem . Terminum fe- 
cundum & tertium coUige in unam Sum- . 
mam, a qua finbtrahe prinium; refiduum da- • 
bit quarmm, per Partem I. ^ 

C o R o L L A R I u M I V. In quavis ProgreC 
fione Arithmetica Summa duorum quorum- 
libet tcrminorum [abQifgbi \ 

lis Summae duorum (tf , A) aequaliter ab ipfig 
difiantiuni • Nam quia b toties continet ^^ 
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§ 53.-ceflum fiipra/, qtioties eundem continet c 
{upra ii, proportionem Arithmeticam con- 
ftituent hi termini a^ c ; f^ b. Ergo, peir 
part^m I , c t/H aj^h. Item in quavis Pro- 
grefione Arithmetica terminus quicunque, 
v.g. ^, eft dimidium Summac duorum {b^g) 
^qualiter ab ipfb diftantium : nam quia g con- 
tinet toties exceflum e (upra i, quoties d fii- 
pra b^ hinc bydygy fiint in Proportione con- 
. tinua ^ adeoque , pet Part. 11. t /^ t g S ^ t d.^ 
Ergo. ' 

Propositio XXXV^ 7%eorema. 

§ 94. In Qtnni PitogiteJJuMe yiritbmefica babi- 
hitur Summa omnium termimrum > fi Summa 
termini minimi ^ maximi ducatur in numerum 
termimrum , ^ Produ&um dividatur per z. 

Demokstratur. Siprimo numerus ter- 

^ a b c d f g b i 1 minorum ftierit 

1.3. %. 7- 9. ii.i|.if . J par ; aequalesin* 

ter fe erunt Sumniae binorum a-^i^b-tbyC^g^ 

* 'c?' ^ t/ *. Ergo una harum Summarum v.g. a^i^ 

^^ 'duftft in totum numerum terminorum (8) 

producet duplum omnium Summarum five 

omnium terminorum. Unde hoc divifiim 

^er i dabit veram omnium terminorum 

iummam. 

Secundo > Si numenis terminorum fueric 
a b c d f g b 1 impar; aequales in- 
1. 4- ^. •• !*• ^t.x^. J ter fe fimt Summ* 
l)inorum a^b-^ bfgy cff^ ^t^ J Unde unil 
harum Summarum , v.g. a\bf dufta in to^ 
cum humemm terminorum (qui hic eft 7i) 

pro- 
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producic duplum omnium rerminorum , at- § 9f. 
que hoc divmim per 2 rdddit veram omnium 
terminorum Summam. Q^e.d. 

SUfi voluerit fdre Summam omn^um pulfuum botatiorum 
d hora prima ad itmam inclufhe^ froveniet fecundum bam 
Fropo/aiofiem Summafulfuum 78. 

Quafuerum in hac irfuperiore Propofiione expticata cir" 
catermitws afieudentes , uuUo negotio transfirutttuf ad def 
eemkmes^ 

ARTICULUS IL 
De Logarithtnis. 

§ 9f. DEFINITIO. Logarithmi runt fe- 
ries numerorum conftimtbfum in Progreifio- 
ne Arithmetica , correfpondentium totidem 
numeris in Progrefliofte Geometrica confti* 
tutis. Sit in Schematis L Columna G lerieg 



Gcometrice pro- 
portionalium, 
quibus in colum- 
na A refpondeant 
totidem termini 
Arithmetice pro* 

portionales : hi 
vocanmr prio- 

mm Logarithmi, 
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7.|ii2t 

atque ni calcplando quafi vicem Geometricei 
proportionalium obeunt. Eft autem > fi fe4 
ries G conferamr cum ferie A , hsec illanim 
proprietas & utilitas, quod per Logarithmos 
longe facilius inveniatur termintis quispiam 
geometrice proponionalis , quam per com- 
munem mcinoduro^i^rp/^. ?• jEj^ g* CmU^ pr^g^ 

H 
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§ 9 j". {eriptam . Nam fi (nt in Tabula Schematis I ) 
qxiftaot plures termini cominue Geometrice 
proportionalcs , qujibus fiii e regione refpon- 
aeant vicarii Logarilthmi, datisque in colum- 
na G duobus terrtiinis /i, r, velles invenire 
tertium Geometjice propoftionalem , debe- 
res c multiplicare per feipfiira, &produ£lum 
dividere per a^ quotus daret quaentum ^, 3a. 
At quia Logarithmi di£lorum terminonim 
fimt continue Arithmetice proportionales , 
fiibtriahe a duplo fecundi primum m, invenie- 
tur tertius r, & per hunc reQ)ondens e re- 
gione Geometrice propprtion^lis f 32. Si- 
militer datis tribus geometrice propor^ionali- 
bus b ^:d,i6 :: esz y qiiorum Logarithmi 
fimt n^ q-^Yy inveniet\ir quartus proportio- 
nalis bpe Logarithmorum ; siqyY Logarith- 
mi mediorum in unam Svmmam coUigantux, 
& ab ha<i fiibtrahatur n Logarithmus primi, 
wfiduum dabit / feu quartum Arithmetice 

Sroportionalem ; hic autem velut digito pro- 
it & manifefl:at affixum fibi Geomfetrice pro- 
portionalem q lag > qui quaerebatur. Ita- 
que iriventio termini Geometrice proportio- 
nalis tanto facilius perficimr per Logarith- ' 
mos , quanto facilius eft operari per fblam 
Additionem & Subtraftionem, quam per Mul- 
tiplicationem & Divifionem . 

Haec termini Geometrice proportionalis 
inventio obtineri potefl: per Schematis mm 
1«* mm 11^^ Logarithmos , imo & per quos* 
cunque alios> E.G.^, g, 10, iZy 14, i^> 
ig, 20 &€• aut per hos loo^ 20O) 3oo> 4oc>> 
foo,6oo&c. 
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Liberum itaque & arbirrarium eft > dati^ § ^f • 
^ Geometrice proportionalibus ailignare qua- 
lefcunque Arithmetice proportiooales. Ve- 
r{im determinaris &ijtel duorum luimerorum 
I^garithmis y liberum amplius non erit quo£> 
cunque apponere Logaritnmos ; nam turba- 
retur alias & inte;mimperemr Progreflio 
Arithmetica. Placuerat olim Nepero , Lo- 
^ithmicae Arithmeticas inventori, atdue id*> 
circo de Mathefi praeclare merito , afuimere 
Logarithmos incipientes ab unitate &, ordine 
n^mrali progredientes > iit i. z.9^j\^ f . &c. 
prout eosdem fiipra exhibet Schema L Aliis 
tamen (adftipulante majore Mathematicorum 
parte ) fatius loneegue commodius fbre vIp 
fum eft> fi numerorum Qeometrice propor. 
ticmatium atque ab t incipientium Logarith-^ 
mi^ ducerent initium a ZerO) hoc modo> 
0.1. 2.^4 &c iit oftendit Schema II ; cujus 
inftimti commoda mox percipies in fequenti-* 
buS) in quibus nonnifi de ProgrefHone Loga» 
rithmica Schetnatis IL nobis fermo erit» 

ip6. Sectmda Logarithmorum Proprietas& 
utiiitas eft t Si feriei G nu- ^ A G 

memS) v.g. 4, multipUcet m o 
aliumnumerum 16^) erunt ^ * 
multiplic^tonim Logarith- J ? j 



mi p 6c r aequales Loga- 
rithmo Produfti* De- 
mifif. Ciim enim tunc fit 
tit 1:4:: 16:^4 > iflisque 
te^ondeant hi Arithmetice propoftionales 
fno^pz^r^} t6i ^runt Logaricnmi medioA 

H z 
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§-97. ram aequales Logarirhmis extremorum :* & 
quia extnemorum uwls o nihil addit alteri ex- 
tremo t ^ cvant Logahdimi p t ri=i t. 

§ 57; 'GOROLLARiuM L Quia-Radix 
( v.g. d- ) per femet ' multiplicata producit 
Quadramm (g) ; Loga^ithmus liaaicis du- 
plicams (nempe q^q) eft eequalis Logarith- 
'mo (^adrati, t5 t. Secundo, LogaritRmus i 
Quadrati g divifiis per 2 dat q Logarithmum 
Radicis* * 

§ 9%T CoROLLAiiiuM n. Xogarithmus 
Raditis i' (4) triplicatus , eft aequalis Loga:- 
rithmo Cubi d . Nam I^adix & C^adratum 
per fe invicem multiplicafa producuat Cu- 
bum ; igitur amborum Lo^aritHmi adaequant 
. Logarithmum Cubi . StdLbgarithmus Qnz- 
drati eft duplus Logarithmi Kadicis ,• atque 
adeo in his duobus fimul fumptis teir contifie- 
mr Logarithmus Radicis. trgo . Secundo , Si 
accipias Logarithmi Cubi partem tertiam, 
quod fit eum dividendo per 3; haec dabitLo^ 
garithmum Radicis Cubicae. . I 

§99? CoROLLARiuM IIL (^ia ih omni 
Divifione quoms q duftus in diviforem d pro- 
D j 1 I 9 4 1 ducit Dividendum D j hinc 

d%\ J Logarithmi numeroruni 
j' & d fimul fiimpti adaequant Lo^rithmuin 
Dividcndi D. C^are u a Logarithnio E|i- 
videndi fiibtrahas Logarithmum diviforis , jr^- 
^uum praebet Logafithmum, quoti. 

§ 100. . Facillimum quidem eft invenirc 
Logarithijiog ^numerorufn in d^terminata 
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proportione CQncmita Geomettica CFefteri tium^ § i oq.' 
v.g» hac, ,1.2.4* g* 16 &c. vel 5. 9* 2,7 &c. aut 
creicenoiinx proportione dccupla i/io;.ioo. 
1006 dcG. horum enim Logarithmi haud du-. ; ; 
biejeruni: o. i,z.ii4^&,Q* Ateainx ejusmodi 
artificium modicamadmodum militatem pr»^. 
ftaret Mathematico^ propterea qu6d inter 
datornumeros Gebnustrico^^ plurimi (int in- ^ 
termedii 9 quibus & quorum Lo^rithmis ca- 
re^u;^ : fk: datis j^;^;:s2 : nihil me juvabic 
Schema 11 ad invenjen^um quarturo propor<-' 
tionalem. Tunc autem ingens Here^t calculi 
cpmpendium > fi daremr labula aliqua Lo- 
garitnmica univer](ajis,.^ in qua, queiscunque 
datis termipi? poffet fiibfidio Logarithmorum 
iny^niri tiprminurGeometrice: pvopactionalis 
aut mediqs , aut tettitiSi aut quarms . ' ' Atqui 
iflvenmm hoc fiii^ SaScflldiuperipre sl peffpi- 
caciffimp Neperoi^ feJfpbitiScoto, ^irga A^.i ^i4> 
& ab-aliis perfeftumjtiavcntis.eam.in rem 
duainis columnis, in qua ordine namratipro- 
grediunmr numeri wz, 3.4- f $?c^ npque ad 
lOQoaut ultra , fiUbuerit, nuUo intermiffo ; 
quiquidem numeri.li/vet Q)eciem Progr^flio- 
m Arithmeticae praafe fpr^nt , i;erjra ramen 
i^one inter fefe cpJlati apti fijnt , JLogarith- * 
^mm fiiprtim in alt^a <:c4umns^ p^feripto- 
rum beaeficio , omnes Proportionis (pleopie* 
tticae proprietate* vivi.bure, . Anrei veravquam 

ad confmi^iqnemi jkujH??? Tabute ^cgeda- ' 
mus, pri^bc iciendqW^ nindamenti infiar 
lgRei}4ui!Q^ /?rit«^^.(jupd ,d^tis duolws tejrmi-. 
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Cor,j, 
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cndus. 

Schemn 



1x8 Arithmetica, 'Cap. V. 

1. b 4. c 8. 1 nis ii , ryinvcniatur medias 
o, n 1. f 1, ] Geometrice proportiona- 
lisy fhcxaxc cxtrahatur RadiXi quae crk 
ipfe medius proportionalis h '^, Secundb^ ut 
vero datis duorum a & 8 Logarithmis «»?/>> 
invenias etiam n Logarithmum medii , colli- 
endi jfiint in unam Summam extremi «> p; 
ujus Summae dimidium dabit quaefitum n K 
Nunq adrcm, ' 

§ loi, EHgltur, majoris fadlitatis causa, 
Progrcffio Geom^rica terminorum ab i cre- 
fcentium inproportione decuplaj fcil. i. lo. 
too. rooo. loooo. looooo &c, His e regic»- 

T ne attribuan- 
turLogarith-* 
mi, prout 
l Schcma II L 
docet, Sit 
jam propofi. 
tum iftvcnire 
J Logarith-. 
mum Numeri 9 , comprchenfi inter i & i o, 
quorum jam cxiftunt Logarithmi o. 0000000 
^ I V OQOQooo , Augeanrar numeri- Geomc- 
trici A 8?B', ittm 5r> Zerbrum feptcnario, 
qu6 in Fraiftionem Decimalem refblvan- 
tur , ita ut fit A ( I ) s 1,0000000 , & 
B (10) fc:! 10,0000000 , & 96=35,00000005 
idque idea fit, ut, cum inter datos numeros^ 
i & 10, aliosquc plurcsmox recenfendos in- 
venichdi fint per extra£Honem Radicis qiia^ 
drataehon pauci medii proportionalcs , hac 
vcro Radices plcrumquc nonnifi pcr appro- 
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Progreflio Aridune-i 
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A 

c 

B 



Me4ii Ge<K Logarith- 
memce Pro- mi. 
pordoiiilo^. 

I. ooooodb jo. oooooooo 

5. 6122777 lo. 500000CiD 

10. ooooopoj 1. 00000000 



D 
C 



10. 0000000 1 1 . 00000000 
5.^294192:0.75000000 
9 . 1622777 1 o . 50000000 



ximatioilcm ad veram haberi poffint ,'error §ioi* 
& defeftus (bbrepfen^ non excedat ujiam par- 
tem millionefimam : ob fimilera caufim Lo- 
garithmis 051,2,3,4 &c. plures adjiciun- 
tur Zeri • His {itppofitis , ad iavcniendum 
numeri 5 Logaririimum , quaerito primd in» 
ter A & B medium 
^ometrice propor- 
tionalemC> quodfit, 
fi ex 1 , 0000000 
xio, 00000 o'0 
r 1 00000C000000006 
extrahasRadicem qua- 
dratam C 3 , 6 1 ^i 777 

Numero C ftatini t 
legione fiium dp^<^ 
ne Logarithmum 
0)focKx>oo, qucM 
invenies , fi Summam 
extremorum, i.c, hfc 
folum Logarithnmm 
1)00000000 dividas 
per 2 . At quia in- 
ventus C nondum ac- 
cedit ad inveniendiiift 
5 vel 9j6oooood, 
quaerendus eft intei: 
C & Bi alius Geome- 
trice proportionalis D, 
vui^ cum . correfpon- 



B 
£ 
D 



10.0000000 

7-4PS942I 
5,<Sa34iJ3 



1. 00000000 
o. 87500000 
o» ^.5000000 



B1 

F 

E 



10. 0000000 1 1 . 00000000 
S.d5^tf45a 0-9J750O0O 
f • 4989/Ri |o.'^750000o 



B 1 10. oooooool 1. 00000000 
Gj 9. 5057204*0. p<5875O0O 
FJ t. 65»tf4J^ P-9375O00O 

«v«w* «HMMMffai^BMMB ^mmmimmamK^^^ ^mmmmmKmamam 

9-5057«o4|9-9<J875ooo 
8-97<J87i5|0.955"50O 
«• <f59^?*fo. 9I75000O 



G 

I 

H 



G 
H 
F 



9- 105720410.9^875000 
9-1598x70 0.9(^095750 

8.97^87*?lo.95?«50» 



I I 9. 159817010. 9^095750 
K 9-0579777 0-95705125 
H; «.97<J87I|Io.^S5"500 



K| 9'0$79777 
L\ 9.0175555 
H{ 8.97<?87'5 

H 4 



0.95705125 
0.95507812. 
0.95512.500 
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%* 997^79^ o. 9541015^ 



9':ofTm3 ^9S$or%i2 

9. WaoeSjO, 95458984 
8.997079ef|o.9$4ioi<6 



9.00^1^88 



o 95458984 
o*954?4570 
0-954101545 



9.002i98»|«..954?4570 
8.9P96oa8!o.95422^(J^* 
8^7079«: 0:9 54101 5(J 



1 9.Q021588JO. 954H570 
Q 9.O008757 o.954384(J7- 

r I8.999Q<^^8'9.9543^|(S^? 



9. 66087 J7 1^* 954284^^7 
9. pbo?4i2 6.95425415 

8.999<5o88lo.<p54^^3<$5 



R* 
P 



R 

S 



j 9. 000^411 [0. 95425415 
- 8» 9999\5PP' 954^1889 
P 18. 99 9^088 ! 9. 9S4W^ 

R |9oao44*^|o.^54it54i5 
T [9.00008^1 0.95434652 

S 1 8.999^^50'^. 9^4^1889 

"" '---- 11 ^1 

T l9.oo668Mfo-954>4^5i 
V '9.0006041 Q. 95424371 

.S U.9999«59 0.9545I889 

V J9. 0000641 16.95424271 
X , 8» 9999<550 0^95424080 
^j8v9999a5q,QP542i889 

•Vj9.o000O4r 0.95434271 

!)^ r*^W845 6.954*4217 
A 1 8- 99;P9<J5P I6.95434086 



MW ■■ i^H ■ 



V |J. 0000041 '0.954242:^1 

l5 ^ 99^9943, 0.95424*2? 
' X 18- 9999^50 |0'9 54^408P 

V 19.0000041 jO. 954«4Ji7i 
^j 8- 999999^ Or 954*4*47 

^ 18- ?9?9945 »0,954^:^2? 



dwte fibi Logarith- 
mOy verum cum D 
. fit adhvic minQr quain 
pOQQQOoo invenien- 
dus eft inter K & D 
^iu^ E, cum fiio pq- 
riter Logaritbmp ; at- 

qu^ h^e operatione» 
Wmdiu urg^ndae, do- 
nectfiindem iaveniatur 
medius (Jeometrice 
proportionali$j vel ex- 
jafte v?l quam proxime 
adaequans uumerum 
j^QQQOQOO n hunc 
tutem invenies non- 
uifi poft repertos :?,f 
Geometrice propor- 
tion^les ; nam>6^ EE 
^rit quapfituS) cui 
competet Logarith'- 
mus o^9f ^4,1^1, 

JEadem methodo 
Vnvcnie^ Logarith- 
mum Numeri 6 ; nam 
inter repertum ^nt^ 

J) f>6234i37 > qw 

mipor eft quam 
-^, ooooooo^ & hunc 
ipfiim quaeritp tam- 
diu medios pfopor- 
tionales, dum prod» 
cat 6?Qoooooo cum 
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V 19.0000041. 
B B p.ooooox^ 



B B|9. oobooftf 
CC 9.0000004 
AA|s. 99999^3 



0^9^424259 * 
o-95fa4W 



0.954^4*55^ 
0-JS424<$i 
0.95424247 



c 019.000000410.954243^1^ ' 

DD . 8. 9999998 }©. 954*4250 

A A 1 8. 99W^S>2 |o, 95424247 

■•vM » ■ . ■ ■— ^ —^— — »— ^— — 

9.000000410.9543435} 

9. 0000000! 0. 95424251 

8.999999810.954^2^ 59 




fuo Logarithmo 
Oy 778i.f i^t Eodem 
pbnq modo inv^n 
n i t o Logarithmufp 

Numeri. 7. 

§ X02, Verum 
hunc Herculeum in- 
yeniendorum Loga- 
fithmorum laborem 
iifud fcJatur,. qu6d. 
Logarithmi complu* 
res alii fint,* qui magna fe^ilitate obtineantur. 
Sic Lpgarithmus Numeri 9 divifus per 2 lar- 
gitur jtogarithmum Numeri 5, qui^eft Ra^ 
dix de 9 * . Et quia 6 divifom^pcr gTpraepet * § ^f^ 
2j invenies Logari^bnjuni de z per ^ ^9: 
Hic ipfe duplicatvs fiftit LQgarithmum de^*- *S Sf 
Logarithmi de 2 6^. 4 Cbi additi prodHcimt 
Logarithmum de $ , ti)t quia 10 dSvifumper 
2 dat f ; & hujus Lbgjarithmus dabitur per 
§ 95 . Ex ha£lenuS" iriventis erues plurimoS 
alios, fcil. LQgarithmos de 12, 14, i f, i$, i8> 
20 &c. Inter 10 autem & iiy item inter 12 
& 1 4 invenito Logarit^mos de 1 1 & 1 3 eo- 
dem art ificio , quo illum dc 9 &c* Facillime 
irem invQniunmr Logarithmi Numeromrifli 
decuplo> centupk), vel miHecuplomajbrum: 
nam ut habeas Logarithmum de 90, addeLo^, 
aritlimp de'9 iHumde 10, fiet 1.9^4242^1^ 
t LQgarithmus de 900 erir 2.9f4242fi., 
Atque vi4 hucusque explanatl toms condi 
ppteft Canon Logarithmorum % qui punc 
vulgQ ^xtftt ab i Hsque a4 iqqoq inglufivQj 

H f 
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§I03*alieno pridem labore Operofe compofitus. 
Rariores fiint Tabulae Briggianae a Vlacco 
completae , quae contirient Logarithmos Nu- 
mQrorum ab i ad looooo inclufive. 

. § loj. In togarithmis prima nota com- 
mate vel pun£lo abfcifTa dicitur CbafdQeriflir 
€a : docet namque y cujus ordinis fit Nume- 
rus nararalis illi refeondens . Numeri enim 
Logarithmorum , liabcntium charafterifti- 
cam o , fimt Monadici ; habentium chara£le- 
rifiicam i > fimt Decadici ; habentium 2, fimt 
Centenarii &c, 6? fic deinceps , 

§ 104. Numerina^ 

mrales columnae G 

quemadmodum cert^ 

► ratione coUati aut a fe- 

fe diftantes efficiunt 

Propor^ionem Geo- 

metricam , ita eorun- 

demLogarithmi inceduiV proportione Arith- 

tnetica . Proportionem Geometricam difcre- 

tam conftituunt 2 : 3 : 14: 6 , & Arithmeticam 

difcretam Logarithmi 3010300 > 4771212, 

6020600, 778Jfi^. Geometricam conti- 

nuam confitiraunt i : 2 : : 2 : 4 , & Arithmeti- 

cam continuam eorundem Logarithmi . 
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4 



O. O Q b o o o 

|. O I Q I O Q 

4. 7 7 I 1 1 2 

6. o a o 6 o o 

6. 9 8 9 7 o o 
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NOTANDA 

Adhuc quaedam circa ufiim Loga- 

rithmorum . 

i 109. I. Datis tribus termkis ^:^iii7ii> ifi- 
voiire» pcr Logarithmtej quarcuoi proporciona- 
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lem Geometricum. 

Quacre mCanone Lo- 

garkhmtco duoram ^ ^ 

Numeronim|i&7U < ^' 4.|^76;oo 

Logarithmo5 , eosquc [ 0-6985700 

in unam Summam S j^j, 6T«^6qo 

ooUiges: abnacSum- t ^ 
ma^lHrahe Logari(ha>ttiii ptimi f , refiduumjrda^ 
bic.Logandbmum, quemmiaeres in TabulaLoga* 
richmorum,& ^dicablciscibiNumerumnaturakm, 
quartum proporcionaiem . Siquando Logahclimoa 
X in Tabqlis cxadle non reperiacur , (iic in prsien^» 
te Paradigmais accidic) accipies ex iliis Logarich*^ 
mumproximeminorem (utinicLog>mmj.^^^f37^ 
ejusgue numcrum nacanuem 4f ^4 *. 

IL L«garichmus mod6 invimus x eft Logaritb**^ 
mus d^ 4f5f tfc iniuper defrd^one huic adha;'- 
rcnce, Hanc fra<%onem ut' inyenias , (iibcrane^ex 
Logarichmo : invenco x^ ;.^fS6^oo, proadmo mi-» 
norcm I*^f8f8|72 difFerenciam 76} noca, Seeun^ 
* , rabcrahe Logarithmum 4aco x minorem ( (KK 
Ifg"*** J-^f Sf 137) a Logarithmo in Tabulis pro- 
xime majore, fcil a Logarithmo Ntmieri 4S^7y Sc 
difrerenciam* p^ ; similiter nota • Ttrud^ Applicetur 
Aonc Regttla Proportionis h.m • DifferentiQ ma- 
jor 9f I poftolat i. ( differunc oum Numeri 4f f6 £( 
4fS7 ibla unicate) ouid poftulat DifJFerencid minor 
76)? &invcnies ^||. Ratio; Quandoduorum 
quorum(:unqoe numerorum x Sct, unitate diftaft- 
cmm , Logarifjimi difFeruric differencia non ndmo- 
dum magiia nec plura millia cranfccndencc , ftd mo- 
derata; v.g. ioo vcl 1000 vel 97 } unitqcum 5 cunq 
fi intcrmcdiis numeris ^f^-li, ^ffiji ^ t^li &Ct 
& fic deinccps usque ad ^ t ^jf ( le« usque ad ma« 
joreni z.) ailignes fUos Logarichmos, hiin ea-. 
dcm proxLmc. ratione crefcenCar qua numeri in^ 
cermedii , «deo uc vi ReguLa^ Projpiorcionis pofGc 
cx Lofl^rithmorum incremento cognoici incre- 
men^um numcJtorum incermcdiorum » ^ vicii^ 



V» 
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flOf.fnn. ^Qjwe fi fmnifirorum ^ &« Loffarithmi 
A & C wferanc umoaubus ipf ^ ^ & iocer aos me- 
dius fic Logaricbmus B , qui il4>eret muiQrem A 
unicatibiis 7^; 5 paricer aucem numeri iptt x 8c z^ 
cohctpiancur diftare unicatis parcibus 9Sl 9 acque 
incer nos me4ius esfiftat Logarichmi £ numeros jv ; 
eciam ipie j|^ concinebic fupra x mmus parces 7^)» 
ie. fra&um'^|| » Acque Iitc inveniendas fradionis 
mechodus uccunque accutaca cric, quando Locrft- 
richmus indicac numerum Incegrum , qni inter 
1000 & toooo contineacur... • Sin nuaierus.naturalis 
in Tabulis infra ipoo extfiac^ fradda^ecindiltm da«- 
lam mox Reguiam &pe nocgbilicec aberrabic a ye^ 
ra> eoquod Logarithmi humerorum incer i 8i jooo 
. comprehenibrumdiflbnmtdifFerenciislongemajori^ 
ba%9Uam.ii,qui iooq^cran(cendunc. Icaqueucfra<^io* 
n^ veram auc ve» prQpit^qu^m.erMas.:!. ica proce«^ 
Ues*; Daci Logarichmi (A .1.3869.444) i.fujus au^. 
merum naturalem quaeris ^ charad:cnftM;idm ( i) 
muta in aliam | , &: ^quaere iq Tobulis .Logaricli* 
mum dacd proxime mmorem ; occurrer j.3|6gs:$'S 
Numeri .M}7 : Scd.hic Numerus eft cemuplo 

* § 9^. majdf Numero^ Ij^fffithmi daci A * { nam ejus 
Logarichmu$ coaluu is^ addicione LQgar^^hmo* 
rum A & i.ooopooo^ ] ergo (1 djvidacur pw 
1^0,4. xibcinebis Lpgari^hmi A. num^i^uin^i^ cum, 
fradione ts^ > verac (acis prqpinqua ; nam ecfiLo« 

Sarichmus ^as^g^f f df^ci^cadhuc a Log.iJ 8^944^* 
ef(?(3;as camen iile non excedec panei;n Mnapfi. cen« 
tefimam , Tabuix Briggiana? exadiores. a^bi^c frar* 
&0S fuppeditebunt . ,. . 

III. 51 occurraC^LQgarichmus. major iis . qui in 
Canone extanc vig.' B. f -871,4^7^ > ut hmcXuiim aC.. 
{ijzries Numerum , quaere in cabulis ( cnarafteriitir 
cf datS 5 in j priiis mucaca ) Logarimmum proxi^ 
meminorem ilio B< 8i invenies A h%7\4l^9* cu- 
iu3 Numerus eft 747^ > quae func qu^cuor Drimar 
Kumeri invcftigandi nota, alia pofteriores uc eru* 
untor . Subtrahe Logarithmum invet Jtum A ex mu- 
cacoB» iTciidttum )ot ailge t<H Zeris» quot nocas 
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uhra 4 primas invencas petis : conftat autetn Lon^ §iOf . 
richmo charafterifttcae s compecefe numerum lex 
notarum> * adeoquerenduum auge duobus Zerb, * ( x(»|. 
uc fiat m 30100* Divide hancjm per diiFeremiam 
inventi A &lproxime iequentis C 3.S7l49So> quc 
efi sSi ; Qitotum « / vel proxime f & pone poft in* 
ventas 7471, exurget 7471(1» Numerus invenien* 
dus . R A T t o ; In operatione przfcripta implicite 
hsc inftituitur Proportid , iit s8i : |oi :: 100: ^i, 
qax ita noftrx accommodatur materia? : Si inter 
Numerorura 7471 & 7473 Logarichmos A &Cme- 
dius ftatuatur Logarithmus nmtatus B , tunc (1 A & C 
difFerant unitatibus ^ 8 1 > B {uperabit ipfum A nni^ 
tatibus 301 : & ipforum A & B Numeri erunt> iic . . ^ 
7471 ad 7471 igi vel/sV- Atqui ifthoc Numero> 
7471 iso > centuplo major eft Numerus erutus 7471? 1 
(iiam i«Q?< /5*5 S=; f 1*0 igitur ejus Lpgarithmi^ eft • § (Ji 
ddtus B f.8734<f7o * • . ,: ' ?^57- 

Si refiduo 56I adjicias plurts quam duos Ziros , <^ e# qum to^ * * ^^^-* 
frimas ngtas appwas hfumtfo 747^» ^uot rtqninmtwrt rtliquadar 
hHtfraaionm dimdkm. Sic l^ambm 4.5534111 rtfpmidtt 
.Vumerm 75^78 f^^. ^ 

IV. Si defideres Lbgariihmum Numeri majoris 

Juam ioooo> i^do Numerum looooooo nonexce^- 
at (vg* Logarithmum BNumeri 3^67 85^4 >J is in 
hunc modum inveniecur.. ^ jprim> quaere inC^none 
Logarithmum quatuor primarum ngurarum 3^67 
( notando> qa(^t notx reiidiaae thaneanc; manent au^* 
tem hic tres 894 ) invenies Log. A 3-Tf 13«3 <.• 1^^« 
iubtrdie mox inventum Log. A ex proxime iequen* 
ti C> & nota difFerentiam 1117* 3^> banc duc in 
refiduas numcri dati notas 894 > & ex Produfto 
1087998 dbfcinde^^tot notas pofb:emas> duot iiiprl 
reliquar m>tat^ fuerdnt > nempe hic abicinde tres 
998 > refiduum 1087 adde invento Ldg.A> exurger, 
Iog«M/. B 3. rr 141 18, oujils charadlenfticam fi rite 
muces ih.^iam> fcil. hic in tf > ut fiat tf.nMii8» 
habebis qodefitum. Sic etiam Logarithmus' de 
{647091 tft ^-5^19468 • Ratio : Inhac opera^ 
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§lOf. tion^ implicite luecelicicur Proporcio> looo : 2^4 
:t 12.17: fog7, 6ceommtaando iti7:ioS7::iooo:894. 
Nempe ii inter Logarithmos A & C> diflerentes 
parcibus 1117 * incermedius ftacuacur B» qui (iipra 
A concineac lil? 9 tciam ipibrum A & 6 Numeri 
erunc, ilC |f«7 ad |f^7T?fl vel fH^^ Sed hoc 
Numero , Js^rilso» ttiillecuplo majoreft Numc- 
rus nofter H 67894* ejusproinde Logariclimus eft 
idem B^ mucaci modb charaderiftic^ | in aliam 6. 

V» SlNumeri cujuspiam (v*g. 11^7) Radicem 

quadracam gusras , ejus Logdrichmum i*o^933^% 

divide per 1, quocu$dabicLogarichmumt.f49(67tfs 

^ § 97- Cul refppndec numerus jf , Radix quadraca * ^ qua 

• C- 4' exadiorem invenies per approximacionem ♦ . V^el^ 

• Nuin. Numerus jf tSa * dabic Radicem vera: propin*- 
II. quiorcm> i^ , uc Numeri (v.g» iif7o) Radicem 

cubicam invenias^ ejiis Logarichmum 4 0991 j^^^ 
diyide per 3, proveniec i.^644fr* Logarichmus 

• § ^f Numeri ij T*oa> Radicis cubica? • • 

V t Ururus Canone Logarithmtco , pr^rcim 
pto Rcgula Trium, brevius operabere, fi in quo- 
vis Loga^ichmoretece^ dnas nocas pofteriores > id- 
que cicra nocabilem calculi defeftum * 
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C A P U T VI. 

De Permutatione et Com&matioHe» 

Hauc maUrim minme omitteiidm ffutaui , ^uiJmi^nam 
Utilitatem praflet Sciefims variis iy ArtHms $ foffftque jure 
fnerito h^briimentis ModisfUe fdendi annumerari^ Hujtu 
artificio tnuba auotidie mva in lucem frotrahemkr% ^jirf 
'fiefinttflattir.kbetorica tum facra tum frofana , ckm mtt 
argumetjta e locis htventiomm ertttUi aut ea qwt iftferma* 
ftem caiere fofpm^ £verfimode ifuer fefe coffert ^ cofn^ 
pOfUt : (pta de re pltira P. hzquierdo 1 in Fmro Sciefitia>* 
rum} ^ JP* Kircberus in Arte Ahgna fcieftdi^ Juvat 
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Logicum in cmdetido 4rgumenmicfmn artificio , aliisque ^j q^ 
flurihus ; Fhyficwn , Cbymicum in froducendis novis Ex-. ^ 
perimentis . Et vero unde tauta Experimentorum atque ar^ 
tfficioforum pbmomenorum farrago , nip qudd varia fuhjecia 
mta caftt autflu^ fuerim imer fefe comparata ? Pbyficum 
certe vita prius quam fadewbrum ejusmfuk experimentorum 
ubertas deflituet i ubi comiituttione rite ufus fuerit, Bmh 
hmemum nmt leve perfetifit Mapcus quidam Melotbem, 
quem de flupenda permutandarum \iomrum multitudine ali* 
quando edoeueram . In Optica aliisque fcientiis Kircberus 
nofler^ qudd Combinationem impefifius cqferety phira nova 
imemt. Muha prcfeclo in Difciplitunrum PaLeflris folide 
nequeuttt traSiari ^ escplanari ahsque Cmiinationis ddmi^ 
nidulo: fiamfine bae muita jacebum fuis tenelris imfoiuta} 
muita ftlentio pratnitaM qua tamefi ad pletiiorem iiiius, quod 
excutist argumenti cognitioftem faciufst » 

Cxtetrtm muiti Pertnutatiotiem iy Combinatumem p^toni^ 
fcue accipiunt : tttramque P. Scbwus rech ita difcriminat . 

§. 106. DEFINITIO I. PermiitaM eftre- 
rum plurium fecundiim or^inem poiitio : 
ita ut in nova quavis pofitione alio fe ordine 
confequantur « 

DEFINITIO n. Camiinatio eHt plnrmm 
rerum datarum , quoties poiTunt , acceptio & 
conjunftio in binarios , ternarios^ quaterna^ 
rios &c. Si in fingulis hujusmodi combinatio- 
pibus res femper diverfe , nunquam eaedem 
ponantur, vocabuntur Cowbinationes JiviQx, 

Propositio XXX Vr. froblema. 

§ 107. Invenire , quoties poffa rerum certo 
numero comprebenfarum poptio mutari^ 

^J. Duae res nonnifi bis permutari pofTunt, 
dt patet 'mah^ ba» 

II. Tres r^s ayhyC (exies permiitaii pof^ 
(iint • Nam fi qua^vis littera primum locutn 
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^107. femel oGcupet, duae pofteriotes poterunt in- 
ter fe bis permutal:! ; unde nafccntur bis treS 
Le. fex permutatiofleS . ' 

11 Iv C^atupr res ail^Cxd permutationes 
fiibeuflt viginti quatuor . Nam quaelibet da- 
tarum litterarum femel occupare poteft lo- 
cuiil primum ; quod dum fit , reliquiae tres 
pofteriores permutari pofllint fexies , adeo- 
que dantur permutationes 4K 6 is:;^^. 

IV. Sic oftendam quinque res permutari 
pofle 120'', f^x res 720?' &c» Ex quibus 
colliges & deduces h^nc inveniendarum per- 
mutationum Regulam : Reperturus permuta^ 
tiones omnes rerum v.g. (eptem^ quaere prii!ks 
numerunj permutatiotium rerum compre-^ 
heniarum numero datum immediate praecc- 
dente<i.e, rerum 6), huncquaefitum (720) 
niulriplica per (7) numerum rerum, qUarum 

Sermutationem inveftigas, Produ£lum(f04o) 
abit petitum . Hanc juxta Regulam condi-- 
la eft Subjefta Tabula, ex qua dScis admiran- 
dam &m multicudmem permutacionum. 

Sic>i uf fixmplis quHmsdm utar* , 10 bmines flus^um 
ter miUmiefies fojjiim atcumbere eidem menfa > fervato qua" 
vis vice aUa ordinei idque per antios lOlf • Utterie A^ba*. 
betica 14 inmunem mbnitmftt penmaamnf0n mmerum% us*> 
que adeo^ utfi. i,ooo; 009> 000 fcr^tores (inffili quotidie 
fcriberent 4<i faginas', quarumfinguke tMm^iant 40 diver* 
fes li$terarum ordines^ totum fermuuttionum opus vix atji* 
lumrifil9t intra annos i , 000 ; do6, 000 . Ha ipfa permu^ 
tationfs omnes fi libris ihfiribereniur juxtd fefi coUocmtdii% 
totA Globi TeftOquei fiipeffidies mtmir iriii quam ut capere 
libros omnes poffh , kt detnonftrat Fj> Scbottut in Moffa iM* 
wfaii. Ars Anagrammatica btc mirum fulfiditm i Mtffica 

inexba^ftm mn invmtiomm tum vmmonm tbefaurum 
mvemet* ^ 

TabuU 
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II 
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13 
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17 
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21 
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^ icb Abcd cdab 

14 bac abdc cdba 

izo bca acbd cadb 

720 cab acdb cabd 

^04« cba adbc cbad 

40316 ad c b c b d « 

^^???!. baTd dlTS 



?f".?!?!. badc dicb 

a 



«lA«i^o<^M Dacic da 

479ooi<oo bcda db 



S7 i 7 «191^00 b d ca dc bii 

i307^74}<J«oo« «>««• acDa 
169li7S98t8ooo 
3fftfS74*So9^ooo 
^40237370 T7ASOOO , 

iii^4^ioo4oS8!XO0d 
14319610081 76^40000 
^1090941171 7094400O0 
li iii4oo07A777:^*o7<SooO^ 
i3jif8fi0ii7J8S84 9 7<<4Ooo# 
l4|^io44S4oi73)^}94l9,3ooood 

pR f Slt 10 XXXVIL Thiettma, 

l)b) d^dj iiftf ^uinquiy aut nmtcunMi alH} 
ifmunque atdine met fe mdtiplitati, iiem fem* 
per ProduSum genefant . Utemut hk «iuld« 
plicatioiii^ Algebtaicai 

Demonstratur I* Tris litimeri Oyhe 
aonnifi C&L admittunt permutdtiones huc ap« 
pofitas : &L quibus quatuor «fierifcQ notatae 

I 



I 



I30 Arithmetica Cat. VI. 



* a i c 
a c b 



* i a c 
t c a 



•• Pr. 7. 

*§aa. 
Az.4. 



* c a b 

* c b a^ 



§^^8. # ^ jL , 1 *generant idem Produaum , ut li- 

quet ^Jif §. 22 Jociom. 4, li tf ^ vel 
^ /z habeas pro Multiplicando, & c 
pro multiplicatore . Atqui etiaiii 
produfta * tf'^ f, iir^, ^r^ funt 
aequalia: namquiaiir J^:tfr::^:r, 
erit abc^acb^*^ & porro acb 
^zibca * . Ergo &c. Q^e. d. 

IL . Idem demonftro de 4 numeris ^, ^, r, i. 
Nam admittunt hi 24 permutationes per 4 

fenarios , in quorum iingulis qui- 

libet datorum numerorum obti- 

' net primum locum . Accipia- 

mus primum fenarium hic ex- 

preffum , in quo cum Produfta 

t r i u m pofteriorum litterarum 

*Num. -^ - " - j ,omnia fint aeqnalia *, ifthaec mul- 

pixced. tiplicata per idem a manebunt aequalia. Si- 

militer oftendimr Produfta cujusvis alteriu^ 

fcnarii effe aequalia . Jam vero unum Pro- 

du<9:6rum primi fenarii (v.g. abcd)di aequa- 

le Produfto fecundi fenarii (b ac d ; ) nam 

(ckabcvt\acb:acd::b:d) efkabcdi^ibacd. 

iPari ratione, fequentium fenariorum Pro- 

du£him unum aliquod eft aequale l^rodu£lo 

alicui fenarii. praecedentis : unde omnia ^4 

Produfta fiint aequalia inter fe . 

III. Idem pariter dcnjonflrabis de nume^ 
risjquinque , velfex, pluribusve aliis. 

/§109}. SCHOLIOH Pemonftrari nunc plurt 
.dolrunc i qux omifsa hac Propofitione obfcora fiii A 
lenc , quseque apud Algebraiftas fine h^c' non iacis 
firma coniGftunc. Ica oftendi n^nc pocefti quod 
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$ S^. ScM. 1. indicstum^ datis duabus pluribusvc§1^9* 
Rationibus v.g. tf :^, & A:fi> Pro- f i : 4 6 : ig 
dudkunl ex Antecedencibus (aA) 1 a:b a':B 
ad Prodadlum ex Coniequentibus (, « f 

(iB) dicere Rationem talem^ cujus Exponens Qt 
(^f) Produdum exRationum datarum Exponeii. 
dbus^. Nam u pro * ponis Zlae, Sc pro B - Af * * •Pr w 
licebk Produfto t B , fubftituere iftud « /34 / vcl 
a Aef, Atqui iiiaA : aAef: t i i ef, ubi </eft 
Exponetis Rationis pofterioris} ergo & erit prima! 
aAiaAefxtlaAti^B. Q,e. d. Similiter fi fbe- 
rint tres Rauones a:b , A:B, i^i^i & eorum expo» 
nentes e,fi gj Exponens Rationis aAu: hB /3, eft e /> 
Nam mutatis terminis ^, 5> /s, in aequi* f « : /^ 
valentes hic appoiitas ^ eft <x ^ « 2 « ^ « 1 A « ^ / 
e/j: m : efg. Et fic deinceps. At- [ * j « i 

3ue nunc demum nihil obftat » quominus dicacur 
efignatis quibusvis RationibUs, eSe Producaum An^ 
cecedentium ad Produdkum Coniequentium in ka> 
dont Gompofita defignatarum Rationum < 

Propositio XXXVIIL 

§ 1104 Explicmtur reliqua ad 
nm ^ Cmdnnatiimim pertinentia « 

L Quando rerum perniurandarum aliqua 
non fiint diverfe , fed limiles ( liti in vocg 
JESVS fimile^ funt litterae bina S,S,) cu- 
pias autem habere foias diverfirum permu* ^ 
cationee , ita prjpcedes s A^cipc ex Wrio« 
re Permutationum Tabula permutationem 
totms immen rerum propofitarum , qui hte 
eft lao r hunc divide per numcrum peraiu» 
tationuna rerum fimilium , qui hic eft a 2 
quoms (^) indic^bir, quotiespoflit Tomm ' 
pennutari. iBivox AMAl^A qui^que li» 

I a 
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§110. tefarum , fed trium fimilium admictit tan- 
tum permutariones ao. . 

* II. Ex dato numero renim e.g. S(a,&, f, 
rf, e, /", g,A ) combinationeS omnes ftriftas 
reperire. Primo, Combin& « cum omnibus 
fequentibus , provenient 7 combinariones 
aPi ac, a ^ta t,af, a g,a h: deinde^cum^ 
aliis ipfam fequentibus, wdem modo f, & d&c. 
Habebis omnes binarios diverfbs , numero 
28. Seatndoy Inventos haftenus binarios 
conjunge cum lingulis litreris ipfos fequenti- 
bus, xxtftaxah c,ah d^ahe &c. invenies di- 
verfos ternarios f6. 7ertio, fi conjungas 
inventos ternarios cum fequentibus Utteris, 
ut fiat ahcd, ahce, ahcfhic. invcnies qua- 
tcrnarios 70. Et fic deinceps ; provenient- 
' que adhuc quinarii f6, fenarii 28, feptena- 
rii 8) univerfim combinationes 246. 

F I N I S, 
O. A. M. D. G. 
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APPENDIX 

AD 

ARITHMETICAM, 

CONriNENS 

Animadverfionef qtigfdam & Addita- 
' menta adnonnuttof exfracedent. §§• 

. Adi>itamentum l 

ad ScboL §. i^. 

RAtiOj cur Additione rite pera£la> poft abjcdfofr 
tum e Summa tiim Addendis novenarios» tna-* 
neac utrinque arqualis numcros , fundacur potiili* 
mum in eo^ quod novenarius unicate exceaac de- 
Jiarium; inde cnim ficuc loficz^jf i, &xi39tx> 
&i2«9f j, i|:z9|4&c, Ubivides, membra- 
zquationis, abjefko novenario> eile xqualia quoad 
numerum unicacum fimpiicitcr & fihe re(pe£cii ad 
^radum (uum accepcarum, (eil. lo ipfi i , & ii ipfi 
1 &c. SimiHcer 20 aequatur Numer^ 1 S five novc- 
nario bislumpcof i, velzo^iMyfi* |oX|m9 
f 1. 100- oofi. 200 — ZM99t^&c. icaut abjcdlisi 
quoties poilunt', novenariis, settiantanc acrinque co- . 
cidem unitates fimpliciter acceptar . Atque uc hxe 
applicemus prxfenti Paradig- C 
maci ( unitates qiiasvis furuis | 
fimpiiciter accepcando V cunl 

[?t^K«-H>.&i459tT, i 
hiilc n ct poitenoris aequauo- 
«is ftiembfro poftremo i^. C)r 
Add^ndtj rejicias 9> refiduum 
unitatuoi > ncmpe f , arquacur 
nutiairo anicacum iii Sdmma , fcil. ipiis 14 vcl 1 1 4» 

I > 



4 



I 3 



7 4 
4 3 

I 8 



s 

8 



•i * 



|>li(mtione ipfe OFitur-, prima, 4> ducQtur inMuklpIi-* 
Candun:),deincleinhocproclu£batikpaFS alter^ 6, quo 
ra£bo uitimum Produ^um dabit quzfitum. Sic mul* 
lipli^aturus A x6 7 S- per i4> duees primikm 44l> A> iiec 
10711; iAud multipiica per 6^ proveniet ^rodQ^um 
4^X7 h Plus fortalFe er^ditionis quani utilitatis hxc 
habet operatio. Ufui tamen nonnunquam erit in re^ 
dudione fpi^ciei ilciajoris ad mtnorem>at(}UQ inReg»-* 
la Propartionis . Sic redu&urus 617 florenos ad 
baccos, multiplioa datum numerum per ) &f, nam 
1^^319. Ubi prima A^ultiplicatia d,Mi capU 
t^fj ^lccr^ IjiaQeas, 

JV, APDITAMENTUM 

ad FropQjit. 5. 

Tabellarum Ncperiananim beneficio perqnaoii 
^onimode & feciir^ itainftituitur divK^o. Sit Adi- 
videndum per D. Quxre 8< difpone divilbrem in 
Aji4SQ.6 P|6fl frQntc lameliarum , In- 
P ^ I 9 Q.<f L ^*^^ &ppoflto, uti F/g», 

^.^ ^— ^ ^ r/ij.monftrat. i<^»quaf- 

C ^tfo6 I . 4 re ^ defccndendo, pri- 

lnuQi dHAonls membtuR^ i^S'* in atiq[ua ferierum ; 
qt(od^, titpleFU^iique f^t » hoc exa<%c ibioem non 
reperiatur, afcipc numeifum /proxiit^q minorem , 

aualis liic bccurret in fetie*/m; Atque Num^jru^ 
>on)anus Indicis , ftil* VI, indicat quotum 6y in Q 
lcribendum. itia« {eriem ipventam / fn defcribe & 
lcrib^ }nfr& ptimum mcfmbrum , i^t in B fai^um 
cerni^. SubtvalHe ; RefidiK) adjunge Dividendi notam 6, 
ftcir^ nunnerum C idperare itt ame. Verbo,opera- 
fiofiltt ieadem , qwx\ ^^: Modb 1^^: Tabulasid caiv* 
iitm commodi pra^flatit %^ quod iilico oculis fiflaiic 
l^Funii quotUm , aliiis diiicuiter inveniendum \ prap- 
terea quod' (eries Quoti'"/imul exhibeAC jiradu- 
^um ex <|UQto in divilo|-em • Audbor (im, nt m opc- 
IHitlonibus prolixioribus ic aiicujus moiiienti aic 
}ame)larum ^fus non iberna(ur } ^ti(jtac«ni. (pA 

f wxlj Heoii^mftiKlabi^ 
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Saggirunt iftharc nobis modiim edaqa fineTabu- 
lis(quamvis paulo car4i^s pegocium conficiatur) 
inveniendi guocupi legicimum > fi ( pi:om oftenfii- 
mus in Ad4icam, prarced. } componas varia divi(bri& 
(Dultipla usque ad ^jus hopc^plu^i ; cum enim (i 
divilionis mem^brum conferas cuu> diviioris multi- 
plis , illico deprehend^tur quQtus ^ 

Alio ipQdo 6% divifio^^umeri v.g. 2679, P^i' <U- 
viiprt^m 24, difperfum in*partes } Sc 8> exquarmn 
multipiicacione oricur> fi primb dividas 1479 P^ 
partem 8 > deinde (^upcum ervitum 1 ^4! per jKutQOi 

alteram 3 i fiet 1 n 1 1 5^, SS I " I5» 
Mo^us 4iyidendi idnr §. ^6. adniittit compendi^ 

Juidam > iit li abfbliito primo membro , Dividen- 
1 notaoi iequemeip fbla m^nte> non calamo> ao- 
cenieas i^^ membro : itqmfi ex Modp i^&c a<2«cx« 
<ogitctur quidam tcrtius , / '/ ^ 

Appitambntum V, 

0d PYi>pO0 7. 

In ipfb Proportionum limine ^QnfultQ tb(tiQe-< '- 
bainos a Frafbtonibus Tironi obtrudendis . Nunc 
vero moneo> PropoTitiQni^ VII '^ P^monftrationes » Co»f, 
Ctiam Fra^is convenire. Quo4 ut intelligas , pra^- Pr« ;|/ 
mic(o Ulad> quod cit^t omnem Pcmpnftrationem 
clarct : Si quantitates A & B fecentur in totidem 
partes atquaies , utraque v.g. in partes fex > fitque 
A muItipU ipiius J9>vV.g. dupU \ V^} etiam uns^ 
partium in A r yy B 

dupla unius M*^ j* 1*1*1* v *l*l*|*|*|* 
parcia in B; ul • U In ^ l^. 
& duar parte^ in A iunt dupUim duarum partivun in 
B> tres triom &c. dcmuin ^c To(um adXotum. ita 

furces fimil^s a4 ieinvicem^ & vicifllm . Prapcere^ 
numerus A fe hab^at quomodocunque ad aliurp B, 
v.g. iit } ad ^ ; erit ^t A ad B> it^ pars certa dc A, 
v.g. I^ ad aliam fimilem parcem» ode B. QuaD 
om^j^un&grum (yel luiQaram IQ cerw partca. 
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divifiram & (ubdivKaram ) Sche- 
mate redduncur evidemia» 8c 
t * * * ♦ fruftra pluribus exponuntur in- 
^' *. * ' * * J leliigenti Cap.II. Axiom. 4. Co* 
rollar.^ '& Propofitioii. 5. FraftorunKjue dbftriiiam. 
Hoc prxmiiro , fi occur^at l)xc PrQportio A | : B | ; : • 
C5 rJD I ) reduijtis ad id(;i9 Nomen duqbiis primis, 
vel omnibus termuiis, eric /A|VB J: : A>cC| x ^: 
* > ^*- :BxC|^.l , hoc eft, ciim j.Qm fit A ndh, i« j ad^ % 
erit .ipfius A pars quprca ii4.p.artem qviartam ip-. 
fius B, veliit t ad 4 &c. . Reliquum I)|^monftratio- 
]pum ex daco. hoc filq ipf^ pertexes , ' /^ 

. Neque vcrq Propc^iio 7< duntaxat, fq<J.& alia 
^arhm de Numeris Jntegris allerta, EG,in Pro- 
pofit. 9 , iQy & II , Numeris Fradis coiijS^Ai^nt ; 

* Conf. i(^[j^ Axioma 4. §,tz, ♦ Etenim primQ: tamex ^jc |, 
/fl^° A B ^ quamex|?<|, produci idem*j^, pia- 

"7 J r tct tum ex ipfo § ;ti, tum § 6a. &a«u 

^i j 4o- Tam ^ X B, quam B x e producet 

idem A : primum liquet ex $ 1 7« alteruni oftendo 

* S ^^' in appofito. Exemplo . Bxe vd i3« I W t '^ ? & 

^^;r; | •, nam ciiin nutncrator h|c*oridtut ex 1 xf , 
*r^^.: erit iit i ad j , ita s ad rf * > proinde '/ ;r; 4 ** 
Q^r!i] SlvelA, Hacteniis explicata faciunt ad amplio- 
«»§ 5^. rem quarundam illuftriuixi Propofitipnum lucem Sc 
Cpr. lirmitudmem, , 

VI. APPIT AMENTUM, . ' ': 
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Datis tribus tertninis propohionalibus ( v^ 
^4:^6S::i}) facHiiis rcperitur quartCis', finvcei^ 
das adRa\jotien> dudrum primorum t^rmiiiitimm-^ 

?uam fi vidcas poilc minoribus terminis exprmtf 
v.g, per irir uoi cxponcps eft i ) expedkiilima 
cft opcrado, fi Antecedens (i) ) aut muit^lkcMir 
*?rop, ( dJUtio tuerit minoris aaqualitatis * ) aut dtvidacitr 
fOiCpr, (fi^gtia 'fteric imw^ tqueliwas) po: £i|KMacn« 
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• 

(eoi (2) : iit fi jhic^ccipias dupluxn de 2}. 1 e. 4^. 
Pariter , dacis 123: 248 : : ; o : at , invenies poftre- 
mum X , fi Exponentem priiha: Rationis , nempc 
if Y^^ducas intertium cerminum ip) indenamque 

rcfultabicxS=;^otff^». Ei;d^i5i3:48::2j4, in- 
vcnictur cSdem praxi quartu$ 4^8 tYf» ^^ 48 J^ A» 
bvencurus, quid lucri imporcenc 2,63; floreni per 
annuin > dum cenceni foenerantur florenos s ) pone 
proRatione lOoVs, hanc2o:i, 3c proportioncm 
pcrfice; jiritilic 2o:i::2tf3f ciji JJ^. Ubi nra^te- 
tea vides , quaiido cerminus iecundus eft i, ; (ola di- 
vifione, fi yero i fueric priinus, ibla multiplicacio* 
PCopuseHc^ ' ; . 

Arditam.entum ., .. VII. 
ad PYopof. ii; 

Quando tresterminidatifracSti funt, compendio- 
fcentoperatio, il pruni fradbionis tcrmini ihvei:- 
tantur,'actimiNunieratorci, dcinde Denomihato-^ 
ws in fefe ordine ^ucantpr^ UC pcodi^da gcncrenc .^ 
ftaftum quapiitum . E,G. \ \jM\x conftanc | flpren- 
Quanti cooftant 4 ulni ? Poficis iw termiriisjr 
lx|x|, prodibic ^l, ;. jR^J^io, Qttia (pisr Proiw)^ 
fitionem VII, eciam.Fra^i^aDplicandam} medio* 
^ I > ! produ&um, S tn^i eflec dividendum pcr % 
vcl (eap f ^f ),per I : univcrft autem liaec operaijo 
perficicur juxca pnefcripca.; rNotHiadhuc l^y nin%* 
tCf trcs cerminos d^cos unoi c^ntittn (it fradtus » 
^sm reliqui fradi fianc , fupptMmido iiGs unitafem^ 
0« iii finodoalmegri &:cinus inixcus, mixti Ince^ 
B^ reducator ad Bradtom iiium & <:onjunfi;acur omii 
•0% 6.Q.dacis, 2;i|:;4yfier4>^ix?tt^*K7^u.,- 

.Si pouca.; hac quarftion? : 7 uUmc cdnftant ffore- 
«s 2, quan^ ulnsc | ? Produiftuni iriedipnim.ut mi^ 
Hus, qa^tn^j|c.|piQQtc method'6 ojrdiharia dividi pei: 
pttmum i pro cjbtihendo quarto cermino mulppli-» 
W per ie mcdios ( 2 ^ jf ) & produad 6 fupporie 



II 

1 40 A P P E « D 1 X 

priiBum > ceu Pcnomindtpr^m j fifst f . I^ationem 
dbbis ex paulo aote diftis; iiam ii( lyvert^ndutA 

iuT? ad I? i^i? ^d^f 

vm. appitamintvm 

inter yerltates Mathematicas ^elebernpa ^xtat 

illa, .qiia,afleritur,'dari pumerQS ^quanticate^ jr- 

ratioiialesfeu ihcpmmenuirabiles. Vifa HxciAn^i-^ 

quis fuic myftic^ ac huniano ingenio (umn^e drgnar 

Jiinc hibil illa priicos apud Philoiophos notim, us- 

3ue adeo, ut Ariftoteies ihter pecucles reponendum 
icat eum , qui infQnkQienfuraDilitatem, lateris cum 
♦ ' Piagonaii Qpadraci ( de qua no$ m (Sepmetria ) 
ignorairet* Hanc nos verxtatem broviter iiic eiuci-^ 
damu^, ne Tiro ctirioius & itiendi avidu^ n^ceflc 
habeat illam ex Eudide ejusve Commentatoribus 
i3ioleftii|j| l^^urfr^t l^am ip r$m pra^mittendas 



DjLTjmrioms. 

[Vna.Prim{ V^imompcfifus Numerus eft, quctnnul- 

hiV ab ip(b diverHis Num^rus ^ fedfbU unitas meti- 
fUr. 'Tales {pnt i. f. f.i j.ij &c, Chmpejkuf M^ 
Tfteruj eft , quem pra^ter unitatem aUus adhuc abipfo 
dlverfus metittu?. Tales (unt 4. tf- 1 f &c. 

Ild^: Frimi inter fi Numm fjunt, quos miUa alifl 
aionfura commohis metitur, quaui uiritas. Talcs 
funt I & }• 8 & if. Item 8. 10, i^. funt tres primi 
inter fet II* (hmfofiti im^ fi Numai funt, quos 
pmer .unitajEqm aiiquis Numerus> c«u. ccunmunis 
menfuramecitor» .Talesfunc 8 & 10 meofurabile^ 
p^r t\is Sc jQ menljurabiles pfr f . CoroUarii^ 
A 8, B I f 1 Si fuennt Numeri A 6c B p.rimi in- 

Ut4. . :> t^r fe, ^^i^Uus ab his, D^metiatur . 
alterutruth datorum, v.g. ipfiim A, erit D primu^ a3 
rcli<)uum B. Secus enim A & B non forent primi> 
i^ jam i;ompoiiti incer i%n 
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N0TA. L Dum Numeri vocabulo hic utimur, 
iarmonobis fblilim eritde numero Integro, niii eic- . 
preilim aliud addatur . I L Unitas metitur omnem 
Numerum y proinde hujus nonniii pars aliquota 
efle poteft. 

T H B S E S. 

I 

Thesis L Numcri A&B, ornnium fibi pit)- 
portionalium minimi,> xque metientur alios Cibi 
proportionaies C & D. VelilJt f /^ 2 . B ^. 
datis minimis 'p\ iua ptoportio- l ,0 ! P 
ne numeris A & B aihgnes alios | C < * D « 
Diajores C & D , datis propor- (. 
donales*, debentC & D eile xque multipla ipibrurti 
A&B. Demotiftr. Ob A:B::C:D>&A;C::B:D, 
cnmt A & B majorum C> D vel partes iimiles ali- 
quantac vel aliquotx. Non autem funt aliqufinta^: 
u enim hoc> tunc A (qui hic nequic efle unicas) 
continerec calicer quaticicacem O T minorem ipib A ; 
ceu aliquocam ipiius C> qualiter B concinec iimilem 
aliquotam P ipiius D* (UtfiA, part aUqmnta^ foret # ^ .^ 
iua^x^deCyiyBAntst^ekD; ht fe A haiet ad 0> pif.t 
; ^'''^ ^^' 1^^ ^t^ ^' ita it B fe bateret ad Ff imam 

f tam iffius l>.) Porro O & P canquam aliquotx ^mi- 
' les cdntinerencur xque ixpe in iuis Totis C, D^ 
adeoque 0:C::P:D,*& permutando, eilec OadP» # ^ .^ 
it C ad D five iit A ad B* Ergo ciim nunc O. P Def. ^J 
tanqaam minores & contentx intra A , B iinc his 
preportionales , numeri A , B non erunc minimi in 
BU proportione , contra fuppoiitum . Reilat igicur, 
nt A, 5 finc iimiles partes aliquotae , ac proinde 
arqae metiantur ipios C, D • CmfUarium. £c ut da* 
ds Numeris C, D, invenias alios A, B, proporcio- 
nales minores ac minimos ) debcnc C, D pofle per 
aliquem cerciuAi numerum exadle dividi . 

Thesis n. Si A & B fiierinc primi incer ie, 
erunc bmnium iibi proporcionaliuni r A g. B if. 
minimi. Ecvidilim. Demof^. Si j D 
enim primiHn non ; dencur (ii fieri {. Q^ q. 
potdl) alii Q» it pn^rcionalcs minimt^ £rga 
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Q2 q arquc mctifincur ipfbs A , B (ex Thefl i ) pcr 
eundem D, adeoque A&B habebunt nunc comma- 
neni mcnfuram ^ contr^ fuppofitum « SedmS Si 
Numeri A & B finc minimi^ nec camen primi, ha- 
bebunt juxtfl te communem menfuram D, quaeme- 
tiatur ipfum A per Q^» & B per ^, adeoque orit ut 
*Pr.ii. AadB, ita quotus Qad quotum ^ • i Iflttur A&B 
non jam erunt minimi proportionaliuni ^ contxa 
hypotliefin j cilm Q_& q fint ipfis A & B minores* 

A 3* B 7. "^ THEsts IIl, SiduoNumeri 

C 8 l ^* ^* primi fuerint ad C; etiam 

A B i t gcnitus ex A x B primus crit ad C* 

jx ^ * Q j Si cnim (AxB) & C non fim 

""^ ^ -^ primi inter fc > utrumqu« metia- 

•tur V i &'quidcm ipfiim AxB per CL. Erit 

l^^d* DxQj=jAxB*a atque ind^ A:Qj :D:'B*, & 

f . il '^' A 1 D : : Qj B 4 Jam vcro cum A , G fint .primi> 

&, juxta tC) D metiatur ipfiim C, erunt & A^, D 

priml intcr ft (per Drfi i* GrolL ) atque fiia in pro- 

portione minimi ( per Thet. 1 ) ac aequc mftticntcs 

nuihcros fibi proportionalcs f m Thef A ), videL 

AipfiimQ^ & D ipfiimB' Sed D» juxta tc^ meticur 

etiam ipium C, adcogue nunc ambos C & Bt ergo 

C & 1) non lunc primi inter & , conora fiippofitum « 

£rgo&c!« CmroUar, I. Si duo Numeri (A 7, h^)Smi 

inter fe primii eciam ( A A) (^uadratus unius ad aU 

A< A< 1 terum B pnmus erit. Patec ex appofioi 

B J terminorum difpofitione. Inde fluic 

CoroUarium II. Si duo Numeri ( A 2, , B | ) fint primi 

inter (es etiam eorum quadrati (A^4>BB9) pri^ 

mi inter le erunt^ Nam ob A, A» primos aa Bf 

Ulcs ctiam crunt A A^ B j & cxinde 00 B, B primos 

ad A A, Cflles ctiam erunc B B, A A< Simili racio« 

cinio ofiendero 3 primoseciam cfic Cubos A A A, 

BBB. 

Thesis IVi Si Numerorum continue propor- 
tionalium (A, B, C) primus non meciacur fesun* 
4ttm9 ncc mecictw tortiufii C Hiuim^* A ^ . 
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ad C inRatione duplicata f A 2. B 3. C 4I 
Ralioms rri * vcl|>cujiis j x » ^* •Pr.31. 

termini fupponuntur efle L » ? Cor.a. 

primi. Atqui Ratio ida dluplicata exprimitur per 
\x\y Le. per quadratum terminonim | *, hujus 
aatem quadrati termini % flmt & ipfi primi intet 

fc {per CoroU. 2. prac. ) ErgO A & C, vi fjii Expo- 
nentis, funt priml inter fe. Q:^^- d, Simiiiter de« 
monftravero , A n^ meciri quartum proportiona-^ 
lem aut quintum &c. Nunc tandem delaDimurad 
demonftrandam Propofit. 14- L. 8* Euclid. 

Thesis V. Si Numerus quadratus A A metia- 
tur quadratitm B B > eciam Numerus Radicalis A me- 
detur Radicem B. Nam ponantnr A A, AB» BB, 
tres continue proportionales in Ratione A : B* • * §41« 

iam cim A A metiatur f 1 » ^' ^* 

IRjCtiamAAmctietur A i. «4. cor 

ipfum A B ( fi cnim • [ AA. 4. AB.g. BB16 1%^^ 
koc non I igitur nec 

AA metietur ipfiim BB, per Tbef. frac^ quod ever- 
tic hypothefin. ) Sed dt A A ad A B j ita A ad B -, 
trgo ctitm A mctitur ipfum B. Qj, d. Potefl fimi<« 
li raciocinio oflendi , fi Numcnis Cubicus alium 
cabicum , ncmpe A A A , ipfum B B B , meciatur » ^ 
etiam fore $ uc Radix A metiatur aitcram B « Eic ' 
W porra Propofitione quemadmodum deducatur 
Numerorum quorundam Irrationalitas feu Ratio, 
juae nullis poffitnumeris exprimi, luculcnter oflen- 
um fuic $. 79^« £x quo porro fequitur , fi Num^^ri 
ea|uspiam Quadrati Radix vera non fic Numcrus 
InteBer , eam ncc forc mixtum nec purc Fradum/ 
Obiorva camcn , quamvis Radices fint Irrationales, . 
earutn nihilominus Quadrata poilc el|e Numerofl 
Kationales \ itcm dari |)ofIe duas Radices furdas^ 
quarum Ratio pofEt cxprimi numcris. Vide P« Tac« 
quet Arichmcc. L. i. C. 7« 
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Pig. 14. tiiifi t6. pro, AinBf lege, B in liamerttiti A. f^tg. 40. 
Ua. ult. pro, C M D, lege^ C f P. Pag. t^. lin. 25. antea mvm» 
iKm, adde : & dele diviioremw Pag. ^6- in Nuni. U.Sckemtte» 
Numeris,^.')f.t4. bac. ^,xr, rubicribeRefiduum : tg. fl. %. btc. 3. xr« 
Ptg. j^. in)vrum.IV4 Partdigm. pxo, d 300, lege, tg^* Pfl&43« 
L g. pro, ihatuhit, erit &. Pag. 4^. 1. 39. i«kmet Ffo^«rt/o,add€2 
Irt datia 7 : 5 1 : 14 : zo , d utrobique ez 7 ^uintis fubfrahtsquinr 

?ue , mtnebit utrinque (imilis refpe^us 2 quintarumad f qiiintas. 
ag. 5^. 1. tg. ^roy fra^atiomsy fra^bones* Pag. 69. L xg. pro,op>pt-» 
sieMit , apponendo. Pag. 72 . 1. ult. pro, hac, hxt. Pag. 74. L i^. 
pro , ^explicata » tpplicttt. Pag. go. I. . I. pro , terdiciJarem , PeN 
Mndicultrem. Ptg. gg. L 31. pro, ^(afb)^ lege, 3 C> t b) »< c. 
rtg. ^i. L $. pro, /»mt, fkertt. Ptg. loj. L 17. pro» |5tir* 
leg^» ^rta, Ptg. 105.L 7.pre, C/mi, C h i; Ptf. 117, L al* 
f ro» m ^ » tn qtttnipi print* 
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P R O O E M iuM. 

^ C ^um «iiniveiiflTia Nilt exundttio « 
• (A6£i ^ -^yptioriunag^s&liiDitcscon-- 
fj*rC^*« fun(ieret 5 flufnioifi hujus accolae 
olim Arrem ejusmodi (ibi excogitandaaifuni- 
preruttt, qualitcs&jurgiarcrecarentuf, oon^ 
fufa rurfus difcernerentur, ac pc^eflbruflKui'* 
que fuum reflicueretur. Quae quidecn Ars 
tUQC Geomesrue ^ acMnine re^e obntinebatur« 
Verum ciim alttus exculta novis fagacttatis huf 
i»aD£inventismagnopere.amplificaretur; no* 
menquidemprimmnGeometrias retinuit; a(l 
hujus vim longius egrefla, ad omn<mirindr 
dimenfionis proprietatem » ad ipfos eitaffiCce* 
los;dimeclendos fefe extendere ccept t • 

Thales Milefius annis anteChrilhim Namm 
drciter ^oo. ^ Graecia in ilLgypiufn profe- 
dus * Geometricas infUtutiones ab ^gyptiis 

(«} Strabo L. t7> Heroddtai » Produs tjrcoflMicri^. iaitia huk 
imMME Ntli iouiKlSiioiii trtbuilht. Ariftotelesl . I . Met. C. i > . 
> GeoroetHflfn lAi ^gyptiis Saccrdotibus iuventatn afiirinat ; fbrtt 
fnod hls ceu relhgiofioKbuJt aibitris flgtorum cUvifio dunandaretur^ 
f^^ GroMiffrt/i ex Etymo nominis ^ Ttfra (limatf», 
(c) TefteDio|;eneLatfrtfoinvitiiThaleti$> invenit ilk Propofi. 
tioie8> <iw Tn Glem . Budidis L . I . funt ^ta , i { . dd * & L. 1 1 X« 3 (k - 
Mfarot eft «s PjmMnidiiAi makftA liatuoi tdtitudtntt ^ 

X 4 






E R O O' E M I U M. 

Sacerdotibus baaftas primus in Patriatn invje- 
xit . Pythagoras Simius , Thalete paulo setate 
inferior, Geotnetriamnon coluitmodo, fed 
& egregk auxit K Ex Pytbagorica fea Itali- 
caSchola prodiere praeclari Geometrae, Ana- 
xagoras Clazomenius, Oenopides ', Zeno- 
dorus. QuosTccutus eftHippocratesChius, 
tjui prlttiuslndicavit ProblematiS Deliaci f fo- 
lutionem per duas Medias proport}onaleS . 
Annis an te C . N . 430 orbi & Geometriae bbno 
nams e(t Plat6 Academicoi^m Philofophorum 
Princieps . Nenlinem is (uas ad Scholas ad« > 
mittendum duxit» niliGeometriae pra?c;eptio- 
iiibus fuifTet aot^ iilftitutus; unde foribus fuis 
hanc pra^fixitEpigraphen: «^«'c dyioof/rv^o^ 
fhiTu>if JVetno Geometvice expers huc ingYeditor, 
Atademicorum porro Schola illuftres peperit 
Viros, de Gebmetria fitigulariter meritoS) 
Leodamam^ Archytam & a Geometria & a 
Mechanica celebrem , Theaetetum , Leontetn > 
Eudoxium GAiidium ^) Xenocratem , cu]u$ 
difcipalus Ariftoteles quam fuerit in Geome^ 
tcicisrverftnis, oftendunt ejusdem Libri Idciai 
Mathematicis refertii 

(4) InTOirJPwfiofetioiick i« . 44. 47. tibri \ . Elem. £acli<l. 
(q.) Huic ProcH» adfcribit iaventas Eudid. t.I. Prop. 12.. 

(f ) Ciinj p^ Athenis farvieAtg , Ajxjllo I^elincnt ezOrvciilo 
refpondifler > cefTaturum roalum , C\ Aram fiiam Cobicam duplioi. 
rent ; iniram i quam fplericr GeQmetrarum itagenia in Cubi dupll* 
oitionifm poftea incubuerint, Idem Hippocntes prtmus centaYit^ 
led noafclici fucceflu , CircuU Quadraturam, i.e. modum» qaore* 
perireturQurtdratum,,are« clrculari exade zouaie. 

Cg) TefteGrjfcoScholiafteinvenit illaminrignem Proponiobttttl 
daarihanr,qu«cohiicitOuimuin.Eudidisliibrumw . 



PHOOCMIUM. 

Geometrarum placita varia & invetita ^a 
uniim volumen collegic Hippocrates Chius> 
primus ipfe Elementorum Geomerricoruni 
eonditor • Poft hunc Eiementa fcripferunt & 
amplificarunt Archy tas > Leon , Theudius Ma- 
gnes. ' His demum omnibus fupenor etninec 
immortalis nominis Vir Euclides ^> qui quod 
a Majoribus fuerat praeclare invenram & tra- 
dimm, tum de fuo au;^it, tum in LibDos 13 
Elementorum ' melioreordine digeflit> ac de- 
monftrationibus roboravit *. Floruit ante 
C. N . anfiis 300 . Haec ego Euclidaea Elementa 
dum volvo/mirari fatis nequeo tum incredi* 
bilem prifcorum Philolbphorum ardorem^ 
quo, negIe£lopenemundoreliquo, animum 
tocu^m in ftudia Mathematica tranftulifle viden- 
mr , ram fubciliflimam mentis acieih y qua illi 
intra paucorum Saeculorum ft>atium in lucem 
procraxerunt abditiflima Matnefeos arcana j & 
admirandas illas veritates» inquibus fere folis ' 
ramma humani ingenii vis elucere (blet. Nec 
nro mecum ipft dubirare (bleo > utrum noftri 



(h) Ift^m molti oonfofldunt cum Euclidc Mfgqmd. Sed 
ftrum Geoinecrtm ab hoc diver(um fuiiTey bene docet cxDiiigenc 
UertioP. Ckvius in Prolcgonk Commentar. inLlbros Eod. 

(i) Homm Elementorom Libros» & Piopoiitioiies przcipiifli 
recentebimus ad calcem hujusOpo(culi, pag . Ig} . 

( k ) Sunt > qoi affirmgnt , Eoclidem pofuifle nodfi Propoiitionom 
irgQmenefl , nollis additis harum demonftrfltionlbas » quas Xheoi^i tri- , 
baendas contendunt. Verum pro Eudide pugnat primoProdi tefti- 
iBonium. 2do» qoodPappuscomparetEudidisdemonfirationescum 
iUis aliorom , & Bocthius ipfasmct Eodidis demonftrationcs oforpfl- 
mit. gtio , St folos Propofitionum titolos relinquere nobis Eudi- 
4es voluiflct; , aliom profeclo harom ordinem conftroxifTer , nec com^ 
tenoiflet , qoi cum minos rebos iplis congrueret , Propo^tionum ta- 
men nezoi icrviebat , qoo pofteriores ex flnterioribus ar^ti conft- 
^uentiflrttin Ceric diciebflntur . 
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sevi hamiQcst ii nuUam a Majoribus Matbefin 
flccepiflent 9 tanros aeque ac ilU profe£lu$ in 
fcientia ifthac fa£luri eflent. D^ qua re eo da- 

. bicandum magis er i t > fl (uper ioribus Geomecr is 
accenfeas Archimedem Syracufanpm ^ quem 
K Taquet appellac humanac (ubtiUtatis apic^m « 
^ Mathematica? difciplinae abroldtioQem^ 
ObiiiannisanteC,N.ii2 ^^ 
Archimedi coaevus extitic£ratosthen^egre« 

« giusGeometra iuxta ac Aftronomus, Memp^ 

, randi deinde Hipparchus (qui fesqui Saecula 
nntQC. N. vixit); Hypficles Alexandrinusj 6c 
( f Q ante C . N , armis) Theodofiys , qui plano^ . 
rum & Circulorum in Sphaera proprietates p» 
tresLibros demonftratas ad nos transmifit. 

Priimio Chrifti Sas^ulo Menelaus Trigotio- 
metriae , abHipparchoexcogitatae, incrementa 
dedit: quod argumentum altero aChriftoSae^ 
culo amplius expolivit dccontraxitPtoloi^aeuj^ 
Aftironomorum Pribceps . Quintum Saeculum 
protulic DiocIem;>Sporum.; Proclum, qut 
Suslidis Lihrum L commQntario iUuftravit; 

. Pappum Alexandrinum , infignem Machemati% 
cum; TheonemitemAJexandrinumi quiEuT^ 
clidisLibros 1 3 . dodis commentationibus ex* 
ornavii; demum Eutocium Afcalonitam ^ 

4. 

C 1 ) Priaiias iritrenit Rationem Cf Ittidrl ad Sphsram tom f^att« 
4am niperficfem» tam foliditatein; pariter Rationem Dtametri 6ir^ - 
cularis ad niam pcripberiam. Plura fcripfi; S( ioveRit: at noit 
omnia adaos pervenermit . 

(m) t Oiim qrbs SyracuranaaKonMQiBczpugbaretar, MarceUut' 
Imperator ruH praBcepit , ArciMmedero nt incolumcm fervarent. 
l^im vero Militum unns ad Arcliimedem penetrat , ftudiis Mathe- 
maticTs iqtentum \ . ^uem , quis eflet , cum in^rrogat , ArcKinedea 
repoDftf hfolt utrbare mm CritwTo/; ^jUQ 1^^1)00(0 Ule effigratttiiYK 
tiim nQbili(rii|iumi;rucidat. 
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Pofterioribus Ssciilis ciQimBarbararunisen* 
Hiim irnipriones Mofts in antra relegaf^nt; 
eciam cum his Mathefis proftrata jacebat» nifi 
quod Arabes in Chriftianorqm terras infufi dt 
libros Mathematicos depraedati ftudiis iftisma- 
gnopere deleAari ceeperint *• 

Saeculum Vn, VIII, IX. X, viKt)bfcuri 
fiominis Geometram Chriftianum tulit. 

Sseculo X I . C^mpanus Gallus Euclidem ex 
Arabico Latinum fecit &5choIiis elucidavit» 

Saecililum XIII ai XIV. Geometris fterile 
fuit. 

Sarculum XV nobilitarunt Joaones Regib* 
montanuS} inFranconia nams; FraterLucas 
de Burgo ex Ordine Minorum; Nicolaus de 
Cufa , S «R . E . Cardinalis • Bartholomaeus Ve« 
netusEucIidem ex Graeco in Latinum tranftu-r 
lic, Campani verfionemlongiusaGraecoabire 
cJftufatus • / 

SaecgloX VI. SradiurnGeometrifle, uti&re- 
liquxMathe&os, magis quam ante incaluit. 
Commentarium in Euclidis Libros vel omnes 

vel fex priores edideran t» 1516 Federicus Cooi* 

. ^ ' 

(n) Noii0 ClMii!i Scculp ap^4 Arabot Mathemtticae di(ci|dln« 
fiorebant , Cardanas inter n orbis miracula locum lo « afHgnat AU 
fkitido Anbi* qui iibellum de qnantitatibus reliquit: boc entm mi* 
hil ingenipAus cflb depr«di^Cr Abhifcc dcinde Arabibus prsBter 
reivfltumEa<^idem accepimus Charaderes Ariiometi<ios hodie ufita- 
tet, utpoce quot prioiMm in Hifpaiiiam fqtulerunt » ex ^im circ» 
A. 1000. ad cxterasEuropqp gemes rradu^ fnnt. 

J[9) Genius hujus SfTculi fuit, ut in vertendis Anthoribuf toti 
eieiii , fidelitatem potius fe^rentur , quam (cientiam prumoverent ; 
qtod in materia fcientiarum eft flugari ; toium enfm Euclidem ftts 
oeque verterem > ii breviori methpdo 8c dariori eadem demonftrare 
poflem . Neque enim tam quzrendnm eft , ouod Authores (ignifi- 
are voluerunt , qnam quod debaernnt. Verba -fuot Patris De 
CMes in Tr«^. Proflca , 

" - X4 
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mandinus Urbinas ; i f 30 Oronciiss Finatws» 
Francifci I. Galliar « Regis Mathematicus j 1 5 gz 
]f rancifcus Maqrolyceus , Abbas Meflanenfis; 
I f S^ Joannes Scbeubelius ; ijr f 7 Jacobus Pe» 
I<5tarius Cenpmannus ; 1 5 6 f Chriltianus Her* 
linus; i f 78 Francifcus Fkffates Candalla> ex 
oobili GaUornm fainilia npihiUs Geometra/ 
Addidit de (i!ip Librum \^. V^rum ut taceam 
aUos Commenratores minu^ itiuftresj^ omni^t 
iii^us palmam praeripuit P^ Chrifioph . Clayiut 
S. J[. rigididimus in demonftrando, oopipfiis 
in iliuQrandO) perfpicuus iimulinexplicando K 
Atenim ad Tironum captum nemo feliclus 
Euclidem adapta vit P, Andre^ Taquet S ^ J , 
Virp fummis Geomctris adnumerdndo, qut 
clantacem > brevitat em & foUditarem inter (^ 
miro artificio copulavit V. neq minorctn laq<< 
dem merctur ejusdem, tum CyUndricorum & 
Annularium pertraftatio, tumGeometriaPra^ 
ftica i6$9 pdita. Anrea quoque brevitate & 
perfpicuitate ^ucUdis Librum 1 , 1 1 1 ♦ V ^ VI 
Tironibus accommodavit P. Jacobus Goodeix 
S . J - fub jun^ bre vi Trigonometri^ Plana &j 
Spnaerica, ac GeometriaPraftic|. Int^rGecv 
metras Principes reponendi adhuc f^nt, il|i|« 
, ftria doo (uperioris S^culi lumina ^ P. Bona- 
vcntura Cavallerius Mediolanenfis Ordin . Te^ 

Cp) Scripiii idem imgtereg Geam^riun PradliMm 'Qc Trigofi.^ 
metriam, prcrer a|ia nonpauca^ad Macherm mi|Ram p^rtinentia. 
^ C q ) Qui Xaquetum , ^ in Taquetp ^meBclatum ^ucli<|em ^K^^ 

dehderat , adhibe^t tjusd^m Slemema Geomeui^ qum notia Wb.ifto^ 
n| , Qux in Anglia prodierei 8c naper Roma;an^ cum Trigpiionie* 
triaSphasrical^. H. BorcHuwiA S. J . at^^e Se'%<Miibi^ Conicit (Sttt> 
donis Grandi . 



P K Q Q C M I V W< 

^^ 
i 

ftftC^minf) ) de quo menrio rur(us occurref 
pag .103; & P. Vincentius a S , Gregorio S . J ♦ 
qm clanflimi^ & innumeris prope inventi) 
Geome(riamauxit. Alio$> quorqm laudibus 
nibil detra£lum volumus, ne judo longiore^ 
fimus, tacendopra^terimus, , 

Juvat nunc bre viter commemorare 1 qfuibus 
accelfionibus locupletata fuerit recentiorum 
temporum Geometriaa ^ queis prxrogativis 
illamantiquorum fuperet . Primo^aditusadEu-» 
clidem) qui hoqnifi raris aut Heroicis ingei^ 
«ote patebat} nunccomplanatis (alebris^pronus 
eft ene^luSi fubftitucis nimirum demonuratiQ^ 
oibus dire^isjbrevioribus & muUo ^cilioribus. 
Stereometriam pra^priniis & Archimedem lon« 
gtfaciliorem reddiderunt Patris Taquet indu^ 
firia 9 & t^avallerii indivifibilia • Ratio Oiame* 
triCircularis ad Peripheriam mvUo accuratior 
determinatai Ex P,GuIdini S. J. in vehto, per me^ 
thodum Centrobaryciam amplus dimenfioni'- 
bos Creometricis campus apertus , Trigononie^ 
tria Qperl Regiomontani ^^* Copernici Joachimi 
JUietici)Pitiici,Ciavii,SnelIii,CaYalleriin^ansber. 
^i>Taqueti)&Neperi non iatislaudandaLoga-^ 
ritbmicl) ex incunabulis ad plenam statem pro^ 
ye£lafuit. Qeometria Pra(lica> aqtehac fatia 
itnperfe^ta, a Peiro Ramo, Clavio, Stevino,. 
Scnotto> TaquetO} DeChaUO) aliisque ad ma-> 

gn8mt>^cwonem«dd^^f (^isveroenu^ 

( r ) l^ri<nut 18 eft , a qqo OinQnem Trjgofipmetricum accepimn», 
pofitol^aciio^opoooi Qbiir 147^, S«^aU feqaeiitis itnno 15^^ 
prodUt ejusdem Canon aJter ad Radium icxx^oooQ^ altorum cur| 

Sfccus a^ pa^. ^9. a nomiuUis fcriptQribui ^c^ptus nptavi) luci 
a?us, 
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meret amplam illam & pmnigenam utilii!imo« 
rum Inftrumentoruni fupel le Ailem > quibus di-. 
r^ta recencioribus faeculis fuir? Geometria au^ 
tem fublimior 9 qu» circa fe^iones ^onicas 6c 
curvaslineas occupamr, aCartefio, P. Grego. 
rio.aS. Vincentio, Newtono, Leibnitio^ Eule* 
ro ) recentius a Deidiero, aliisque eo usque pvo^ 
mota eftiUt, quo ultr^aicendat) yixquidquam 
(uperefle videatur . Verum de hac Geometria 
abftrufiore nullus nobis in hiC:e Eiementis fer« 
ino erit; Unde neqqe attigimus antiquos illoi 
Geometras, qui ejusolim fundamentapofuere> 
alibiopportunius fuo locorecenfendos. 

Ad Geometriae fata eciara iilud, quod (equi- 
tor,pertinet» AbEuclideadusque mediumSae^ 
pulikvih diuturna temporum&confbetudi* 
nis praefcriptfone ifta velutilex in^^aluerat,ut ne^ 
quis adQeometwam nifi per fola EuclidisEle* 
menta tenderet • Verum Arnaldus, 1 669 P. Ho- 
noratus Fabri S J^, 1671 P. Ignatius Gafton 
Pardi^ S. J. , P. Mourgues S. J, 1 68 j P. Bernar* 
dus Lamy Oratorii Presbyfer, fepofito Majo-» 
rum praejudicio novas viasadG^metriam per-r 
tentarunt . Venerabantur illi quidenfi EucHdem 
ceu Geometrarum Solem > cui tamen fui etiani 
naevi adhacrerent ; nec eum illi talern arbitraban*. 
tur , cui nihil aut addi aut demi poffet. ' Quare 

( s]) Itepiebeiidebint alii i n Euclide , quod w Elosenta fut fiotn 
Ctrvaflet plurai qua iiuU.i demonftratione eguiflent , inultaquz exi^ 
gui nipnieiiti efllnt, Namfi exejusdem^|pQi)remis|.ibri»uiiJiora 
refecet; reliquat qus partem potiiTimam & m^ximam cooficiunti 
^lurum corti^m ftne qucleo prcbent . Ct ^ui bono illa ampla deln« 
^mmeururabilibu? & Soiidis regul4r9>us do^riqa } Adde Libros V 1 It 
VIII' IX num. quod de niuueris agant » ex dafle Elementqrum 
Oeoomricortttii efle Hbokndoi, ado , liifpliceUt muUif ^clid^ui 



^ Proobmium« 

^ • 

negleAo Eaclidaeorum Libroruin & Propoll^ 
tionum ordine, omtllisque iiS) qus minus ne^ 
cefikria cenfebant) Geomerrise placica ex melio'^ 
remagisque narivoordine,contexueruni^. Quae 
res con^plurium (equacium confenfii probatt' 
fuit. ' Nam priorum veftigiis inftitere Stui% 
mius, IVIaIezieu,WoIffiuS)CroufaziuS) Deidie* 
rius, RR. PP, Corfini & Fortunatus a Brixia^ 
aliique praeftantes viri . Quos ego Duces (non 
iine fele£(u tamen & conniio) imit atus^hoc opu^ 
fculum ea forma » caque ratione adornavi; quam 
Tironum & captui & urilitaei maxime ^ccom^ 
xnbdatam judicabam. Malui difcentes via brcvl 
per pau c iorsi (ed prascipua Geometr i(e Theore*. 
mata ad utiliflimarum praxeon amcena vireta 
deducere, quam per longas Propofitionum am<' 

ille ordo , quo partiinLibri ipfi difpoBebamvr , panim iii tihrisipfta 
Propoiitiones digerebamiir . Kam inLibro I . qnam difparatis locia 
coUocamur Propolitiones 4ta» 8 , 34» 25» i^, quas fihivitiiias e^ 
«portebat, Satis fcilicet. kabebant veteres (m advenit Srarmius) 
Tlieoramatis alicnjus illulirioris veritatem certiflimis argumentis iir-» 
^ nafle, quocuQqiie demnm circuitu & ionga |*ropontionum (ecoito 
dsriarum feric a^ tantom non per incegros I,ibros id pcrfedileqt, 
ftio. Efto tQtum Euclidem t^iittia» nondom coni^tgutas es Cirt 
pilidimenfioiiem , Sphcrz foliditatemaut fuperilciem, tiondum Tri** 
{onometriara , nondum Geometriam Pra6hcam. Quis igirar im» 
pobare aofit illorum conatus» qui iftbzc ita-inftituunt & contra- 
Wt, nt infra idem t^pns, quo vix medium Eyclidem' percur* 
rere licuiflet , qniveria h;ec utilius emenliii fis ? Contendit equi^ 
to P.DeChaJcs (qui fibi ipfi i|dverfatur fupra in notam. fub li« 
tcia •) nefas efle Eoclidxam ordincm invertere, propterea quo4 
Aathores folcant ejus PropoiitJQnes fecundum ordinem fuum cita'» 
lei veriim ciim id hodie minus fre^uenter atque olim fiat> & in-r 
coinmodo huic aliis modis/occurri poflit, prout jamjam occurret 
roDt non paud ez iis ipfis, qui ab^Eudide diiceiuonem fecerunt « 
liosqae fub celcem hnjus opofculi idem pra^aturi fpmus; nb|e« 
da ratio tanti eife non debet, ut in ejus gratiam curfum ftcilie* 
tem difficiliori remor^ , prolixitati brevitatem » inftitutiQni minua 
commodje roa^is fti^upfam poftponamus. 
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bagesfiruftraCdcig^re; Siqui$ nihilQminusGeo-*^ 
snetrjiafn hanc uoftram cum Euclide compara* 
veri^ mveniet,opinor,in ea vix quidquam omi(^ 
iumelTe, quod adutilem<Seometriaeinftiturio<l 
gem magnopere expeti poflet • £(t autem S^* 
pientiae pairs eciam aliqqa, qua^dam ignorare^ 
nec ad pmne , quod fciri potefi^ difiundi , An<< 
ceps initio haefitabam> praeftai^etne PraAicam 
CSeQmetriam totam a Theoretica rejuttgere : ve-^ 
l^m Atnici fuaHi determiriatuS} Theoremacibus 
iparfim admifcui praxeos aliquid,quQ Tiro tum 
(peculationis fru£lum aliqualem deguftaret, 
tum ipfas veritaces Th^oreticas per CoroUarit 
praflica altius animoiQfigeret , Qeometriae ta- 
men PraAicae parcem potiflimam a Theoretica 
difcreyi: hpc enimutn^ret, rerum pertrad;an% 
darqm natura, ordo & methodus 

pofltulabam. 




I 
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MONltUM 

TIRONEM. 

. ^ /^^^ fnedioermfoUtm > xtm ahhm inutilem 
^'^^y^Geometfia cogmtiomtn fiH deRderat 
^^compafOre^ huicjk^cietex bbcMeUoii*^ 
fcerejequefitia. ExPavt.lCap t yirtiCulUmX 
Ex Cap. II. Artieulum I. Ptatetmip T§im 
gmmetrid^ fefe in praxihi Partis il exet'^ 
mt y omffis iis y velfalfem eorum denmfir/itm 
fuhis , qua hinc inae cufn Trig^mmatid ctm^ 
mOufttur. Ex Parte III^ quantum vclet^pf<c% 
fertim Caput II. Cui vert^ nec ammus nec inge^ 
nimn deefiadpleniorem GeometricedoBrinmnaiX^ 
pifcendam^ etiam ad Ttigontmietriam^^tiareli^ 
pafunt-i nuntem adjidat, IJlud autemfedulum 
Ttfonem etiam at^e etiam moneo ^ ut Paftitl Ca^ 
pitt I IJibi per^am familiare reddat. W^^Spm^ 
ieo facilem per reliquam Geometriam curfitm y ji 
inoao in ipfoliminepofiD^njtipnesAttituiiL tm 
hhn^perJpeffaSfecertSquinqu^rimasPr^pffitithi 
mi-i quce tamen ipfa faciliintajunt .' t^eta emnk 
Propsfitiones omnes vel infiar Ci»roSariermm i:f^ 
Uspaucijfftmiprimispromavanty vel pet h^ttumijo^ 
Hm applicationemdemonfttantur . iW^Mudeh^ 
iam difcentis laborem rmdtiim levahit^ ^ ptmio^ 
F^as iffafptoptio Marte delinea^eWi vd itsfe< 
parato UhUoy vel mMi cbatta^ ijuam de fifMft 
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adpagimm transferre liceat^ vel in charta libro 
infertaaiqtte e regione ipjtus Propofitionis autlociy 
fmb iUafpe3am\ ut quamproxime m confpeQuJtnt • 
s.dOy Jiydum Prapofitionem aliquam agjgrederis^ 
iUius Figuram de novo defcrihas , noh integram qui'- 
dem, qualemin Tabulisvides^fedprimo eas folum 
lineas duaas^ q»a adfiatum Q^^fiioms.^ nudum 
Fropofitionisargumentumfufficiant; feduto notan^ 
«fe ^ difceMenth data ^ Cognitay a nm datis aut in- 
fegnitiS^ pojiea demum attas ^ alias lineas Figu* 
r^eve parteSi prout in Prohlematis vel demonftra^ 
honis ferie indicantuYy adjicias. Quare proderit 
n§fos aatos^ueangulos parvis arcukis^ uteg.fit in 
fig.29 tirca /4ngulos r £3* s^ difcernerea non da^ 
$iS} ^lineas datas vel lineolis transverjb velnli^ 
ffolubitujexcogitatofigno difiinguere a non d»tit. 
1 y^^' Ne VL morentur Figma , fiquando mifHiS ac^ 
iwate expYimantyadqmdn^lumpteefuerant^ Suf^ 
fai$»yquodviimaginativau$cuniJkefijiantrem re^ 
frafentandam: neque a Chakograpbis Geometria 
9ocpetfihus ohtineri Jhnper exigive poteft tjptatufk 
$3^m. Porfo eademRgura '^Jemel indicafa ) eP^ 
iam adfequemes fpbos eomsaue extenditur^^oad 
nova indicetur. V^ Si pofi fuperatas Prop^JiUo^ 
nes primasElemeMteres nontmma uhiquet^peni 
minutim explicata; id tui gratid faShmcogita^ 
ut nempi^tibi meditandiat inveniendi iocumali^ 
fuem mai injttcunduni relinqueremi foiet namqm 
vefitas fri>prio ftudio quafita ^ nndto fuavius^. 
majore tucem memtem illabi. Neque famen qnid* 
fuamprefno eomm , quie nequeas vei ex antecedtn-i 
fibusy vel ixipfis veifropcfi^a nd^nHis facileper^ ^ 
Jjfacqfi* . 



. \ 



A D T I R O N B M. . 

Ad^ecifub fimn Tahdam contraBftm Sinuum^ 
ut qui Trigpnometricis operationihus JeU&atut^ 
vdgari autem Sinuum ^ JjigaHt^morUm Canom 
ieJHfuitur ybabeat ^ unde necejfitatifua conJuJat. 

Notationes mar^nales ^uamoA> legenaaj in 
Aritbmetkie Proemiojam explicui . ^ter novas% 
cujusmodi eftpag. 8- n. L i . vel alihi E. III i g 
^cjignificatlitera £ ,Euclideip ; Ivelllvel III 
\ffc.^sdem Ubrumlinuniti|/ Ilvel III^c. ^ 
reliqm minores numeri^ 1^2. 9. ig ^c. libris ai* 
fcriptiy borum Propoficioais; 

Errdta pracipua , quanotata repertespag. 144. 
me UBionem bwj^ce libelU corrige . ReUqua vA 
, tmnora (prafertim circa muedam marginaHa) vel 
, ^ aciem fugerunt j facue ipfe corriges. 
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ELENCHUS OPUSCULi: 

P A R S L 

Theoria Magttitudmt hnga ^ laf9, 
G^/ Z PropofitiQnes Elcmencar«s. 

ARTICULU^ t. l!>e^muone$, Axiomats. « pta t, 
ARTICULUS II. Pritnari» proprietatea Linet ' 
min, Tritagalorain & Parallelognmmorain. . m 
ARTICULUS IIL Citailit.rimari«affe(ftioiiea. ly!' 

0^7/ De Propordone. 

ARTICUL.US 1. DeProportioneFigaranlmiD» 
gis fimpiicioffl , nempe Trianeoloruro . - ««. 

ARTICULUSII. De fimilimdine FigotarBm 
QjUKirilit^wnMa 6t ?ol/g6nartiiHi ... ^j. 

P A'R S H. 

PniUmata pratipM^tfca Lmas ^ Si^^etficits * 
Oaput/. Praemittitur Trigonometria . p. 47. 



\ 



EtENCHUS Opuscuti. 

CnpM IL Problemata Euthymetrise, five 
de Lirieis* 

AR^t^lCULUS 1. DcLinefeReals - . pag./fA» 
ARTICULUS IK De Lincis Circularibm & Po. . 
. iTgonoram - - ^' ^ . - yi, 
ARTICULU.SlII. Dimenfio Dillantiairam Cc^ 
Altitudinum - - «. w ^ ^ g^^ 

ARTICULUS IV. pelocorumplanororolchno^ 
graphia w w «. . . . ^ jg^ 

Cb^* ///. Epipedometria > five dfc Super- 
ficiebusk 

ARTICULUS tt Ktenfuratio Figuitoum plaQH- 

: rum r<^cttndttAi &pe^dem ' - w ^9}* 
^RTlCULtJ S IK f;igi)r^rum pUnikiim indiai 

Mudestransmmatio/ • - w' ^^^ 

ARTICULUS III. Garodciia, feu Plani in cct- 
Utpartesdivifio% « «. *. ^ ^ ,. >^|^; 

P A R S III. 

De Solulis feu Ccfponhus% 

Cdpuf I. Solidorum Theoremtta ptcaa*. 

puav V P^.ioji 

Ci/)»r //. ProblemataSrereometrica* 

JLR T I CIT L U S I « Corporum dimenfib fecuxidum 

foUditatem ^ - ^ - ^ - no» 
A&TICULUS II. Solidorum dimen$o fccmidum 

' ftfperficScm. ^ - . - »" 114^ 
Al^FENDIX. DeFigttrismmPlanisituriiSolMis, 

' «iigittidis velminttcndis. « « ^, i^f^, 

4. 
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INSTITUTIONES " 

G E O M E T R r M, 



^ »' 



^ G ^eometria eft Scientiarquse vcr- 
i»^^^ fatiircirca Quanritatem conti* 
)ii^ nuam, vel extenfibnem in lon- 
jyfurn>ktum> &pi:dfunduffl; , 

P A R S L 

Theoria Magnitudinis Ldngs & Latae; 

G A P U T i. 

. Pfopofitiones Eleirkntaires ) relijaie Geontetfia 
ha^^fij^amentutn: ... 

A R T I G U L U S I. 

EiiFii^iTiOKfesj 4xio*^*T*> PoSTUtATA; 

§. i. DEFINITIO I. PunBumtQ.m 
Magniradineiliad, qaod partU)us caret. 

§.2. bEFIIsIlTiO II. LineaeftMa- 

tinldb folAm longa. • Comipituf generari ex 
xu Pufiiiif veftigium dliquod relinqiientis . 
Linearurti dlia ReSitt quae ab uno pan<ao ad 
aliiQd in dire^hifn ita excenditur, iit nihil iit 



% GeomilTRia. Pass t. CAf\ t 

Tab.L ea fit fleruofutrt. AKa C^rvaj quae a Reft* 
deficit SimplicilAnt^ nomne deincepi fempet 
ReBam cofnpYebendemus . 

SCHOLlONf. Inftrumentuiii » qu6 linex Re£he defcribuntur ^ 
f^^ii/it vocatur. Hujos boniras ita examiiiaturi Defcribatar juxtt 
RegdaiU UAea; tnm Rcmilam ita inverfaltt^ ut ejuseztremitas 
ptius dtxtera jam {iniftrant) rutfus applici line^ mox defcri^tz; 
qiiacnm fi Regula (tiam nunc congtuit» b^tiA & te^ cft ; lecus 
«itiofa erit 

§.3. DEFINITIO ni Supeificm tdt 
Magnitudo folum longa Sc lata. 

§. 4« Superficietum alia PAix?i^3 cujus nut- 
k pars altera aut depreiHor auc altion Alia 
Convexa , qualis efi: illa Giobl Alift Concava$ 
qualis Coelo tribuitur &c. 

Mult*fuperficierum poffunt cioncjpi g^herari ex iluxu 
line^» veftigium continuo relinquenti^.' Hoc padlo est 
* Fig* fiuxu linea^ R«ft£ ''' A D » usque in B C mot^ > geiver&bitur 
I* fuperficles A £( C D. 

§. ;. DEFINITIO IV. Cor*«ieft 
Magciicudo loxiga > lata & profunda« E» u« Cii^ 
bus. Bg.4^ 

SCHOLlOti 

in pra^cedentes Definitioties . 

$• ^« Cohcipe Cus quodpiam (five divifibije (it five indivifibilei 

^ Fi^« ^etinde habet) exiensum in formam Cubi ^ A B £ G D. Si iu 

o^^ hoc contempleris j^nmtf folam tcrminatioiiem plaiitoi A6CP» 

4«^ f«abftrahendo ab omiii alid Cubi proprietdte » v.g. ptofunditate ; 

T\ ficmtda (blam hujus plahi terminQttonem A £ f ixVttcepifti cUni 

fundameiito in re primo ruperficiem 9 2do lineam ; efto nec fuper- 

ficies illa A B C D, nec ifia loAgitudo AB poflit reapfe divelliatf' 

Alpatari a fao Corpore. Ih hac liAea A B abftrai^im fumpta^ 

sttente folum expende ejus extrema i concipss cum fundamenro in . 

tequidpiam in M^gnitudilie , noii eztenUim Sc partibus carens* 

^nod Fundlum vocanms. Pun£la itaque Matbematica convefliunC 

eum ZenoniftictSy quod indivifibilia fint i dififerunt ab his > quod 

ZcAO fua phyfice exiftere atque ex horum Uiuititudine Continuum 

compottiaffinnaverit) M^btmaticuifttiivimtiui^ab&ra^vai cuffl 



Definitiones. 3 

Ibndfmeato in re coadpiat. Qni Pun^ Zeiiofliia in Geometrifittl Tab. I» 
tdmltteret , is muitis fe triciis indaeret , 1&. G. Lineam oonfLicam 
ez pun3orttm nomero kupari dividi n^n poile bt&riam ; liaeam 
btfe^m» oompoiitam ex pun^is etiam infittitis, ablato yno non 
polle amplius fecari bifari^tm &c. eujus generispluraeruditeobmovet 
f.HmgnttmFakri S. Ji Metaph. L. lo. Prop. 6^ i^.ao: inteliigens 
tiQteB L c, per puh£hi potitiva Marhematica illa Zenouisi & per 
Arifiotelica> noitra Mathemattca; 

Mathematicus ita^n^ dum cogitat Liheam A B^ dividi bifariam^Fiff* 
in a, ^hcipit lioeae A B partem « A 9 squaiem pani a B3 ic |^ 
hafce panes r?(e.tangere fuis extremitatibns « & a; ac locum con** 
ta£^s (qni partibus conjun£tisnihiIextenfionisaddit) mentenot%t* 




parttbjiioonjuhdisnihil laiitudinis addit , cen lineam notat. Hanc 
aatem mentalem lineam ; aut imagihationis juvancfx caufa , aut in 
gratiamTironisi reprzfentat in charta linea craiTiore phyfica. Ic« 
&corpora fe&M , i^cundum fnperfides Geometra conjungit. 

£x di^ intelligi potefi i ^uam immerito multi rcm Geometricam 
coikfohdatit ttmi compofitione ContihniPhyfici; de qua re pulchre 
diiferit Philofbphia Bnrgund. ia PhjrH General mihi p. 190. Edir. 
Norunb.i68l. 

§. 7. DEFINITiO V. i^^fiiefiMa- 
gnimdo utidique claufa teMtaino vel terminis. 

Circulus claudirur uha linei rotundS, Glo- 
bus ruperficie una convexa> Triangulum A 
BC* tribus lineis. Figuratum alia Plana^^^Fig* 
aliaSolida &c. Spatium intra planarum ter- '^- 
miQos exiftens vocatuir^m: dctermini iftam 
claudentes>. Figura Perimefen 

§.8. DEFINITIO VI. Circulus eft 
Superflcies plana perfe£i:e fotunda ^ 

Circulus generati concipitur , dum Re£l8 
*CA, fixo manente punfto C, inpIanocir-*Fig. 
cumada in orbem , fui veftigium quoddam s« 
continuo relinquit. Pundura C vocatur 
Centrum. Extremitas rotunda circulum clau- 
6ens> Peripberia > Linea A B tranfiens p^r 

hz 



Tafej. Centruih) & iirrimqtie ihPeripheri^m teftfiU 
nata^ Diamemi Rc£la C A ex centro ad Pe- 
ripheriafti dufta, Radim vel SemidiatHeter ^ 
Portio aliqua Periphefiac/^raix nuncupatur . 

•Kg.' §.9. CoROLLARltJMl* Scquituf cx hac gcncC * 
.|«i Radibs otnnes ejusdem ClrcuU aut squaliumCirculoruiri 
(v.g. C B| C^D) eiFe squalesi c&m haberi poifint pro 
ipft iinea Oenitrice C Ai allum tantum fitutn dbtiiiehte: 
ittm tcq^ari omrie^ ejusdem Circuli Diattic^tros^ utpotd 
compofitas ex iRadiisi in unamRedlam extenfis. Uiidd 
pdrro deducimr 

§. io* CbROLtAfeitJM IL Ciattietei- A B fccat 
Circulum iii duas partes zqilales, feuSemicirculos. Nani 
. concipe Semicirculum inferiorem X i fadi fecunduni 
Diametrum A B cbmplicatione , imponi fuperiori ; neuter 
e^ctidtt altei^um i crrm fit eadein utriusquelongitudo A B^ 
neqtie perrplieria uliius uUibi C^'g* in «1) exccdat pcri- 
pheriara altcrius, alias ejusdem Circuli Radii C D, QO 
ejcJllerent insqualesu B c^onvei-fb fi Red:a A B dividai 
Pcripheriam in arcus «^quales BD A5 & A f»6; erit A B 
Diameter. Omnis enim alia, v.g^ r Ss pro Diainetro af^ 
fignata, duds arciis r D x & r w /, qni ih hac hypothefi 
. irisquales funt^ fkcefet ^quales; id quod abfurdum. 

4. II, SCHOLIO^. PlUcuit MajbribiiSy Perifherfaffk 
ioidm Circuli cujusvisf fivB mdgni five parvit dividert iH 
fdrtesfeu Gradus ^60 : bic enim numerus ptures lar^tter 
ali^juotas. Graduum quivis fiibdividitur 'in 60 MinutA 
frima; borutri quodvis in 60 Minuta ficunda ; Minutufii 
; jecUndufh in io Minuia itrtia^ is* fic porro. Notaritur 
autem ba partes fignis iisdemi quiius Decempeda partO 
notaymus itt Aritbm* C. ^. Art,!.^ Gradus confiderando 
ut integra. Vnde fi Peripheria pbrtio dliqua exprimdtitr 

/)^K I8i°> h'»^"» S'^ > ^^^^- t^iGraduSi i^Minuiai 
i&iinutd fecutidd , 5*9 Minuta tertia, QUU ratione Qrculi 
4tut SemitircuJi Peripberia in fitos Gradus dtftriiu^ai 
docebitur Parte 2. Capi id . 

i U. DEFINITIOVIL Mgi4ui 



P E f I N I T I Q >I B 8, f 

j^nus reAilineus > efl: duaiuni Re^hrum in Tab, L 
p]ano exiftenrium inunoPun£lo(quodAng^U 
/ipex vocamr) concurrentium ad & inclrnntio . • 

$ ^ |I p L I O N. Angtdus fi^ trihus litteris tiianiftfiatur f 
^arutn .media defignaf Funautn contaclus vel apicem Ati- 

?s///.* Sicfer QAB itidicatur Triatiguli X angulus -^•*Fig. 
(Cpe etiam itidigaBimus Anguium litterd buic adfcriftd^, f« 
vel mitiufculd ^ Angulo infcriptd. 

§19, II. Anguloruoi M^yfrr^. eft arcus 
ieu portio Peripheriae circularis , quae intdli- 
gitur ex apice C* ceu centro du6fa inter duo*Fig, 
AnguK latera. Slc menfura Anguli ACO >• 
(Fig. 5.) efi arcus A r, £3^ AnguliU C O arcusBt. 
Anguli itaque A Sia (Fig. 1 1.) funt aquaUpy 
fi habeabt arcus , eodem Radio du£los , aequa^ 
les. ^ 

$. 14. CoitOLLARiUAt Si poiidsxqaalibasAa* 
galia* A &>i , unius apcx A imponamr alterius apici « > &*Fig« 
fetus A B hiteFi ab; cadet etiam latas A C faper li^tus a c. Si l < « 
ehim aliter caderet, cg. ui « f ; hoc ipfe effont arcua» 
i|tq;ae inde anguK insquaks» contra hypotheiiiu 

S CH O L,I O N. Angnlns 'itaqm minrme angettrr asft fniimtrei^ » 
^j^e/w iatera attgeas vel nttMu^. 'Nec etiim. a kmgitMdine latemm » fed 
afQla \mttm divaricatiene» autaYCwon afnplitudriifi defumtm^W*^ 
VaHtnagiiitH,do. Vy^d^ ^nfftl»^ q» f^igura 12 > 7/j0Jor </2 Angul% A 

§.15, III. Rq^^^CO dicitut Perpen^ci^flg.ii, 
lofis adf Redam AO9 ii huic ita iniillat; ut 
anguhis rn oriatur acquaKs comiguo », vel ftl- 
t^maequalLsoriripQuitj.dum AO producitur 
verfus B. Angulus autem rn vel ;^> a Per- 
pepdicukri gonftitutus> vocaturi?<?<5ft/y. 

^ \6p Co RQ^^AI^IA. L. Anguliambo> m & mF^.i^. 
♦Pcrpendiculariformati habent pro tnenfui^aPcriphcriain 
5c(tticircoli., nempQ igogradus; ^uivisAngulorumRc-^ 

A 3 



6 Geometria, R I, Cap, I, 

• 

Tab. I, <aorum grados 90 , five Quadraniem Peripheriae Circul^^ 

* Fig. ris. 1 1. * Si in Rc^aam A B incidat alia C O , quomodo-r 

J» cunque inclinfttai Anguli contigui 91 & « haboBt pro. 

menfura arcum Semicircularcm fcu 1 80® • q^arc m & li » 

fimul fumpti , emnt vei dup Re Ai , yel 1 Rc<fy« ^quiva- 

*^'g* lentcs. III. * Quotcunquc angulj fiant circa ^iquod 

^^» Redhe a h pun^m r; omnes. fimui fumpti conflciunt 

4 Rcftos ; nempc fuperiii duos, & infcrni duos. 

F^g' IV. *Cogqitp Angulorum»»,.f/,alterutro, cognofcctur 

?• '& altcr : fi ntajrum cognitua ( v. g. « plj 5 2° j o' 2" ) (ub- 

trahaturcx igQO (^ ^ hJccx i^jfoyg^^o") RcfiduOm 

cnim (14702/^g' ) d^bit ang;u]um iw, 

§•17. IV. Angulqs minor Refto (ijit » 
Fig.9.) dicitur Acit$us: la^jor Refto (uciwj 
Okufus, 

SCHOLION PHACTICUM, 
$• l8« Quoscufique Angulos forimre 9 aut formatot 
metiri. Geoipctra non careat Semicirculo (^fig* 10.) in 
fuos Gradus, ^, fi fitri poiHt, faltf \i in ^inuerfidus 
divifo, quem Tranfportatoriutn (GaJli Transpo,rteitry yul- 
go vocant; cojus intcrior arca lineis vhcua cxfcMi^tuo 
relidlo acuminacoCentrjipundio, Itaqu^I^P defcripturfi^ 
angulum quemei^nque, e.g. 2f gr^^umi dcfcribc pri- 
nio latus unum. A C, cuju^. extremitati uni C impOQC 
Tran^iportatorii Ccntrunt C % cjusdemque Radium Cii. 
ipfi A C: tqmnumeracx ain^ i^ gradus, 6cgradnm 
2^tirm pundlo nota ; rcmoto Inftrumcnto duc cx C 
latus C B ad di<^m punAum. II, Mcnfuru^AnguIuin 
datum A C B, imponcTran^portatorii Qcntrum apici C, 
& Scmidiamctrum C a lincse (Tats C A : tum fi liumc- 
res gradm ex a in h^ dabunt iJli Afiguli menfiiram. 

Cim Angnlo Curvilineo , qualis efl X in Fig. 9^> velWxtUmeo». 
-quiilis efiN BA m Fig, 2% yHibilnoHs negotii erit, 

Fig.14. §/19. PEFINITIO Vllf; Line« 
Reftae oppQfitae(MNj PC^) dicunturjP^tf/^ 
lelcey a in eodem plano exiftentesj aquali ubi-i 
que interyallo diftenr*, 



^ 



DEriNITIONfiS. 7 

Genefis Paralielarum ita concipitur. ♦ Per- Tab. I. 
pendicularis M P moveatur fub angulo femper * ^*g- 
Refto dj per lincam M N; deSribet Pun- '^* 
ftum P Reftam P Q^, aequaliter ubiquc diftan- 
tem ab inferiore M N, Mx qua Genefiliquido 
confeqmntur ifibm 

^. 20. CoROtLARjtA, Iw«. Qaoties interRcftw 
oppofitas Perpendicula M P> N Q^fant ofqualia ; ipfe op« 
pofitae ftint parallelae. Tunc cnim Re Aa P Q^ poteft con* ■ 
cipi ex motu aiterutrins perpendiculi ita generata, uc 
ubiquc ffqualiter diftet ab oppofita MN. 11. Quotcun* 
qnePerpendiculares (v.g.FG> RS, N C^&c, ) crigantur 
in una Parallelarum , erunt omncs ereftz squales. 
Haberi cnim (inguls pofTunt pro ipfa Genitrice M P* 
III, Perp^ndicula MP} FG intercipiuiit ex Parallelis 
sqoalcs partcs P G» M F, Nam fi Perpcndiculatis M P 
fob angiilo Re(flo femper eodem movcatur in F j mov<r- 
bitur punftum P aiquabiliter cum pundo M*, adco ut 
ambo iimul percurrani^ & dcicribant jcquale fpatiam MF 
&PG» IV. Paraltel^redbcininfinitamprodadaenaii' 
qnam concorrunt, proptef Pcrpcndicalarem genitricem 
confbmter eandem & squalc ubique intervailam cfE- 
<^«ntcm* 

§, zi. DEFINITIO IX. Tnangukm* mg. 
cft Superficies plana tribus lineis reftis ternii- lu 
naca. Latus illod } cui concipitur TriaDgulum 
f infiftere ( v. g, A B ) vocatur 'Bafis : reliqua la- 
I tera Bafin compleftentia ( AC> CB) Vocanmr 
L Cma: Crurum autem fupernus apex C > dici* 
V tur Trianguli Fertex. 

SC H o L I o N« Q^amvU pro lufntu poj/tt qpoJvis Tri- 
o»Mf/i latus fufni pro bafix folet tamen Trianmtli in cbarta 
mcripti linea cum Hotizonte coincidens , isr' inferiar refpe&H 
tiguram intuentist vocariBafis; quod if a nobist dumfieri 
tf^ijtf oifervabituri ^Fraterea dum Triangulum indica' 
iimus fer tm litterast femper duabus prtmis notabinms « 

A 4 



g Geombtru* P. I- Cap. I. 

TabJ. tjus hafih.: id ^od ad ^em^si^ratipfi^tm faeilifrem, Vif^^. 
Ie8um faciet, 

§.22* It Ratiorie hterum > ^tcit^radiud 

^F^. TriAn^lum Ifofcehs * y quod habet duo cruira 

^^r (CA, CB) aequalia. AJiud <i^uilate^rn * ^ 

24^ ^^o^ habet rria iatera a^qualia. V nde pmne 

.^uilaterumeftlfofcelesjt fed non contra. 

\ %l. SCHOLVON Pract^CUM. Sufi^r 4ataf% 

^Fig* ^^B TCrii^gulum ^quilatfirum conjlru^re, Circini p,ede. 

24. uno in A pofito » cTcteiid^ altcram iti B > & hoc int^rvallo 

E. 1. i. ^ekrihc ck pundis A & B ^irculos fe fecaates iu C. Ad[ 

f unftum, interfci^ionis C duc linca^s A C 9 C B; erunt viti-' 

que tria raterai tanquam Radii vel ejusdem, vel sqciaUum, 

^ $• 9« circulo^m intpr fe squalia * • N 6 T A : Pro, Praxi fuf- 

]^]g.2f .^c^t ducere folos ajccus m&Ln^ fefe fecantes. I X» J$^J^ 

' * * ratipnpf dfita B.afi a b defcribes Ifofcelium,, $ du Ais ex 

a Si 6 arcujbus fe in c fccantibus , ducas ipfas ac &i c : 

l^x eniiti erunt pariter ut Radii squalium circuloram 

^QUaies. 

. ♦■ ij » . • 

§. 24. HL Ratione Angubrum diohur 
dliud Triangulum reBangdtm^ (nt A M G 
Ffg.j.) quoo unum haber Anguhim Reftum: 
^ tunc latU5 A C Uef^o M ppppfitupi appella-. 
tgr Hypotemfat Reliquorurn laterum uiimn fi 
dicatur Bafis, ybcabitur tertium Catbetitiy 
Aliud Ohtufangulumy ( iit A J5 C -^II- 6^ ) q^^4 
haher angulum obtufiim j' fmu6 j^cutangutunii^ 
quod habet tres acutos , iitahc. Fig.if. 

^ §. . 2 f. IV. Duo, plu^a ye Triangula ^icun- 

tuf mtituo a/juilatera^ fi ^abe^nt fingula latera^ 

♦Fig. fingulis. ciutup aequalia. X^m fi^nt Z 6^^X % 

V- fiffi A3 aequale ipfi/i*.,& BC ipfi^f , &C4 

ipGca. 

^ zf. f).EFINITrO X.SpatmmphK 



pBPINIt^IONES. POSTULAT^, 5 

pum 4 lineis re£lis cerminatmn dicitur QtidrTtk.J^ 
drilateYum. Hociihabuerit 4»angulQS Re^s> 
appellatur Quadrilatertim Re£langulum > vel 
brevitatis ergp , fimpliciter ReSlangulwn nomi- 
catur. Reaangulum 4 a^quaHum laterum di. 
citur Qi^aJratum*. Quadrilaterum habens*Fig. 
4 quiderh latera a^qualia , fed non angulos re^ i* 
fios , jRbombuf audit * . Rbomhoides * * autem * Fig. 
fsft Quadrilaterum obliquangulum habens bfni ^ ^\ 
quacvis latera oppofita acqualia, fed ita,. ut**^'S- 
(iina oppofita fin^ inaequalia aliis binis oppofi^ ^ * 
tis. Si in Quadrilaterb quaevis bina opp^fita 
l(itera fuerint parallela*^ ParaMagramirium*¥ig. 
nuncupabitur. Trapezmm autem voco Qu^- 3- f* 
dnlaterumf^o^Parailelogrammum, authabens '^* *^ 
latera bina oppofita inssqualia. Tale eft T\ 
Fi^. 1 8- Linea A C ( Fie. 1 7. 30. ) intra Qua- 
drdaterumduAaex angiilo s^i anguluin Q{^q« 
fitum, dicitur /)Mgo»^/i^. r 

SCHOI.ION. Geometra mamfefiant fiepe Ftguram 
Quadrilateram den(mitmione duarum ta^tum Utierarwf 
'iHiHgomliter afpofitarum* Ad manifeftaiidum Quadr^tum 
AB C Di Fig..^. fufficit indicare unum tamum ejus Jatut» 
vel per litteras AB^ vel p^r A B* , fuferne litteris ai' 
jUngendo IQumerum l ; hic enim iniicabit A B ad feeuu* 
"dam fotetttiam elevaium 9 b.e.in ratione Quadrati cat^i". 
tfttum» X)t quo plura in Algebra . 

§. 27. DEFINITIO XF. OmneTri. , 
angulum A B C habet fisam Altitudinem^' cjuae 
flflt; linea Perpendicularis ex vertice dnda 6( 
^adens vel in ipfam bafin (i!lt in Fig. 7. in Xn- 
angulb A BC) yt\ in bafin produdtam, i5g. S.; 
tta ;& PffiraKelogrammorum Altitudo eft f ei|^-> 

A j 
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Ttb,l, pcndicularis dufta exlatere fuperiore inBafin i 
vel in Bafin produftam . Fig. i^. 

POSTUIATA, 
§, 28, Concedanir, pQfle ab uno pun£lo 
«d aliud lineam re£lam duci ; lineam datam ia 
dire^lum protQndi 9q cQutinuan ; bifariam} 
tdfariam o^c, (ecari; angulum item aliqueni 
pofle dividi iq duos minores ^quales; parteni 
idiquam auferriaToto, vel datae Magnitudini 
fldjici ; dato centro d( Radio circulum vel ar- 
cum deicribi ^c Et qua? his gemina funt. 
Aut faltem congipiantur iCta fieri , 

Si^M .^^Lqmlita^is > /^ddinonis > SuhtraEfionis^ 
M^npHcationis^ RdSionisy Pfoportionisy ad^ 
pptata is^ AYitbmetica^ ^tiam bk retineHmus . 

A ^ l Q H h T An 

§, 29, I. ^ualia uni tertio ( vel pluribus 
sequalibus) iuftt etiam ^aualia inter fe. 

li $i aequolibus aequalia addaS) quae inde 
provdniunt, fiint aequalia. 

IIL Siaba^qualibusaequaliaauferasjrei^ant 
' aqualia , 

IV. PartesfimulfiimptaBaequanturToti. 

V. Totum eft majus fua parte, .&pars mi- 
norToto, 

VI. Quorum Tota funt acqualiai horum 
^ dimidia funt aequalial £t contra . 

VI le Quae fibi mutuo congruunti fiint 
«qualia. Dicmtut autem iUa congtuerey qua 
itaj^ipoffiifjtimponiy ut unwn nonexcedataliud, 

VUl^ Omnes Lioeae re^liat aequales coo- 
gruunt, £t contra. 
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I X, Omncs refla? ab uno pDn£|Q A ad id^m Tab. r. 
fi du£l« ibqt aequales. 

X, Linea reflseftbreviflimaomniuni^qua; ' 
tib upQ punftQ ad aliud ducuqnir.^ Alias eniih 
omnes mfl Teda?) Hint flexuofac, finuofae> per 
ambag^ du^; ha$ aiitem x^&\9 ma|ores ef^ 
fe nemo nefcit , 

XI, Orones Arig«li Re^ funt aeqwles, ' ; ' 

ARTICULUS n, 

Pr^ftfttfS primm(B Linemrumx Triangulorunh 

^ r^aUilogrammoYum* 

;p R o p O S l T J I, 

§. 30, Si dufi r(Ba (AB, QD) fe ficent ;Ki.i% 
^nguli a^vtrtieem opp^ifunt ^quH^u nimir. 
w/J^n, ^rr^s, Figura 15^. 

DEMONSTRATuit. I^uinAnguli fif j*) tum 
5\m valent duos Re^Qs * , Aofato ergo an- * §. u. 
^ gulQ communi Sy mancnt m &Ln acquales*, J^ 
I QjB, d. Eodem modo probamr , efle r s x , . 

I jSCHOLION. $iuire<%e AB puaauQi OmciiUnt das DO, FjV.^O. 

I COtn, ntanguU oppofmCOA^BOD fmm^qualcssh^ (DOy^V* ' 
C Q) fii^i?nt nnaiQ re^m, Si enjm non : faclat r O cuni O D unam ' * ^^* 
^^m\ ipmw^v» rO A xqnalis foretipfi l[OD«»«i^o^c^«Pn/* 
ipfi C O ^ , 1. e. pars Toti. Quod eft abfurduni. £rgo. 
^nshnjm FrofofiivBm CYtUnir^ ' t/ifa». 

P R,0 PO S I T I O IL E.L4- 

§« 3t- Si TriangulaXSnZ babeant angUrTi%*^u 
I Im umm alteri aqualem ( v. g. A 53 a) 2sr latera , 
^' (tfue bos anffdos comprebendunt y mutuo a^ualia 
(ncmpe AC aa <?, ^ A B Sa b): erunt tota 
I Triangula aqualia . 

DsMONSTKATio, Sl concipias UQum Txh 



Cor. I. 



Tab.L anguloruti) (Y«g^X) i<nponi alteri Z ; propter 
sequalitatem angulorum A&tf^ ipcumbenc Isk 

* $• H« lera ^ A, tf ^ , lateribus AB, A C '^ ^ Et ciirat la- 

tera impofira ponantur eife fqb}e£tis aequ^Uia » 

<:adQnt piinila b&,c fuper pun^a B ^ C ^ ad- 

«;oque & latera hcdcBiQ cQngruunt. Quar« 

' ci^m Tota nunc Triangula X ^ Z congru^t; 

»4».^ crunt hxQ aeqvtalia '^, Q^e^ d. 

SCHOLION, ILatera^angMlosy inhujtum,rmfofttumfiki 
reffmtdentiayVocabiffmsdeiwepscQ^givaL fLi^Mnq^iamsindicata Tm 
mtgulonm X^ Z impofitU rnnfit mewamm , ftd wenie conciftatnr; 
mSbor iamen fum Ttrmx ut mefbanica Triangfdomm cb^rteceopap 
imfofitione expendat Deman/hationemPropofitionis hujus^ ^9« S» 7* m 
5^. Sic enim ^ vim maginaHvm magit^erejuvakit , ^qtd ai^i 
^ .^ M^ qu^. latera cofignfmtt , faplius difidci^, 
ViUS« Hcec Propofitio firequenter adhibehitUT-ad flurium aliarum^ demotjh 
. . Jh«f0m\^'i' PTopofi^.i,i.iS-^c.^ 

Rl.atf, P R O B O S l T I O III. 

f%*2^ §• 32i Siunius TnanguU X latm unum 
< A B ) fuent aquak alterius TrianguU Z lateri 
(ab), ^ anguli aJjacmtes fuerinf mutuo aquah . 
^ex ( neiiipe A jiz^a > B SS b> : Tota Triaf^uiii 
funtaqualia^ • : 

D E M o N s T R. Impone tatus a h lareri A B ; 

f Af.«. & congruent *, Proprer aequaliratenl verp 
angulorum cadet ktus a c (iiper latus A C , & 

t §. i^ b c fvpeiT B e * j demum pqntlqm c in pun- 
ftum C(^e9iw G ca/ieretextxa C? V.g. ^» n> /tf/ertf i 
a c £3* b c J/7VI »on caderent fupralHfera A C, 
j?Ci contraac demonftratuinpdt): Ergorui;- 

^4«. ^ ^ congruuAt & aequaptur * X & Z, y^e. d. 

¥.L^ ?ROPQSITja IV. 

f i^. 7. §• 3 ?.. /« Triangdo Ifofcek 4 U Cmff^i 
(A 2jf B) ifd bafinfitnt aqu4^s^ 



! 
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DteMONSTR. Cbncipe , cx vertide C in Ttb. h 
Bafin duci lineam talem C M j quae dividat an- 

?ilurti Ciriduos a?quales o, i '^.. Jam quia in*§,at. 
riiangUlisX&Z latera angulos o& i complre- 
hendentia func mutup aequalia (Nam 
A C fcr C B * j S^ latUs C M, Moci eji «^^^^#§,1,,. 
Tfiangtilo ccyinmuneyfubit vicem auorum lattrum 
a^ualium); aequariturTriangulaX &2*, &>*Pf.fj 
fi ha:c fibi imponantury angulicongrui A&B^ 
Q^e.d* 

CoroLlarium^ In I(b(cele iinea C M bi- 

^fecans angulumC, /)ni»<> bifecat Bafin; ^Jo^ 

eft ad hanc Bafin Perperidicularis ; quippei 

Anguli congrui ad M /unt aequales & Re£u j 

hinc C M Pet^hdicularis * . ♦ §. j j. 

P R O P O S I T I O V. E.II. 

^i 34. in Triangulis nmtuo aquilateris (Xpi * ,, 
& Z )anmli aqtialihs laterihis ojMbofiti funt aqua" 
leii iffaifue Triangula inter fe aqualia. Sit, 
' k^^ah; AC j±!tff,'BCs^^;aequabunru? 
& anguli A> ^, aequalibus lareribus C B> r^ 
otoofiti: erit item ^t:!,biCtZc. 

DEMttNSTRATiOi'^ Conjungantut haec m pig^ 
duoTriangulaadiateraaeqnaIiaCA,r^. Jam n/ 
stto lineae BA, ba vel facient unsm re£lam 
telnon? Si rion ftcitint; ducatur refta B^; 
exurgent duo Ifbfcelia l&bcy Mbky iri quibus 
stquanttir angUli r & /, & i *. Uridefi ipfis h pi.^, 
iki addas iquales & 1, ertiht ariguli C B A 
hchd aeqiiales "^ > atque ob latera circa hos»4iv.s; 
tngulosaequaiia, aequabuntur Trianmjla X & 

Zshoruroque congruianguIiA;^; B,^^ C,6*rr.^ 



14 GtojAitiiiA. P. 1. Ca?. f. 

Tab.I* Sl B Aj ^ tf faciuiit Undm re£lam 15 b ; eniiit 

Ifbfcelii B ^ ^ anguli ad BaJjil seqUales » ac ruriiis 

,ob ktera circa hos la^qUalia iaeQUabuntur toraX 

&liy &angUlicohgrui A>i3f; 6i i& j Ci t. Ergo. 

Si qumdo htefa S /4 , b a intrb ^irg&ni $ ht in Fig^ i j. 
eadern iredit t)emonJltatio » nifi qudd angulio i^ i nunc 
fint fubtrakndi ex totis CBt,CSB. 

*Fig* §* Jf« doROttARiUM L Pradlicumi * Trian- 
ll» ^Ulo dato Z donfiituere aliud a^taU^ DikM. a by squali 
Ipfi A Bi <iaf>c circinci intcrvallum kteris A C , & ifthoc 
dU(!cs t% d wttnm i deiii intervalld BC ex ^ alium arcum > 
qui priorem fecet : demuin ex pundd iiiten[e<flioni$ c duc 
iatera ca^ c h. £rit fadum. Naiii Triangula X & Z 
funt mutuo squilatera i ergd squalid^ 

%li%U 4' §^« iSodem bdd artificid » cohliitues Angulo A 

^uaiem dtigntctiii a^ fi facias Triaiigulum ahct^kBC: 

[uia tunc A 6t ^ oppoiiuntuif dequalibus lateribus. Vel 

Fig. II.) D\x6A a b i defctibc eEdem Circini aperturS ex 

centrisA&a arcusBR> ^r; deiildeinttfrvallumBRtrans* 

fer ex pundd bixirt ad quod fiduxcris ex a redam dct 

^orietur a^h* Nam B A Ri ^ a r funt Triangula mutuo 

aquilatcra* Ergd* 

*Fig* ' f }?* CoRbLLARitJM 11. ll^i^aAicum.* Anpi- 

±6. tunt AC B bifariam fecare. Abfcindc circino ex Anguli 

%h9* lateribus squales partes CA, CB» 6c ex punAis A & B 

due eodem Radio arcus fc fecanf Cs itl D. Reda C D feca- 

bit Angulum C lil duos» o & i, £equdles. Quia in Tri« . 

angulis mutuo squilateris CDA> CDB i* o&i oppo« | 

nuntur sqUalibus lateribus A D^ B D. 

*Fi2. 4. jj. CbROtLARiUM llL Praifticum* *Ii- 
^-^ * neam A B bifariam fecare. Ex^A & B, ceu centris» duc 

£. L id^ cadem apcrtura dircini arcus fc fecantes hinc in C^ illinc 
inD. Reda CD bifecabit in m datam AB. Naiiiin^^ 
cquilateris C D A, CDB anguli Sc f funt squales: ef' 

« i^*4' go in Ifofcelio ABC i|>fa CD bifecac bafin "^^ 

Cor# 



t 
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4* 55^* CoROLLAltlUiAIV.; Pra Alcum. Lin^am T.ab. t. 
terpendkularem ducere, Et l^ quidem , Ji in ddto linea E. 1. 1 1. 
AB'^ punSo quodam inUriHedio m/tt erigenda Ferpendi^Tig,lj^ 
laris m C. Uno Clrcini pede in m fixo i altero abfcinde 
Qtrinqae aequale^ partes iM A , iM B : tum defcribe ex A St B^ 
sqoali circini imervaJlo, arcus fe fecahtes in C: DuAa 
demum C D erit Perpendicularis. Nam in A A mutuo 
squiiateris Amd BmC» cAotiii ergo intra Ifofce- 
lcs A B C eft C I» Perpendiculari» * . 1 1. * Si ex dato di* * f r. 4, 
tm punito fupetno C demittenda fit Ferpendicularis in Coc 3. 
\ubjeBam lineam* Duc ex C arcum^ qui redam fecet in ^Fig. 
daobus pundis A& B> ex quibus ceu ccntris defcribe e^- ^X* 
dcm circini aperturS circulos i« fecantes iil D. Redbc ^* ^- *** 
CD pars C iM eft Perpendiculafis. Nam iti fquilateiris 
C D A, C D 6 squantuf & /, ei^o in Ifofcelio A B C 
eft C m Perpendicuhris) per Pt*4* Cot. U 

A 5 fim^ extremo At Fige uliuin circini pedem tn arbitrario pHH. ^* 
doo>alter cxrendsltur in A^ a<! circumdu^us feceit alicubi lineam ^** 
AB. £tpun£to fedlionii B duc: per lineam fiC, &ad C ipQni 
AC> quz erit Perpefidicularis^ ut patebit exPropofit, 20. CeroU. I » 
eoquod id Semicircttlo B C A angolus A 6t Recinij. 

fbt omnes operatlones celerrime ezpediumur mechaJilci t^omke ^ 

«el Onmonis ( aSJintf el&wfen ) applicatione, Vide Fig. 2g, 

Difcis przterea ex Coroilarii I V. Praxi 2. quomodo defcribeiufa 
Criix orthogona (CD, AB}« quas vtdelicet angulos ad m Re^bi 
Iiabeat« Fig* 97« 

PROPOSITIO VI. E.t2y, 

§.41. Si Linea ohliqua A B ficet inCSnA Fig.2 j. 
(&(>w ParaMas M N, P Q^; ^uales erunt tum 
mguli interm oppopti t^Sy qui gj* alcerni vocan^ 
tur; tumanguu tSis^ex una fecantis pafte pofi-^ 
tiy quorumprimus vocatuf externus y alter inter" , 
nus, II. Et fi fecansB Kfaciat aquales alter^tx %%, 
nostjS^ vel diSos us: lAneae M N> P Q^funt ^^- 
ParaUela. 

Demonstratur I. Pars- *FIg* 

Concipe erigi in A* Perpcndicularem A D> i<^* 
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tab.l; Schailc fub dnguloRcfto moyeri tifquc iaSC;. 

(^oniarn igicur aequahtur tam Pei^pendicula 

* A/fi». A D, B C, quam lineae A B j D G*^ ; mucuo 

^^'•^quilaterafunt Ad ADC&CBAi atque in 

his anguli r & f % aequalibus lateiribus 6pp6(iti, 
^Pr^. aequales*i Qiioaelntitjrrifiiufn. Praeterea (jp/^. 
•pni; ^9«) cum fit nunc ^ayj &:rSS^*> ctianielt 

j S jT ; Qffod^raf alttnm . 

*Frg; §. 42. CoROtLARIUM. Rcfta A t) *i 

3c. Perpendicularis ad Parallelarum uriam A B, 
eft etiam Perjlenciicularis iad oppofitam D C^ 
aoquod angUlus D fit Reftus : nam, ix ie-^ 
fnonftYatisy D aeqqatur congruo B: fed 6 efi 
Reaus,ergo&D; proinde DA Perpendi- 
*§.X5» cularis*; 

* Fig; SCHOlION. ^ Etiaiii asqnaies funt angoli n , fk Etenlai 

2Q, tam ff i* r^ qdam x i* m acquamur 2 Redtis. A qiiibus fi ailfeia^ 

%i>^* zqnalesr&f, refhiit a^qqalestt,fff. tL Cuttl fit ?/ SC * , eri^ 

* e^iaih C a w. H L Anguli interhi r f tw vcl w + r , fempfer i<]lian. 

tur a Re^s. Nam r f fi S igo grad. ; ftd 11 ^ m : etgij 

/ 1 w 5 i«o grart. 

D£m6mstratur It. Pars; 

Si neges , P Q^efle patallelaiii ad M N ; dp- 

*Fig. catur*aJia/C,curaMNpafalIela: igimrfed 

.51. angiilus/CA SSx: fed&jHPCA*.Ergd 

^SJk ' «q^Jis eft / C A ipfi P C A, ii e; pars Toti. 

Quod quia abfurdum eft^ rdfeiquitur j MN> 

*Fig. PQ^eflfe parallelas ; Qjs.d, Idemre^arum^ 

^* MN, PQ parallelifmus evincitur, fi ponas 

*Pr. i. ^ tt Si G^m enim tunc fit r c ♦• *i adeoque 

&rKJ; priorfeditDemonftratid. 

§.43. CoRoiLARiOMl. Oniriia Qqadra- 
iti Ke^^^ngulai Rhombi&Rhomboides fiint 

iParal.- 
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PirttHelogramfnft . (Fig. 30.) DuOA enimTalui* 
Diagonau C A » dividecur Quadrilateruni in 
^uo Triajigula muruo aiquilatera : ^ in guibus 
cum ahguli alterni r > s} item D A C , B C A^ 
squalesfint^; iequitur» latera quaevis oppo- «iv.j; 
&ta parallela efle • 

§.44. CoROLLAkiUM li. Fig.33.Li«si|<'; 
i\eac P 0.) X2, Parallela? ad tertiam M N, 
fiint etiam Pafallelae inter (e. Nain fiante hy- 
potiiefi, anguli / &«, aequ<>les ipfi i * , aequan- *iwf. 
tur iiiier te. Ergo P QL, X Z (iiho quot- ^- 
cunque aliae , parallelae cum M N ) fiint pa« 

rallelae inter fc . 

* » ■ . . . ■ • .., * 

CoROLLARiUM III. Pradiciun. Fig.29. i>«-£;i:|t. 

ti Redd M N , aliam ipfi fdrdOekm P (^jlucere. £x 
3ane M N pniidb arbicrdrib A ducatiir A B • Fiat lihpilb 
^ squabs ipfe r : duda P Q£ angOliitn ifluiii r formatis^ 
tfiUuih M N paralida; 

AtiTElt. "^ Eddeiri Circiili q^ertur^ dac ex Liiiec "tpig; 
ABfMxn(^m» n» arbltrario eledis» arcusr» s; deinde ^zl 
liiKain C.D» qux.didos arciis cangac: ent Jiatc ad AB 
paraljela. iJam in Propof. 19. ofieiidetur» re(fhs«f r» 
ff /> ad jpuhcf^iini coricadus dudas , efle P^rpehdictila- 
^: qjtuB cuni arquales fint '^» facitint ipfos A B^ C eI ^Def.L 
pandielat» per Def, 8 CoroU . 1 , Cor,i.' 

liae ffpofith iiherrimut fms efi Mliirrum veriifltmfi Ceometriea' TJAm • 
fmn, ftitu ferquam iiecejfariarmn i i^t dwAr fatehit §§« 45. 4#. * 

ifKb^ 6 siT io VII. 

, §. 4f . Cttjusvis Thangmi A B C (Fig. 54) el j«. 
^ef interni dngitii fimul Jttmpii funt alMms diio- 
ImsReBis. A'*/: A tBfca i8t><». 

PiMONsxK. Produ^lo uno iaiere^ V, g.- 
A C in £} dac C D paralielam dua A B. Jant 

B 
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Takl. angiili ajijc «quantur 4 ReAis *i Sed ^ 

* §. u- 6xiftic intra ipfumTriangalum,' ^ acquatut in- 
^""'^' ternoA, &^altenioB*. Ergo&AtBftf 

* Pr. ^ . aB^uancur a. Re£tis. j2: ^- ^* 

CoROtLAft!A« 

Figiin §« 4^« L SiinduobusAA X)2[,a?qua1e9 
fint duo anguli A & Bduobus^, b^ finguli 
fingulis; etiam tertius C tertio t aequalis erit« 

figau II- Noto uno Trianguli X aiigulo c(v. g^ 
4a° ^^sd^) cogrtofcetur Summa reliquorum 
a^h Et cogniti SummS duorum iif^ b^ con- 
fi:abic & reliquus €. Nam fiibtrahe ipfbm € 

*AMm ex 1 gc^- ( i. e, hlc ex 1 7s>^ $$f 60^ * ) refiduura 

^^ *% ( 1 37^ f^' 10") dabit ipfos ajh* Hdnc vero 
ipfam Summam fi fubtrahas ex igo^^ refi« 
auum dabit angulum c. 

*^iS0^ 1 1 1 . In Ifofeele Z * , fi angutus unus ad bt^ 
^^* fin V. g. /1 cognitus fit; cogno(cetur & alcer 

• ff.^.b^i & ex horum Summa , af igo^ fubtra£tai 

verticalis r. Cognitoautem verticali Cy ^tx 
igo^fubtra£lo, manifeftabitur Summa an^^ 
lorum ad Bafin; quae bi&riam divifa dabit iitu 
gillatim ipfos a^b. 
*F%.^, IV. * Si in Triangulo X Angulus B fir Re- 
Aus vel obtufiis , erunt reliqui acuti t iimuf 
autem fiimpti & ipfi Reclum efiiciunt, fi B 
Reftus fuerit. In Hujusce Propojtthnis (la*a 
fnox Demdnflfatione continetuf alia magni ma^ 
fnentiveyitaSy Hempei 

* Fig, V* Dum producitur Trlanguli * latus quod- 
*♦• piam v. g. A C, oritur angulus E C B, qui 

vocatur txterm : atque hic aequalis eli doo* 



bus inteiilis oppofiris. A & B fimui fUin^tis.Tali.L 
Mamdu£la> uc ante, ParallellCDi compo- 
hitur iile externUs (^Xii&k Atqtii * tf S A, « «x ie« 
JkB^ Ergo. Hincpoilro&quiturt "»"«^- 

Vl. AiifliiiuS externua £; C ti taiijor 6ftB.i.u. 
(pm vd Angulus A , vel B. ^ 

VIL Si A B C fit irofcde^; erit vefticaiisFig.}4^ 
txtei^nuS E C B dtipiiiS aiiguli ad Bafin i A 
velB/ 

titipis Fr^fiiimis immenfnf fr9^ ufiit eflpeir Mi^tuimiM^. Ufui. 

i* R O P O SI T I O VltU 

§i 4^. ^ln omni T^tidrigUlo tatus mdjiii ^ ^. i. 
ptmitur friajm angiilo i IL Etcontrd. Sit in ^*'**' 
A A B C latUs C B ififijUs latere C A ,' dico , T* JL 
Angulutti A majdri lateri oppofirurti efle tna- F^g-H* 
jof em AiigiLi^o B ) qtli minorilareri opponicur. 
Viciffim fi fit A major quiim B l erit etiam CB 
t&ajiis iatel^ C A^ 

^ OeMOKStr. I. PAkfi. Abfcinde iti thd^ 

S* fe lar^re lineam C D, aequalem ipfi C A: 
uai A D 5 eiUnr ifofcelis A D C artguli o & 
i aequales . Sed i tdnquam exf ernusl eu majol: 
intemo B * ,' Ergo & o , liiulto magis totus ^^^'7* 
tagulus A eft majoi* angulo B. Q^e.d. ^*^'^' 

P^MOiii&f R. ti* PktSi Si negas/ erit 
Gli vel aequalelartfi C A, vel itiinus illo : fi pri- 
toum \ anguli A & B fimt ae^uales ♦ , conrfa * *' * 
\ ftippofirum. Si idum; niajus C A bpponere- 
iur tniiiori dtigulo B , contra Pattem h EfgO. 

§. 4g. CoROttARiOM. * Pefpetlcilcd. *Fig4 
m% C B efl: breviifiuia omtiiuiti, qu« duci 4i' 



a 

2.Q Gfedli^TMlA. P. I» Ca^ !• 

Tat.tl. poflutic ex Punao C in Reftam A B. WAffl 

ducacut qus^vis alia C s : etic angulus B Re^ 

*Pr.^. QxiSi i acuttls * ; Ergo latus C s majus quam 

^^'^' C B. II. Ex Pundto C nonnifi unica Per- 

pendicularis duci poceft ad lin^as A B pun* 

£lum B . 

lUilifi Ibnc intdligitiir i M tetpthiicQkfem i ttipdte iihicaAi httwii' 
gx ^ Altitudine Trianguloruiti 6c Paraljekrgraininoriiiii . 
fcL|4. PROPOSIT 10 IX. 

§.49. Omne ParaMogrinnnHm JiviJituf 
tig^^6'per DiagonalefnA C in duoiYtaHgifia aqualiat 
Hahetaue lattfa 6ppofHa aqualia^ nempe A D S 
BCjABsDC. 

DBMO^JstR. TriAAgula ACB, ACDj 
habenf latus A C c^ommUrie, & atigUlos huie 
ad jacentes sequales , nempe i^ S3 jf , & m^ 

^ff,6.it*. Efgd tdcft fiint seqtialia 1 per Prop. gf. 

f' ^' horunique lacera congrua A D, B C j A B| 

DC. d.e.d., 

^^*»*"^ §. fo* CoROitAftlA. t, Alceruttuift 

iMt. Tfriangulorum eft dimidium Tocius Paralle- 

&c* loiprammi . 11. t^arallelac ( A D, B C) intetPa-^ 

ralklas (A B, DC) defcriptac, funr aequales^ 

III. InParallelogrammo a^quamuf ahguU G[^ 

po&l B, D; itemrfi», s\n. 

PROPdsitio X. 

^. f I « Si Trianguli a b c frus unumy a e^ 

tig^fpJividatUr inpartes aqwdes (ap,pq, qr, tc) 

'i(fexpun3isp^ q, r, ducuntur Unea cum Bafi 

paraifela ; ha fecahunt ^ dlierum tj |tf c b tn /o. 

tidm partes a^les y boi, inii> tix, xtf^ 



PROPOSITIO X* XI. Zl 

DiQMQNSTR. Ducantur vii-i n i% x lyTdMi^ 
paralkls cuoi c aj orientur TriangMla bim^ 
1» i «, H i J^ a xroj eaque aequaha iqter k > 
perPropps. 3, ( JVam aqmnfur int^r fe latera 
ifti, ni, xi, ^r, uwe ceqmlia a^mlibus 
« p , p q ♦ &c , oi eorunaem v^ro latevum paraU!^Pf'9^ 
ielismum aJ cz^ aquales funt omfles ^ngulio*^^ ^' 
pm omnes i, ufpote aquales a^umlntf * * a, p ^ ^ 1* 
^ ) r ) , Ergo ^ aequan wr horufn latcra Qoa- • * ^r.fr 

l^ Pt^ftfittm rnnitiptr Mw 4ftiadps I, C. 9^ UfilSt 

P R Q P O S I T I O XI, ^ E.I. ?f, 

§, f2, Paralldogr^mma (A B C D, AB 
M N) conjiituta intra easdem Plani Parallelas^ig^in^ 

( A B, D M) /a(^r e^ndem Bafm ( A B), /««1 
0tftalia. 

DsMONSTR, Confidera duo Triangula 
D A N , C B M , apqualla per Propos: t^. 
XNam ^anturanguH $^ $9 utpQteaqmUsex- 
femt*^itmlateraAV,BCi AN» BM*)*'^;^* 
lam fi ab ujroque Triangulo auferas partQfn«jp;. ^, 
^oniiniinQm C O N > 65 utrique addas 
«llam CQmmunem A B O j refuUaw inde Pa- 
rallelQgr wipa B U 1 A M a caqiiQ aequalia * , •^- 3- 

<{ C H 6 1 1 p K . 55 Tawnelo^rammt ft haVnerin» , «t » Fij. 
19. eodem modu den^onftrdfiur zquaiitat Triangulonun z & a> 
^ilfidra^e W» rolo>» a^dcdiiTe panem ^ Q n afwwtetP H ^ 

§, ^3, CoRQX-tARiuM I. EtiamParal-E.i.3t. 
Idogramma ^ 0, A M i «qu^lis Bafeos & 
Akitadinis fum a^qudia> etiamfi priinuranon 
kMn Baii fiscvindi. Naoi pofeft concipi» 

B 3 



iZ Geometi^U, Pt It C4P, I. 

Tab,IIf j^gfin primi rransfem (iiper BdiQ (ecundi;^ dc 
prior DempnftratiQ valebir i ctSfm propter 
fequalia altirqdinum Perpendicula tiinc iqcev 
casderoPsrallelas verfwfur , per De£ 8, Con i, 

4* f49 CoROLLA|t|U|A II* Pnidicuin. Fm^ 

teSelopamnnm oUiquattgulum A B M N convertere m 

atiud Re3^ngulit^ priori aquale. Prpdmc Parallelain 

, M N in b; cfigePcrpc«dicularein A 6 &; B Cj «^turgci 

BPHAM, 

$CHOL|ON, Ohfervatu fUgnttfu tfi ^ poge dari figurdj^ 
B D , A M quaad ar^ ^pudpf^ ^fWf^ > ^HQO^ Pertnietptm «s/em 
maxime ijkeqtialef . 
y ius • Exbac i^ dnabut feqq. Pr^pos. doceit^ » Vlai^firtm ovmim^ (irettf 
mtirif qtiararn GeemptMfraSHtAfu^ 

2.1.37. PK,QPQSITIO X«, 

58- §. 55. ]^timduoTriangi4k ABCAhSy 

conJHtuia fuper eadm Saji gjf intf^ (osdfm P^ 

Fig-49^ r(iuelaf j jto«/ aqnalia ^ ^ . ♦ 

Dej^qnstr. Ducantur B D, B M, P^-. 

rallelae c«m A C, A N: exurgent aequ^ia Pai 

♦ P^. rallelograqsma A D » A M * , Sed horum di^ 
^-;; • midia f«qt Triangqla A B C , A B N ♦, Er, 

• Cof\i. gQ & haec funt eequalia '^ ♦, Q^ f , d, ^fOr 
** -Ac. /i/i itemfunt TrianguU ^iflinSfarum ^dem y fed 

^' tamen a^alium i^mj^ modQ eandtem balmeTinf 
(iltitudinem, Probattff uf CoroU . §1 J^. 

%. ^6, Coi^OLLAB,|UH I1 PrKfticum. Trta»- 

gfihiM nw re6tanguiunk A 6 N mutgire in reQatiffdum 

^quafe. Jntra parallclis A B« C M« dpc perpcniScuIa- 

rcm A C| Q^ rcdtaiQ C B, ^it A Q C re^^ngiilam H 

A8N, 

§, ^7, CoROLLARIUM U* Pra<ftiann^ 7H«i 

* Kg- angulum A B C ♦ </ivi^« ^« <i/i« ^^ ^^alia A M 6, 

49 * M B C; ii ad bafin, sn M bife<ftam> dacas i^fm C M^ 

rQ((Q fi S#) f^s iQ trcs, qiMimor » plQresvepart^ a^ai^it 



1 

( 



PR0P06ITI0 xril. XIY. XV. aj 

1m & ad punAa ftftionum ducas « vertlceC re<ftM;T«bai. 
JvidTtnr A B C iji ptiiiero Triwguta 9<i^» » ^™^ 
fiuK|)«te«i»B«fi, 

PRQPOSITIO XIII. ^^'^*' 

FMoermmi ABMN.fi »'««;« tasdmht^ 
Pnrattelas cum iUQ: eritABC ditmdtum bujuf 
PnraOelogrfmm AM, 

• ** ^ » /i rv< 11. VT n «ft « IV. a. 




PROPOSITIO XIV. »' «• 



Fig^4> 



§. ro. St in PmMogramm A B C D, 
m Diagmli 4 C, dueamrdm a b, n m, 
tmaath cum laterthm AByAD^ ^"^Vf' 
tm in alifftto Dia&mlisjwao o ; raraMo- 
rrmma xljsf' Z, fMaDtagoaah tmjecamr^ 
pitajualia, ,« r» a r>n 

ptrtesPa^Qj rSiS} rcftantX&Z«qi»lM. 

PROPOSITIO XV. E-I-47. 

ft^/« latera excitentur Qmdrata: crtt B Af,"8-4*. 
Quadratum Hypotenifa, a^U reltaumm la- 
> mm Qmdratis NA ^ R, Jimdfumpttt, 

DSMONSTR. DucanturNB, MAjdein- 
deAP ParallelacumgM. JamveroTriangu- 

; UM C A&BCNfuntaqualia, perPfopo^^f \ -. 

! (iV-wMCaBC. ^C AaNC*J*SJ- 

»4 
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Tab.ILgj' angfdus intercepm a f i aqmtwr mter-z 

cepto dlteri i f o ; dmho pippe componmtuii 

ex ReBo ^ communi i ). Sed Trianguluiq 

MCAeftdimidiumParallclogr^mmiCP, & 

« iv.i j. N C B eft dimidium Quadrati N A * . Ergpi 

»Ar.f hprum tota, fcil. G! PT N ^ funf aeqoaKa *. 

Eodem modo oftmdo > ReAanguhim Saequar^ 

Quadrato R , fi ducantur priiis tt&at L C^ 

; H A. Ergo C Pf S, i. e. Quadratum Hy- 

potenufSe aequatur Quadratis N A, R> lioiw 

' liunptis. g. «. i. * 

$. ^l. CoROLLARiltM I. Prftcflicam. ^Nam 

. •> ^obus quibusQimqut Triqflg^li r^QanguU laterihus, v« g, 

fig-4VBC5:, A^BA j fedumt inveniretertiusnAC. ^^. 

aicis *B w " (^adrato ( 2 f ) fubtrahc Radkis B A Quadra- 

tum (9); rcfiduum /16 dabit (^ndramm C N : Hujiis 

^ Radix ( inyeai^nda per Arichm . C. 4 ) <pst eft 4 » eft ipi^ 

linea A C 4 pedum. Ut ex notis B A, A C cj^a%I|y> 

pqi^env^fni B,C, collige Quadrata linearam B A» A C if| 

unam fummam (xqu^iem Quaiiratd C VL) 1 excraifbi in; 

dc Radix przbet latus B C. " ' " 

**g-4T* §. ^. C011.OLLARIUM IL Prafticnm. !>«•. 
lis pluribusQuadratiSi v . g* laterum ahf bc^ cdt umm 
mnikfis ^t^me. cmflnuere^ Junge ad anguloi^ Kje^uif 
latera abt b c^ & duc Hjrpotenufam a c : liuic ad anga- 
^um Re<5him pariter jiinge latus c ^» 3c duc'alteram Uy- 
pot^nufiica a di atqae ita pptto^ ii plara Qjaadraai fu- 
perfii^rint. Cojitinel^it denique Qu^dratum» iaper 4 / 
exftruendum, Quadrata omnium datorum laterum • 

'yfOS. Hdtc, Propofitio vocatmr Thpar^ Fytlja^oricnin , ah inventort Py» 
thngmm » qmftrtur 'Mufis ^opterta 100 biwes tmmolafe, Ejus upit^ 
liOitfnie d^fipt^it^ fer nniverfam Geomeipriam, f^fi 4^^er^ 
wmrp ' Triteminetrim nu9im haberemns * ' 



DBFINITIONE9. tf 

A R T/I C U L U S. Iir, T*ilf. 

Circuli primariae affeftipiies • 



DEFiNITIONES. 

f. 63. l. Circuli cMCinfrmfuMi quidfb 
Ai ftiDt ex eodem centro. 

1 1 . CiarJa eft Refta ^ quae iptrg Circulum 
pt):im(^ue ad peripheriam termhnatur. 

Talis eft 4 ^ > Fig. 46. Oipnis chorda fabtendicor 
afciii; Chorda a t arcui ani, imo & arcoi a m ^» 

in. Refta f n dicitur Thngrn^ ^ du£l4 a ¥igu^6n 
pQn£to ^^ extra circulum aflumptO) ita ocJ^ 
cumt circuloin Uy ucprodu£Uver]&sgCircii« 
!uin non fecet • 

IV. ^egtneniim Circyli eft portio Cifculii 
contenta intra chordam & hu jus arcum • Ta? 
leeftSpatiumn^». 

V. i^^CiV^iCCXZFig.^^.^eftpar? . 
Circuli terniinata a duobusRadiis, & arcu ii^^ 
teKepto Y 

• VI. Angulas A (Fig. f 3.) ad Periphet 
riam 1 dicitur iniiftere arcui alicui B C > ct^ni 
qos ap^x tangit Peripheriam , . lacera autei^ 
jmgulum formantiai intqrcigi^qt di^Qq^ V^r 
pim BpC, 

VII. folygifnum cft Figura plan^^ plu- 
Ktius quam 4 Jineis i:e£lis terpimara. Di- 
Vidjfur in Irregularcj qupd habet late^ a iu- 
aeqvaliai & in ijl^gulare ♦, quod habet & l^te- * Fig. 
];a omnia aequaHa , &angul6sC/^)aPolygoni ^j^ 
iacenbus fqlnpflitos. aequales . Reguladum ali^d 
^icitur Circulo Infcrtptum > ii c^jus kcera fii^t 



T«bJI« Circuli cHbrda?. Aliud firfumfcfiPtum i cu« 
jus 1 uerarangMprcirculum;. quaheftin Tah, f^, 
Mg. 1:^3 f Si ex Polygoni infcripti wgulis a 

dugantur re£ta: ad centrutn q; quilib^i: angu* 
Umm ad p, vQcstur /^n^kf ,ad ^ntrifm ^ 

S CHO l, Polyg(mmnl{tfprilms S^J^eif^fm^S^^ 

f.iU. PROPOSITIQ XVI, 

^^* ^'^ §, ^4. «Si /9 OVf»/? chrda g b> r S,^ 
Tig^^%*(^qu4e$: (Piammuh quibuf fidmJmfur y fuM 

^mUs\ II, yiqiffmTi muki^s <equ^Hkm Jw^ 
ten^Hntur cbQr^a aqu^les, 

OSMQNSTRATU» I» /Vri, DudiaRa* 

diis ac^hfi scy rc^ exurgwnt Triaumili 

abcy rsc:^ tmmo «quilatei:a (Nam «*K5 

'^fmth.rs *j reliqua Jatera fumRadii ejusd^mCir* 

• ^•'t 5 • cuU ) Ergo & ??quantur anguli ad c * ? & hO'» 

*§-<j- rum meqfur?e , ncmpe arcus anh rms* ♦ 

OiJMQNSTiu II. Pars. Duftis, ^tante, 

Radii3) acquantur anguli ^d c^^ ob arcus fuo$ 

ex hypoth- aequalQS. jflEquantur igicur Ilb» 

*iv,«,fcelia tf*(r, rx?S horumquQ bafesj it c, 

Chorda?^^, rjp. Q^e. d, 

Rin.|. P R O p Q S l T I XVII» 

Fig-^pt ' §. 6r» PeYpendicuUris^ nc? iu£laexcesu 

tTQ ad chor^m a b j ^y^r/?? Ss* A/yw 1 £3*? fipro^ 

ducatury arcum. IL Et Jie3a cn excentro 

4ti£faji cbofdamquc life,cansy efi Perpendkularis . 

3B.IU,IIL Si cbf^rda ?ih , rs, (Fig, 48.) /»r ^^«^- 

** ' les^ etim PcYpendiculares c m 1 c ny««f cequaleh 



p R P Q §1 T 1 o XVIf, XVIK. zy 

D^MQN^TRATuii K /*<?«, In TriWirTaWl. 
gulis X > R a? ^uaniqr angwU ^>h X N«ni<i l>(- 
«ft I(b(«de§) item Re^ ad rtt ig^m & r^Uqui 
ad <? • , Proinde X §c R iunt ^qualjk * , atque » p^ ?, 

in hi5 l^t^congHM anj nK Qwii tmmiim, ^- *' 
Ob ang^ilos aqtqm *df aequales*, ^quantnr,,^]** 
^ ipii «rcQs 4? 0) 9hx Qtu>4 mt «Iwmf mnprl 

De^Qnstii. II, i»#rx. TriangulaXfi? 
K iim( mutuQ aequilatera j ergo anguli ad n 
«^uales; proin tn perpeodiwiaris*, j2^^. </»«$. «, 

Demqnstr, lU.iPorx, Fig,4g, Ubrce. 
halffi rs( fijnt aequaiia > ^ homm bafes 
bifc^ in iwf & » • . Vnde ii ri f imponatur * «j 
teq^iakd ptin^m m cadet in aJiud ^ne-^ • ' 
^inm «i adeoqqe ipfae cmS^cn cQogniunc 

^(bntapquales, Q^f. d, 

SCHOl,lQN< Ei eadcin inip«(Uioiie dednckur, ie^affiFle.4( 
tm fed^rt* ejiudfiii circuli cr/, ca.i, araiuli arcu tenQinatps; ^^^; 
tmn ftgnie«ta ab ^uaUt>ui cbordU fiifia> ut patet, fi ab ^i|uali- UiVU , 
^ hia (e^oribiM auferas ^qualia tfofcetia. I(, EsFacte), <|o^£ j|t 
(ainir<irciiin((^|qf«c«re; cpflfMle Figt ^i * 'jo. ' 

PRQ P O S t TIO XVIII, 

5, $$, Si per Cb<arda kife&a (A 6) /Wff* 
9m medutm Q p^anmt Pirpqndicdaris ( U £) Fig.f t, 
«dPer^heriamutrimauftermiiu^} ^rit in H" .' 

JKtD^ pttn^Q medio g C)rf «/i mtrm , 

Obmonstk, ARfiEidiadOflifitKeAi,at- 
qwt hinsTrianguIa A O E> B O E a^ualia *, * j»,. ^ 
honimque cQngrua latera ieu chordae^ A E» 
B'E> iftarumque arcB5 *. Parirationeaqupn-»p,.,j, 
tar A O D , B O D , horumque latera feu >, i, 
chQtdae, AD, B D, iftarumque arcus. Er- 

gQ a«Kis £ A t A D «ft «quaiis arcui E B t 



*8 Gbometria. P. I. Ckf. L 
Tab.II.BD^ pPQindeEJDDiameter'^, &rCenmui:i« 

§. €j. COROLLARIUM I. Si In CifCU-. 

lo reAa D E aliain A B bifariam & perpendU 
culariter fecet : erit in (ecante centnim . 

fi.m. ^. <^S- COROLLAIVIUM II. PriidHcum, Cetg^ 

i • trum CircuH vtl arc^ irwenire . Due duas Ghordas A B • 

f4g«fi*BD9 '& per harum punAa nia^ia av» Hi porpendicalat 

^es: pan&un) ipterf^ftionis C erit eentrum • Cumentai 

fCor, ambx P^rpendiculares debeant tranfire per*centrum *« 

fr^* quod eftunicum pun<fbim; id vero nullibi fiiciant nifi 

JB . I II . in C ; hoc Centram eri^ • 1 1 • Ex bi|K:e difcis etiai^ v% 

Ai. pxm A B P pe|£c^re ^ dc peripjieriaip compler^ , 

fi. W- PR,OPOSlTIO XIX, 

£culam efi adDiametri extremimem IV, tot^ . 
tmt extra Circulumy adeoque Tangen^eft. II, 
|i. Hi. .9i /m/ Tan^entif T N punEtum conta£hh N ^-» 
««• r/xrar ^/?<5ft.«J Q N ; ^ff f r^ ^</ T^ngetftem fer^ 
fandicularis * 

D^MQNSTR, I. Pars. Ouodcunquepun^ 
flum (;) aflign^veris in ReSa T N, diver» 
fum a pi(n£lo N; erit Re£la r j ex eentro du-» 
^ , ob angulum N Re£lum & s acutum , m^ 
tftr.*. jor quam C N *. Quare fi ipflusC ^ pars C o t 
9?qualis ipfi CN, percingit tanti!lim ad perU 
pheriam ; pars reliqua ^ s cuid pun^lo s porri^ 
getur ultra peripheriam • Unde jam toia T N 
cadet ^xtra circulum. Qj e. d^ 

Demo}^str. II, Pars. Sineges; fitalia 

Juaevis X c perpendicularis , Ergo angulus 
I f N Reftus cft i N vqjro acucus : Unde N C 
IpajoreftquamC;; pFoinde6iC#> a»}uali$ 



^ tt0l»0Mtl6 XIX* XX* t9 

ipfi N Gj eft major ip{ll Ci', i; c. pars eflTilHtt* 
major Toro . Quod eft abfurdum * Ergo * 

Vfiif Parii} II. huUaifMf fnit $. 4f . Dipm leOu fimt . fitf «ji-av 
?. Td^Met annotat sd bujns hrvftfit. Partem I. h.e, adEmlid, ^ ^ * 

^iiM /^ro fitenjurd dimidtum iliius afCui > ^f/i f x^ 
/^/r. Ur fi arcas B D C fit 60 gradaum, eric 
angulus A io^* . 

DiMONSTftAttiii per varios PfopofiticM 
liis cafljs. !*•• AV anguH B A C * latus ununi « pjg^ 
iranseatpirctntfutnO. DucCO: eritangulus fj. 
externus m , habens pro menfiira af cum B D C , 
duplus intemi n * . Ergo . W^- * 5*1 intra ^rn^s 
anguli B A C cnirapoff^ dm re&a ADpercen- '^*^/ • 
/r^>w tfanfieni. Tunc enimvero externus f,*^*8* 
habenspro menfiira arciim B D> eft duplus ^^* 
anguli r; pariref t» ipfius n. Ergo arcus B D^ 
DC, fimr menfiira dupla angulorum r & 11$ 
\i e- ipfius A. III^^- * Qtymdo nec anguH^figi 
B A C latus unufrty ntc Hnea intfa illum angu- i%* 
km esc A diicenda tranfitper cintYum. Dudis 
DiametroDA& Radus B O, QO, eftBO D 
duplus ipfids B AD, pfrCajufn I; irem n dti- 
plusipfiusi*. Ablaris-igirur » & i, reftat«|»^.^. 
B O <J dttpltis anguli B AC. Q^ e. rf. Cir./.- 

^.71. COROLLARIUM I, In Seitli- E.Illrf 

circufo (f^ig. 5^.) arigulus B A C ad periphe- 3« • 
fiam eft He&us : Quippe habet prp menftira , 
dimidium femicircuHy i.e.90^. Angolusau* 
tdm A in iegmentO) qptid eftmiims iefpicir^ 



56- CcfiOMEtRiA P. 1. Ca^. 1. 

Fig.f4. &f3. 

^»&fi< S* ^i* COROttARitJM IL Quddrila- 

B. II 1 , teri ( A D B E) Circulo iiifcripti j Sflguli op- 

,«*- pofiti (V* g. A E B j A D B) fimul futtiptief- 

bciunt duo&ReAos* Kalh , {kt cotifideranti 

patet^ itliifhint duabits t^efiphetiae p&ttibusj 

^uae fiiiiul Totam conficiUnti Erg0« 

§* yj* CoRoLtARiuM lil. OmnesAn- 

^ Fig. guli A*id Petiphetiam iftfilientes eidem vel 

S7* aequali &rcui B l) C 5 fuiit i£qualest quippe 

E. iii.omnes habeiit eatidetfi menfiirami Videlicet 

^ ' dimidium di£li arcus « 

* 

* Fig4, 4' ?4* CaitottAiiiuiii tV* ftidicuiti, *Cfr* 
.477 ^'^' Pofygofmm Regulare injcriiere* Diyide Peripbe. 
& iV.id ^^"^ ^^ ^^' ^quates (iai^tes vei drcus» qtiot fant iii PoIj.i 

gmo latetat arcUbas fubtende chordas ; erit fadum. 
am praeterquam qudd latera fint xqualiai per Pr0p.i6i 
fdrt* 1; etiam anguii omnei Polygoni» Ai Ai a&Cs 
funt aeqUales> perCatolii^^ 

"SAtt £>^ tfdx luee ipfa Pr6^d^tidi ^utmodo ex pimO^ A * exird fivu 

2^ t admn effumfito duci pqffit ad Circul$m TattgeHt A B . Nam dmc 

ju o^. ad eentrum re&am A d fiUm bifecd in Af , ex quo duces arcum f§* 

^ ^^S*irticircitlarem A BCi JLhied A Bi du&a ex A tid puhfhm interfeBi^ 

f g« iiii i erii [ob Refhm C B A PerpetidiCidariii adeoqtie Tangfiu per 

Prop» t9'i part» tt Ili Docemur in extremitate linea Perpendi* 

tiilareni erigere. Vide $ ^ 40 . llli Docemitr Sortijom vel Cnd- 

mmem examiHdre i Vide Tahi /. Figi 28. Ntfm duSo femicir» 

eidoi duni 'SontutApex iangitPeriiheriami debeiti Idiera A C , Ai 

foffe finud rddere Didnietri extrefiut pttnOa C^ B . Saus l^ormd 

fdiiit^ 

PkOPOStttO XXI. 

figitfii $* 7f- Omne Polygonum Higulari iirculd 

infcfiptunt eft a^ale Tfrimgnlo a g k^ cujui ba^ 

/liA s cminetipfii JPoljngom lofeta AB$ B C^ 
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C D &c. Catbitut MUM ikiff PetpinMcida* rAX 
fis o pi iXcentro adunm cbi^aantitt du3a. 

Demok stn. Du£tis Radiis A O, fi O» 
C O Scc. refolvicur Polygonum in rocThan^ 

rla, quoc (unt chordae , eadue a^qUalia inrei! 
*y habentia eandem aldtucfinem 6p ^, Std^^** <* ' 
ABOefts^^ifc^ BCOiSihck, CDO /'i?' 
S3 c i ib ^ &c 4 Ergo tocum Polygonum aequi- « Pf.u^ 
torcoci^giS!. ^; ^« d* 

$.7^4 CoiLdtiAitiuM L Omne Po' 
lygonum Regulare Circulo infcriptum poreft 
Qividi in toc Triangula sequalia ^ quor habec 
latera. Ac cunc anguli omnes ad eenrrum 
funcaequalea. 

4. jf, Cd&ditAfiittM II. Pt^aicmi tfu 

umti rnipdum Centri in Polygpno » v« g. in Hexac(ono 
Ihgatatn BOC« Fig^ 6i* Oivide Periphenam i e« 
}(oo pemumeinini kterum Polygoni (fcii. per 6) i quo* 
tDS ( ^o ) dflbit angulam ad Centruf n • Nam quot laref a $ 
tot estifiunt ad O angull «quale^ $ qui (imui fampti e& 
ficiane 1^0'« Ergo }6o^ divifuia per numerum iatc- 
rufQ iargitur angulum ad Centrum « 

4. 7g« Co&OLLARlttM II t, Pradicdm. Invi^tigM* 

lure folygoni $ v. g^ Hexagofti t angulum B C D 4 Sub« 
trahe angulum ad Cenrrum (^o) ex i8o $ Reiiduum. 

iilo.) dabit anguiom didium . Nam cum Triangoii 
C O afiguli conficiant i go^* '* # fubtradto Cenrri angulo ^fr^l^ 
{60) remanent anguli^ r^Ux ^iia^. Sed ly :r /^ 
Ob Ifofcelia B C O, C D O ifiutu xquila^era , Ergo & 
/f /i ii ve B C D conrinec iiooy feaRefiduuhi eJcigciOg 
(loft aUatum Centri aflgultim « 

PROPOSITfO XXIL 

<. 79- Triangulum A B C , cujurffpefiVig*^u 
ipja CircuU C jPmj^beria in lineam u&m tx^ 
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irAJhmfa^ Catbetus BC flf«/m (/? i/^ Cir»/i j/iE<l-s 
dius^ aqwvalet ipfi Cireulb . 

D&MONSTRi Concipe Pcriphenam Gir- 
tuli diviikm in partes aequales plurimas minit-^ 
tiffimas : poterunt partes iftae merito haberi 
prolineisreAis { Et veroarcusunius minutipbyr 
fice ntbil differt alinea re£laf quanto mnus difi^ 
feret a reStapars unius minutimilJiQnefima^ qua- 
dnUionefima^ aiii alia in infinitiim minor/} 
Adeoque Cireulus 8equivalet Polyp;ono Regu- 
iari ihnnitorurh prope lateruth , iii quo alti-^ 
tudpvelPerpendicularis exCentirb du£lanihil 
difFert ab ipfo Radio. §^d tale t^olygdhiinol 

• Pr.ai. eft aequale Triangulo A B C * . Ergo Circti- 

lusaequivalet iph ABC. Qj e. d. 

§. 80« COROLLARXUM. §e£iofABdi 

Fig. fO) efi: aequalis Triahgulo abcy ciijus 
bans ii ^ eft atcus A B i Gathetus r ^ eft ipfe 
Radius^ 

fe.iv. PR o P o s 1 1 1 o-xxiii; 

*5- ^^- § . 8 1 • LaW Hexagoni- eft aqrnlt Seniidiaii 

^FMii Demonstr, In Ttiangulo A B C ahgiii 
^- *• lus C eft 60 ^aduum *, adeoque A & B fimul 
^pf. 7. 1200 , finguli autem 6b^ * . Ergo ABG eff 
c^-?- aBquilat^rurii • " {iSi entrh hbc non; fed latus 
unum V. g. CA effetmaius tnihusve alteto A B\ 

* ^^* %* C A opponeretnr majori ndnorive angtdo * , conr 

tra Denumfirafa). ErgpABsiCA. Q.e.di 
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De Praportiofie 4 ^"* 

^. ti« IPropttrddnis dogiiiata» qiue Magnita^i iil 
kenere conveniunt , pofTuht cuto aa qiiantitates etiam 
Namericas transferri : Unde PP. Taquet & De Chales 
Geotfletri&ffi prcmirerunt Arithmeticae» ttt ex priore po- 
fieriorem demohftrarent. Non Huteni contra» quxNu- 
iheris cohgruunt» culvis nlagnittidini coiiipetunt; tuiil 
qa6d proportioni liuiiicricae 9 qui tali» non refpondeae 
neceffario quantitativa in magnitudine» tumquddqaan* 
titates exii&nt Irrationales» quarum Ratio nequit nume-' 
tk exprimiA Animus itaque erat Propoitionis dodri* 
aam latiore quadam ratione hic e^ponerei cui omnei 
Omnind quantitates etiam Incommen(urabiles fubeflent* 
Verum c&in methimttkm, quantum torquerent difcen* 
tium ingenia ilis incommenfurabilium fpinx 9 quam ve« 
r» commode iis carere Gieoitietria Elementaris poffet} 
mentem ttiutavi» &a quo iiuiic abftineo» Algdbrae re^ 
(ervandum duxi» eam interim hicmethodum amplexu^^ 
qoc & filebrofa ab hifce Infticutionibus refecaret» & di- 
ftentium animosinefcaretpotiusy quamfrangei-et. Hunc 
in £nem in § • 97. flatuo infinite parvorumHjpothefin» 
coifi Axiomata fubfequentia focientiir^ expeditainGeo^ 
lictricis reddetur Proportionalium pertraiflatio. 

$. 8)* Recolendx hic Definitiones omnes) expofitai 
in Arithm. Cap^ i. item Propofitio 9. ibid. Ac de 
Ratione Geometrka apprime teneiidtim» effe illam dua* 
mm quantitamm refpedum feu comparabilitatem fecun* 
dum modtUn» quo una conrinet alteram » aut contine* 
tur in illa ; Proportionem autem efle doamm Rationum 
fimilitudinem» ciim nimirum Antecedentia eodem modo 
aat continent fua Confequentia» autcontinenmriniflis. 
lUtio Georoetrica mox definita dlviditur in Rationem 
iEqualitacis & Rationem Inaequalicatis» Pofterior novt 
divifioule abit in Ratiofudem & Irratiomlem • Ratioru^ 
lis efi» qus eseiftit inter duas quantitates cdmmenfurabi» 
lcs, i« e. talesi in quibus inveniri pocefl pars qu^piam^ 
^oar pliurief accepta adaiquacc cxhaoriat utramqvc* Qi^ 
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Tab. Ro^io numeris feinper exhiberi potefl. Si vero inquan- 
III. titadbus duabus , qualescunquc ^mtim in partcs fccen- 
tur, nunquam poffit iiiyeniri menfura communis, qujc 
utramque metiatur, diccntm* illae ad fe haberc Rationem 
Irrationalem ^ Atquc hac neqult numeris cxprimi: Si 
enim poffet ; hoc ipfo ut unitas ceu communis mciifura 
mctitur omnem numerum, ita etiaiil pars una iftaruin 
quantitatam metiretur ipfas, contra fuppofitum. 

§.84. SCHOLIONI. Dari numeros irrationales , jam 

of^enfura ell in Arithm. §* f9« & inAppend. Adclitani. g.' 

pag . 14^ . In Geometria eadem Irrationalttas occurrft inter iatus 

' C^adrati ejusque Diagonalem . (Fig. <$^. ) Nam (^drarum ]a* 

-v Prop. teris A C eii xquale (^adratis laterum A B & B C , * adeoqnc 

1$. duplum folius A B> i. e. fe habet (^adr. A^ C ad ^uadr. AB, 

ut 3 ad I . Scd (^adrati A B Radix poteft quidem deterarliiari 

per i; Radix vero t^adrati it . nequit (per citata Arithm . Joca)' 

uilis numeris imegris aut fraflis detcrnTinari . Igitur Rario late« 

rum A C, A B» Irrationalis eft. Qmm etli nequeas numeris, 

poteris tamen lineis Geometricis A C & A B.exprimere. C}oiii- 

gisexinde, fieri poife, ut Radices A C, A B fmt incommenfura- 

biles, harum tamen (^adrata fint Commenfbrabi lia , oum (Intut 

2 a J 1 . 2do , fl (^adrata fmt incommcnfurabilia , eti^am horum^ 

Kadices tales fore . 

§. 85. SCHOLION II. Ex hac IncommenfurabiJirate 

tnulti arguUnt primo , lineam componi ex partibus in in^nitiiiir, 

diviiibiJibus; adeo ut latera AC, A B, nequaquam ex indivifibili* 

bus coalefcant : iiidivifibilia enim utpore xqualia largirentur tan* 

dem menCuram communem, quod hic repugnat. Hinc fecunds 

inferunt , continuum phyficum componi ex pundlis infiniris ; at pef^ 

fim4 fequela , iit ego qurdem featio . Nam hzc Incommenfurabi* 

litatis Demontiratio non proc^it , nifi ex fadia quapiam Hypothefit 

*Fig. E. G. fuper A B * exiltcre unum , & fupcr A C duos pedes 

6z* Quadratos, in exailidimam (Juadrati figuram utrobique reda<Sbos ; 

▼el (^fldratum dividi fme fine in quadratula minoris fpeciei ; vel 

pofito , Radicem componi exintegro & frodlo &c. Qux fmgu* 

Ia> i^trum Continuo phyfico revera infmt aut ineffe polfmt, noA 

hypothctice aiTumeadum , fed ut abfblutc verum priiis demonfiraa* 

diun eilet . 

A R T I C U L U S I. 

Ve PropoYtime Figurarwn magis fimpliciumy 
fjempe iMaiigulanwn. 

DEFINITION E S. 

§•8^« I. FiguYce aquiai7gulie fum y qua 



Dei?init. Hypoth. 
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totidcm habentangiilosmutuoarquales. Ita Xabi 
Trianmili ♦ A B C, abc funt aequiangula, fi II i? 

fitAa^iBKi; car. : ^*Fig. 

II. Ftgura Jimiles Ainr, quae cunt totidem ^^ 
latera 6c angulps contineant, angiilos habeni; 
finguiosfingtiliseKordine Kquales) &latera: 
circa aequales an^IOs proporiionalia . 

Ut fi in * A B C & /j i^ r fit A S « ? B S *; C S tf/*Fiff 
6cfrtlatus ABadtf^, utBCadic; & BC: ic;: ^^f 
CA: ra : : AB: a^;.erunt Triangula hsc fimilia. 
Sic etiam dantur fimilia Quadrilatera & Polxgona *i*Fig. 
DuarBm Figuraram limilium latera , qu* fibi in propor- 78. 79. 
rionererpondent(6tinFfg. ^4. A B, ah'^ B c, ^<r&c.) ^. 
/fowo/c^a dicuntur. ^ 

III. Arcus Jtmiles fiint, quae habent ean- 
demRationem ad fuam Peripheriam. Ut fi. r*; 
uterqiie arcus fit fiiac Peripherias pars 3tia vel 
7ma. 

H Y P O TH E S rS. 

§. 87- Supponimus, interMagnitudincs j 
de quibus in hac Geomerria Elementari age^ 
mus, exiftere Rarionem Rationafem & com-; 
munem quandam menfiiram , arque idcirco 
Magnirudines inter fe comparandas componi • 
ex partibus aequalibus infinite parvis . 

Quare fi forfan Irrauonalis Ratio verfetur inter **Fie. 
A & B ; hxc ad Rationalem revocabitur 9 fi concipias ^^^ 
unam, v. g* B> dividi in dua< partes «quakst & ha* 
nun quamvis in alias duas, hasrurfum bifecari in alias» 
& ita fine fine deineeps% Quo pado tandem devenica ; ^ 
«dpartes minutifiiaiiift, qfUts it^ihe fatvas^dm^l qiUK 
rumuna» v. g* J^k c^e metietur funm Tomm B, al«^ 
teram vero Magnitudioe^ A tara propinque, ut defe* 

C X 
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Tak Aut» r> mmorfaturasfitparcevmainfinitepArvi» i*<* 
tll. liullias moitientl» imo pro nullo liabcndus fit. 

$. SS' SCHOtlOK. Pattes haice miBHtifrimaft nalnat 
^aidam dici mdefimte quam lniiiiite parvM. Patam reitrc » ^a# 
€as aomiae inTigniat* modo de re tpia coitftet. Infinite ^atvai 
dices» noii qubd Totom ^&n obmponatur ex infinito harucn nu* 
Mto(iiifinitUnl enim tale dari» Metaphyficus (|ttifpiam ndn abs 
se nepbit); ftd qnbd iiceat condpere « Magaitiidinciii propofi^ 
tam iecari in ^iinores tc minores aiqoe panes» nullo pneiizo di* 
«ideiidi termiJIOi qnoad tandem Totttm divifhm foerit in panetf 
tdeo minntas» qvm Demonilifationibns faciendis tam comulate ia« 
tisfiKiant » tA liec omiiimodus rigot Geomctricus plus prsrfidiS con« 
ftrrepofllc ad GeOmetrtam otilem» I. e. tUem» qdc & ejKoilb 
inaniam ipecnlationam otio ad prates ibletier referatur, 6C ufibot 
allarum rcienttanuBr Phjfica) prspt^mis» robretviat. GeodMttia 
•ntem PraAica ad detcrminatam quampiam menfuiam » cen imi- 
aatem, Magnitndiiies iuas onmes invemendas ezplorat » ipemens 
' minotiflimom fus^ menfora^ deft&m ; ^nemadmodum Jc Phyfi* 
cnm nihil torqoec inbje^ foi minutia inhnite parira « 

A X I O M A T A« 

%*^ §.85. t. Si Magttitudiiics X & Z divii 
daiitur iti deque multas partes aequales , utrit- 
que V. g. in partes 4: critilit una pars A ad 
tliam 4) ira dude partes in X ^ duas in Z, ita 
ires iii X ad tres in Z &c. Demum ut Pars 
^ td pattcm ( vd Pars fimilis in X ad fimilem in Z) 
ita Totum X ad Totum Z. 

Vndefi Pars A fo di^Ia alteriuf fl, erit fy^ T^ttm X 
ittfbm Tetius Zi i^ tret qttarta iffim X dupluttt trium 
^ mtartarutit in Z» ImofiA dicat Ratianeitt certam Irra* 
tiandem ad tiy ^ eandem dicapBadh, C ad c ^c. aqui 
ferJ^cUum efi^ ijuaHtO ntajus efi A ipfi) a (fecundum mo' 
dum comincndi)> tantt> thajus fftriter ejp cample^um est 
iuoius A complexa ex duobus ^^ isi*C4 

fip \h Si Magnitudines R> Sy componantut 

^^* ex ceno partium utdmquc murao apqualium 

dumero , & unaquacque hamm pro unitate 

fiimatur; potcrit ipraram R & S ad fe habito- 
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AxioM. Paoposir: XXIV. jy 

4o nunieris efierri. Qunre inFk.6$y eric Tab, 
RadS, Af4ad}. XII- 

Alia /ixiorwta buc faci^mia extant in 
Atirhm. Cap. 2. §. 43. E aidbus tnemorid 
maxime tenenda duo , ^uihs fiequeniius n^ 
^i*$ erit i pu$a: ^ 

III. Qaantitates, quaehabentModemRa^ 
OPQem ad terciani, funtaequalest 

IV. Rationes fimiles terciae vel pluribut 
fimilibys, funcetiamiimileslmerre. 

PROPOSITIO XXIV. , *Vlf. 

§. 90. Si in Triangulo A B C ducatur fv« 
Ba M l^paraUda Bi^fiiJeeMt bac crurapra- 
portionaliter .> ita utfit C M ^i M A, «1 CN *'' 
WNB. 

Demonstratur. In cruris minoris partt 
A M aflumatur aliqua menfura conmiunis me- 
ticns & alteram panem M C ♦ • Sic haec e . g . r, * H>f . 
quac €onrineacur bis in A M, & in M C qua- ^ *^' 
tei:. Concipe nunc e punAis divifionum duci 
ad crus alterum lineas Bafi parallelas: fecabi* 
tur Sc ipTum C B in cotidem parces a?quales, 
quoc funt in C A*, adeo quidem , ut & B N *ff.i^» 
ad N C fefe habeat vclut a ad 4J & univer* 
Jim qualem magnitudinis rc(pe£lum habe; 
A M ad M G , calem etiam habeac B N ad 
N C, g^ e. ^. 

§.91. CoROLLARiuM. Pacct, ctiam 
lOii^tf^/t^^oefleAMtMC: CM: ; BNf 
NC; CN, i.c. TotamCAeflead CM, 
^i tota C B ad C N . Pairiter (per Axio. i.) 

C3 
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T^b. vai^bit, aUermfuhy iitCAtdCB, itaC»l 

•'"• ad C N; nempe ut unum. r nd unura j, ita 

duoradduoj, ita^f ad^j.ita^r ad6j. &c. 

Ufos • Kiec Propofitioy ^ dfia fe^uentes ettm fitis Corottmis hem femm 
trentier: ferneceffaria itamque fimt ttm ai fequtntia, tum ^ TrU 
gonometriam, ^ ad Praxmt wkilijftmarm expliiationm* 

E.VI,4. PROPOSITIO XXV. 

§. 92; - TYiangula (ABC &X) aauian- 

r1g.69.gula y funt fimlia. Hoc eft, fi fit A S *»> 

Btzj^) Ca^; eritl^n^^^CAt fi»::CB:r*. 

lI<«o CA: riirrAB: ab. Hl"^ AB:tf^r: 

' B C : ^ r . Adeoque latera eequalibus angulis 

opppfica funt proportionaiia . 

Demonstratur. Siconcipias, imponi 

Triailgulo A R C alterum abc-^ & angulo CJ 

aequalemr; iiicumbem latera f ^ , cby lateri- 

bus C A, C B : '& ob aeqwlcs angulos A & /?> 

* Pr.^iJ» erit Bafis a ^ parallela cum A B *, Ergo ut 

♦*Vr.H. A/i: tfC::B^:^C*; ^camponenaoy ut 

C A : ca :: C B : cb. fJuoJerat pritnum. 

*yide Eodcm modo djcmonftrabiTll^»*"^ *&1 1 1^»«»"»' 

rara 70 ^l^^^nando dutem valebit , C A : C B : ; 

Cf^:cb. EtC A: A Br; : c/f ; tf^. Item 

• — AB: BC::/i^: ^^. 

§.93. CbjioiLARiuM f. SiinTrian- 

X. VI, gulo A B C ducatur /2»^ p&iallela cum uno la- 

^oir!* rerum ; erunt duoTriangula A B C, a ^ r> 

aequiangula(/>r(>p^^rC/oww«»ew, ^S^Aa/Jj 

* f if • B S * * ) proinde & fimilia , 

§. 04. 60110LLARIUM IL Triangula 
A BC, &X(Fig.«9.) fiim fimilia, fi ha- 

* heant angulos duos mutuo a^quales > v. g« 
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A S /7, B;5 h. TuncenimaEquantur&reliqui, Tab. 
C , r *. Ergo aequiangula funt, &fimilia. ^^^- 

$. 9f. COROLLARIUM III. Pracflicum . SicS^i^' 
ientur -duo * Triangula fimilia A B C > a b c ; ^ar» /n .^.p. 
frivib lateribus BAj BC> 24^jg pedum, cognito au' ^ ^* 
7^ /» a b c unofolum latere Aomologo a b^ 12 poUicum; ^' 
cognofcere isf alterum b c 9 bomologum cum B C . Fiat 
enim per Regulain auream 1 ur Z4 ad 1 8 > ita 1 2 ad 9 ^ ^ c . 
Nam cum (itBAiBC :: ba\ b ci ponatur autem effe 
B A ad B C ut 24 ad 18» ctiam in akera a^quali Ratione 
erit ^ 4 ad ^ c ut 24 ad 1 8 ; cui cum squipelleat fecundum 
modum continendi ifta 12:9; vides» per Arichmeticam 
^roportionis ReguJam erui quartum proportionaleih. 

PROPOSITIO XXVI. 
§.5^6, Si Trianguh A B C) & X hahant^yi^ 
mnia latera propoYtionalia (utfifit C A : AB : : ^. 
ca,::ab; &AB; BC^^abrlfc; &BC:*'S-^^- 
C A : : b c : c a ) etiam funt aquiangula . 

Demokstratur. Abfcindatur in majo- 
ris A B C latere C A linea CM B c /i, & du- 
catur M N paraliela cum A B • Jam vero eft 

* UC - *Pr25. 

CA:AB::CM,i.e. r/2:MN. Eft irem ♦ ^*';,»- 
CA:AB::ca, le.CM:ab.ETgoMN&ahy ''^* 
habeniia eandem Rationem ad tertium c a vcl 
CM, funtaequalia*. Eodem modo often- * i^*. j. 
do, latusr^aequari lateri C N: unde (cqui- 
tur,' Triangula a h c & M N C efle mutiio 
apquilatera & ajquiangula * . Sed M N C eft * ^»'- 5» 
aquiangulum cum A B C * * ; ergo & a hc.*\^^' 
Qj^e.^a. Ohfewahis^ autem aquales effe illos an- Cor. 1. 
^uhsy, qui oppomntur b^mologis lateribus. 

§. yj. CoROLLARiuM I. SiduoTrian-£vi.(f. 
gula ^ABC &X}^abeant circa aequares an- 
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Tab.. gulos A & tf latera proportiQnalia : erunt 9c 

M h Qpquianeula & fimilia , Nan^ fi fiat C M S ^^ j 

& M ^f parallela cum A B > ac demontlratio 

perficiaturticmQxdata; patebit, aeqnarlTriaQ-» 

fulaMNC> ahci angulosque C & r, Uii« 
e jam liquent raliqua . 

I'^& §-^ 9i* Cojio;.i.ARiuM IJ. SiinTrian^ 
tf 6« gidis fimilibus A B C 9 ahc^^ ucamur ex sequa* 
Iibus angulis C & r ad bafin Perpendicularea 
C P , cpi erunt & iftse proportionales crqri^ 
bqs, i,e.PC:C A; **pc :ca^ & altcrttanda 
VC:p(:;CA.:ca, Nam quia iuTrianj 
lis A P C , a p f asquales fijint anguli Re< 
^J^ item A & tf * , acquabuntur & reliqui , atquQ 
^.^ hioQ diAa latera proportioqalia erunt*,^ 

§•99' •Sr in Triangulo reEtangulQ ducatur 

yig,74. ex angnlo re&o C Perpendicularir C P ^d Hypo^ 

tfnujam: Jicahitur boc Triangulum in alia duo^ 

X ^ Xy Jimilia Toti ABC^^^ Jimiliainterfe, 

«fr.3$. Demonstk, Iw,z ^ft fimileTpti aBC*i 

^'^ pb acquales ambos Re£%QS & cQmmi}nem B, 

iH9- In X &; ABC angulus A eftcommuni% 

aequales eciaip funt horum Re^i , ig^rar & re<i 

liqui s Si B. Ergo X & A B C te fimi« 

1^'H' lia * . U r«>- X & Z habcnt ambo a^qiiales 

u"^. Refto?, itemj&P*, ErgQ ^ jpft funi fimi» 

^- Ua. 15L f t ^, 

§. 100, ConoLLARiuM, Lineac B P} 
PC, PA, fimttresconcinueProportionales, 
Nam iit Trianguli Z bafis BP ad iuumCathe*^ 
t)^mPC» i(aeademPCnu)qQambafi9Triaa<f 
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fili X ad ruum Cathetum P A , II^- Qaare T»K 
ioSemicirculodacaturexPeripheriatdDia- '^'* 
naemim Perpendicularis C P> haec eric Me- 
dia Proportioaalis inrer Diametri (egmenta 
A P, P B. Nam du£Us A C, C B exurget. 
«ngulus C Reftus *. Ergo. ^^ 

ntHC MCC^fnil^ ^* l0$ • M f du M p99f9t f MNJif fN tMftHiVi ^ (gf TTfiu 

§• •!} r g in rfitf # FiWfljgfyjw>iww «liOfMJr QmAtmm epnfrrferf, ^*^* 



ARTICULUS IL 

D$fimiUtttdim Fifftform Qi^idrilattranm 

^ rolygMofum. 

PROPOSITIO XXVIII. 

§• 101« ParaOelogramma AC9 ac> ^ir-B.vi.i, 
^/ia eandim altitudinmy vel intra easdem pa^ Fig.?}» 
raSelas conftitHta^ eaminter febaient Ratianem^ 
fuamipfa Bafes, 

Dbmonstkat. SainamrBafluinAB|tf^9 
cominanis menfura '*' A O) quae continearar in *$• fr* 
prinEia v.g, quater^ in altera ter, Concipi 
poteruht mtra Parallelogrammam A C qua^ 
ruori ^ intra a( tria parallelogrammai iin- 
gula mutuQ utrinque asqualia * * Unde fiBa<^ «iv.ici* 
U9 a4 bafin fit velut 4 aa 3 ) etiam A C ad ^ c ^' '* 
tft iit 4 ; 3 • Q^ e. d. Qvpd vero de JRationt 
A»:^} id de quavis aliapari modo vakt, 

§. 102. CoEOLLAKiuM* Etiam Trian- B.y|. |^ 
Bula ejoadem Altitudinis (ABG» aig) & 
Habent adinvicem i^t bafes, Sunt enim To* 
tQrom(AC} ac) dimidia, 

SCIiOI.10H% Afpm^ hU mMjm9 Hyp^f€*s fiiftri^iit vH* 
Ikas • N«» fm CBig . 7; 6c 74) bafios a b tres fortts e£e fni» 
fem ^tqmdtt mttr fl , JU Jmgnlai dicert JUthntm ifratitn§km td 
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III. [^^^ ^*^^^> uti^nliqMni omtem. PropoYU<mii Mrifkun^ froh^m 
^^/^^, ^'""'^'^^^^f . *f ?»f multiplices ; definiehantque dms kattoni^ 
^e fimksy quatidff Antecedentitm qu^Hhit aque mHltipU femper iet 
Jmul ^qualta fimt, vel fimul tmjora , vel finuU. mmorn ^HibusUhet, 
Lo^njequmttum aque multiplis . Quam Defimtionem merito carpit P. 
Taquet Elem. Ge&m. £.5. Cwn^ hae Multipliciuni *d^ 
cultas Proporttonum materim redderet fimmme perptexm i& ««r?" 
mam^ Recentipres ah itta cumlaude ahJHnuerun^, 

*Fig. Ohferva. Gcometrt manifcftamrus Pardiclogrammi «< 

74. Jatera , fub quibjis iftud coQtinctur , comfcllat folum- 

modo.duo cof^tigua (c.g.p^, q :q) hara ex. his intcl- 

* p» ;fS^^«ir rdiqua', compellatis oppofltay utpoti bis .acqua^ 

E VI. P RO P OS I T I O XXI3f; i 

' ' §• 105 . '5¥ dentuY 4 ReSta pYoportibnales^ 
^^&^f-ji^, B, G, l>: Re£iarigulumy[\ quodconme- 
Mffuh extYemit A £/ D , >/? ^/?/^ ReBangulo 
N, contentofub mediis B Sjf G: II. 5i' M gf . 
N fmt RiBdngula ^palid^ habebunt laieYa r^- 
'cipYoce propoYtionnlia ^ h.e.ut pYsmi bafis^ A efl 
^ adfecundt bafjn B^ ita fecmdi altitudq G efi ad 
pYimi altitudiriem B. 

Demonstratur I. PdYS. Reftahgulis 
.M & N ad angulum Reftum if> conjunftis 
(proiit Figura oltendic), producantUr &con- 
currknt latcra y s^ x Zy in^. Scabunt tria 
PararelogfammaM, R, N. Jam vero ob . 
eattdemaltitudin$rrt*o,eftiit 
*Pr.a8. A : B : : M : R * . ob fimilcm rarioncm eft 

G : D : : N : R. Sed Rationes A : Bv C: D 
*Hyp. funt fimiles *, ergo &alter*M ilRr N:R. 

igitur M & N habentia eandem Rft^neiti ^d 
*^.4 teriium Ry funt aequalia '*', ' Q^e.d, 

•DfcMONSTRATUit II. P/ifjT i Ooti jungftn- 

tur Rcftangufe , ita ut A & B faciant unam 
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ReSam ; facient & f o , os unam Redam * : Tab. 
perfician tur reiiqua ut fupra • ^ n • 

Jam vero utM : R : : A : B * Pariter *fr- j- 

eftutNi.e,M:R:: C:D. Ergo*A,ByC,D^^'^^'- 
Gmt Proportiowales. Q^e.d. *a^^ 

§. 104. CoRotLARiuM. Si dentur tfeS 
continue proportionales A , B , D : Reftart- e. vr.7. 

§ulum fub extrerais eft aequale Quadrato Me- Fig . 
ia?B. Nam fumatur C «qualis ipli B, ha- 7^- 
bebis^ Proportionales A , B, C, D. Ergo 
R^^angulum fubfcxtremis aquatur Re£lari- V* 
gulo fub mediis, i. e. Quadrato lateris B. 

' SCHOLION'. Vi^i Hemmfiratimes has efle aftalogat iis , 
fiMu in Aritbm . Prop . 7 . dedimtu . X/hde parro ex datis 4 . Prom 
pvrtionalibus , aut Refbangidomm aqutditate y licebit demanfhrare mo^ 
dos arpanentandi Geometricos , qni valatt , termhtos c^mmutaiidoy 
invertendOi altemandoj emftnendo» dtvidend». IdqQ^examinar^ 
Uke relinquitnr indufiria: . » , ' 

Utilitatem hujus Propofitumis percipiemus r» §§ . 132 . aif , Ufui • 

PROPOSITIO XXX. E V, 

§. lOf. Duo ReSlangula (X, Z) fuht in ^3> 
RationeCompofitaBaJiumz^ h^^ Altitudinum Fig. 
c^j^d. 77* 

Demonstr. Conjongantur Reftangula 
iitin Prop.praec. &' compJeaturteniuraR. 
Jiam vcro eft utX : R : : ^i: {b^perPH^s. 28.) 
fimiliter eft KiTjiici d. Ergo {iit oflen^ • ; 
fum fiiit in Aritbm. Prop. 31. CoroB. 4. 
pag. 106.) X eft adZ in Ratione Compofita^ 
Dafium & Aleirudinum, i. e. aih^ ciJV 
Q^jt.d. Quattfi iflarumRationesfuerint.il 4^ ' . 
^z:2feuti,ii eritExponens Rationis X : Z, * 
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$. 106. COROLLARIUM I. QuaBViS E.VI. 

Parallelogramma etiaiti non Redlangda 9 funt^ ^^* 



44 GioMVTRiA. R I. Cap. 11« 

Tflb. td fe in RaHom Compofita Bafium & AkitudU 
m » num . Nam ex non Re£iaagulis pofTunc fieri 
•jPr.ii. Re£langula illis aequalia *y manemibus ii^deni 
^•^*- Bafibus & Altimdinibus. 

§. 167. COROLLARIUM II. SiRe^ii. 

guja (v, g, in Fig. 78 > A C, a c) fint fimi» 

Iia» i. e. fi habeanr Bafes & Alcitudines proo^ 

portionalei^ (ita ut fit AB s isi^: : ADiaJ) 

erit primum ad alcerum (AC^d ac) in Ra« 

tione Duplicata vel folarttm Bafium> vel Ibla» 

^ ^^ ^^ Altitudinum * . CiXm Ratio Bafium hie 

^^.^; sequalis fic Rationi Altitudinum. Proindt 

n 3. ^i. QQiQia Quadrata , utpote Redangula fimilit) 

^f^ funt ad ie in Ratione Duplicata unius lateria 

ad aliud • Quarefilb A B dupla ipfius a b> (rit 

A C duplo duplumjeu quadruplumipfius 2LCifim^ 

liter Quadratum A Qjiuadrupium quadrati a q . 

§. log. CoROLLARiui^ ni' Rp<^ngu^ 

• ^'g' la fimiUa * A C) ucj fiint inter fe iit Qmdrnxk 

^'* (AQ2 aq) fiiper Bafes fiias vel Alcicudines 

oonftituta. Etenim taivi Quadrata, qqam di-» 

daRe£langula fiintad k 'm Ratimc dupli^ata 

BafiumABi ah, 

§• 109« Cqrollarivm IV. Etiam 

*Figft Triangula quavis (E. G. ♦ A B G , « * g) 

72* fijnt ad reinvicenf) in Ratione CmpofitaBtiGum 

^ Aldtudinum . Nam fiint ParalleiograiDmo» 

rumACt acy dimidia, Hinc 

I.yi. j, iio, COROLLARiUM V. Triangola 

^9' quevis fimilia (v. g. ABC> akc^ Fig. 6^.) 

umt ad fe in Ratione Duplicata homologorum 

quorumvis lacerum (v.g. A B» ah; vel AC| 

aci velCBir^j vel AldtudinumCP»^^* 
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Qtiippe cilim fint inRaiionecompofitaBafitioi tik 
& Altitudinum, Ratio vero Altitudinum ea- *"• 
dtmfitcumRationeAC: ac^ velCB: cb*^*Pr,»4. 
&iftaccumAB: ab*y patetaflertum- Undo<»^g; 
porro ABGSiabe fiant ad fe uti Ouadrata 
ohcqj homoiogorum quorumvis laterum 
(v.g- h Cy ac) vel Altitudinum. Quarefi 
CPadr*, velACadiirlltiltf ada^ «rit 
A I^ C ad ^ ^ c > ikt af ad 9. 

§. III. CojiOLLARiUM Vl. Parallelo- g. vt 
gi;amma & Triangqla aequalium Bafium fimt ^^«- 
ad fe in Ratione Altitudinum. Nam Bafima 
Ratio 1:1 nihilmultiplicat* Exeodemcapitc 
ParalleIo&:ramma aequalium Altitudinum fimt 
ad fe in Raf ione Bafium 4 

PROPOSITIO xxxi* 

$ . 1 1 2 * Pohgona Regiilaria Circuld infctU ^Mli^i* 
pta ^fimilia > Junt in Ratiom Duplicata Pnpen^ 
iiculorumO^) op* 

DBMOKSTfc. Inlfofceliis ABOjii^ai *n* 
guli ad O & o^ fimilium nempe arcuum funt 
«quales, atque inde reliqui ad Bafin funtfibi 
utrimque mutuo £i?qusiles 9 nempe A tHi a^ 
B a ^* Igitur haee Triangula funt fimilia ♦ & * iv.ji^ 
in Ratione Duplicata Altitudinum O P> ap * • • ^.,^, 
Sed utrumque Polygonum poteft dividi in c«r. 5 . 
squaleninumeruml riangulorum aequalium* *fv.«i* 
& aeque altoruitt ; afqUe hinc iht A B O eft ad ^*^* *- 
ab09 ita complexum exABOfCfDfEt 
Ff G adcomplexum ex ahiciJU1ff\g*j*AM.u 
hoc eft y ita primum Polygonum ad fecundum • 
£r]g[o&primum ad hoc dliiaRatione DupUea^ 



4$ Geomv P.I. Cap.I. Prop. XXXI. 

Tab. ta dtftarum Perpendicularium (vel eriam Ra^ 
I^^- diorum AO,/io).^e,^. Ety ex Prop. ^o^ 

Cor. f^ primum cft ad {ecuadmn> ut O P* ad 

op^i velut AO^ad/io^ 

§. 113. C0XOLI.ARIUM I. QuiaCirculi 

^oflunt corifiderari lit Polygona fimilia infini- 

* vide tilatera *; erunt illi inter fe in Racione Duplicata 

Pr. 22. fiiarum Perjperidiciulariumy i. e. fuorum ^la- 

diorum , velutiQuadrataRadiordm, vel(quia 

-:Diametri fiant lit ipfi Radii) utiQuadrataDia* 

, metrorum. II. E converfi:> Circulorum Dia- 

metri vel Radii fiant ad fe in Ratione Circulo- 

rum fubduplicata > i. e. {kt Radices qpadratse 

Circulorum> pro Quadratis babitorum . 

§. 114. CoROLLAR. II. Seftoresfimi- 
les, APBO, /apl^Oy funt pariter ad fe in Ra- 
tione Duplicata Radiorum . /^^ . 79 . 

§, 1 1 ^ . S C H O L 1 Q N • Pol ygona 1 rrt gularia finiilia , B C t 

E. VL b e * 9 pofTuiu primo dividi ift zque multa TrianguJa, M, m; 

Pr. ao. N, wj P, p9 iimilia imerre. Nam dut^is in utraque Figurare- 

^ Fi& £^18 D A, , D B ; i a , /T^ , funt M & m (iiniliav ^V ob anguios cqua. 

^* les£ & e, Sclsicera circahos proportionalia * £rgo primjum xqnaa* 

8°' tur anguli r & r *> qui fi fubirahanturvCX totis &a;qualibus A&a» 

"*Pr. 26. refidui t&cu funt scquales. Deinde elt^D A:d'0 : : E A: ea * *:'• 

Cor. i.ABiab*. Ergooblaterapropuitiojnalia * D M, da; A'B; ab^ 

* Fr 16 citca asqualcs angulos r & » coniiiruta , fimilia funt N&«, & cxea- 

' 'xlcra racione }f tc p . Sectindo % Polygonafimtiia A£, be^ funtetiam 

** Def. adfe in RationeDuplicata.homologorum lateium, v.g. AB, ab. 

2. NamcftMadw, Nad «, Pad/), inKationeDopl.IaterumE A: ea; 

* Hyp' AV^ : ab; BC: b c fa^ hacaatem Rationes- omnes (ez |>raecedeiitt 
*Ax A, ^^^cuiiii 5 «quales funt inter fe . Ergo M^NfPtftftdjn^p 
*Pr 20 i'^ > in Ratione Duplic . A B : d b, 

Cnr. 5 . 



GE O M E T R l M 

P A.R S II. 

EUTHYMEtRIiEET PLANl^iETRliE. 

Prqblemata PRJECIPUA. 



C A P U T I. 

Trigonofnetria Plam. 

§ y a rigQimnetria eft fcientia & Ars, 
I ^ datis tribus Trianguli partibu^ 
• J@</©<Y inveniendi reliquas, 

Paftes autem illi fant Iatera'& anguli; ab area cnim 
hk abftrahiair. Dividitur vero Trigonometria in Pla- 
Tiam, quaede Toangdis planis , & in Spharicam, qnx 
de fphaericis agit. Sphaericam Aftronomia & Geogrem 
phia prfleprimis, Planam prsefens Capuc I. fibi vendiGat# 
propterca quod ejus cognitio mox in feqaentibus profu< 
tura fit. tjus praeterea utiiitas late dimanat in Aftrono-k 
liiiam , dum fiderum aTcrra diftantias metitui' » in Gno- 
monicam, & alias paffim Mathefeos iHirtes. Undc ^b 
eo, qui egre^ios in Mathcfi progroffus defidcrat j mi* 
nimc negiigenda. 

§. ii6. DEFINITIO r. SiinQua- T«b.' 
drante C A L ex arctis A B L puijao aliquio B .' ^' 

**g»»^# 



48 GlEdMEtitiA. p. IL Cxt. h 

Tftb. ducactir in Radium Perpendiculdri!^ BD: 6U 
IV. y ciiur hd^cSinus JieSus *, vel fimpliciter Sinuf 

*^^ arciis A B vcl anguli A C B > iiujus menfuni 

xXi eitdi£i:usarcus« 

lu 6c Perpendicolaris OP efi Sinns trcfis P L| dc 
X & eft^jinos atc&s H X* Onmtt igiraf Silius eft diini» 
dium alicujus Ciiordx (per ^rofos. 17« part. i )• Bl> 
^aidem Chorda B R : P O , chords P X . ' 

DEFINITIO IL Sinus verfus mga^ 
A CB eft Radii pars AD, intercepta inter 
arcum 6c Sinum di£ti anguli« 

DEFIMITIO IIL Sinui Cmplementi 
Vel Confinus arciis A B 9 vel anguli A C B • dici^ 
tur Sinus B M, obverfiis reliquo Quadrantis 
arcui L B $ complenti cum A B 90 gradus. 
Viciilim fi B M habeatur pro Sinu> erit B D 
Sinus Complementi: Et Sinds O X Confinus 
eft XK. 

DEFlNriTiO IV. Tan^mKxi^ 

ACB vel arcflsABeft reaa AG, FerpendieU. 

laris ad Radii extremitatem A > & produfla oo^ 

currens alceri C G « quae ex Cencro per alterum 

X arc^s extremum B ducitur) & Secani vocatur^ 

f. 117« SOHOtiON. Si ttfcut A B L dMi§* 
fmr in fuos 90 prttdus , ^ borum quivis in 60 Htinuta$ 
§gque at extrmiuuihus ohiuum minUtl unius^ fhinutorum 
I9 I i S^c. dmittantur in RiuUum A C Perv^diculat 
MiUs f 400 Sinur i quolrum maximus eft ipfe Radius « 
mti frapterea ^Sinus Totus audit . Repefifejm i^ nafi 
je 9 qum Magnitudinis Rntionm bi mnes f 406 Sinut 
irjaerfe babeant^ frimus Trigonametriie hbot eft. Quod 
ut d^^lniripoffttp aportet primkm Radium in iertas partei 
diuidere, atque ex bit reliquoruh magnhltdinm detenitt* 
nare* Viteret$ htHipfaribusk Menelaut» F$$lmetus$ 

pta 
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^o qffefuendo Trigonometria fine inveftigaifant proportio* Tat>t 
ifftn 9 jf/^ fiHgtttorttmarcuUm Cboriia Hafe haherent > Ra^ J y^ 
^idr» dividefttesin ^o , ip^ porro fubdividentei in alidi 66 
partes^ Arahes pq/?tftf breiAoris talculi trgO Qfordatum 
dimiditt i^t. Sinus adhibuernmt ^ SinuUm borum Tabm 
hsprimtti tdidit A% ift^ Rigiomonhtnusi tributHs Ra* 
iio partts (^o^ood» ^em poflta tommodiUs divifit iH par»^ 
re; ibO&od. Joacbimuf RhetrcUs Sinus omnts a devimo 
ifuevis minmto fecundo adaliud cftrofe ft^putavit % Radium 
ponens looooooooooooooo pariium ; evulgavit autem 
^fioSf dd Radium ia6oob6oQoo,tantum fupputatos i idqui 
eo confilioy uterrores f quipropter crebras extra&iones Ra" 
iicumt Q^adratis Itton exaiiis i tum ex fraSlionum negle* 
dupofirimis caJadi notis adbterenti una Ckm poftrtmis f 
HoHs rtftcartntur i Qui bodie pajfim pfoflat SiHuum Ca^ 
Mu (m vocantur Tabula Sinuum Tangentium ^ Seam- 
iium) Radium Cupponit ^' in lo.ooo.ooo partes divi^ 
JSkjhi ^enditqutf quot partts deci*-miUiofieJma tompetant 
unicuique Sinuum « Qmnquam vero alienus fed ardtmi 
MAJorum labor Sinuum calculum prtdem nobis fuppedita* 
verh i non injucundum tamen erit cpgnofcere » qua viM 
ijuave metbodo is prodierit > attt faltem prodire pojfit . ' Mt 
terte pUrum obleQaret barUm vfuT Tabttlarumf nifij^ mo* 
dumi quo cor^ruertntur^ tentrept» In brevioribns Oeomt* 
fria ElemtHtis ntndum iUum rtperi omnimode explicatum^ 
Etiamqui proiixiusftripftrunt^ dum ad Sinum 71 vtt 
l6vel 1% graduum vtntumeft^ plerumqutTironem rtmit'^ 
tmt aut ad Ptoiomai Almagefiumi aut ad Algtbram^ aut 
ad Euclidis L. tOy loca ardtta ig* muitis inacceffh. Est 
ptBis in partt 1 • ftmdamtmis totum condendi Qinonis tf r» 
$^umfichait» 

. D ! GRESS 1 O.. 

nitanmis TrtgmomtirkitonftY^knm^ 

"%• 1I8"* LemmA I» Dato cognitoqut SinU ^^fior.%f^ 
Mis X H 9 invtttirt XO Sinum Compitmentii veiKCiffi ^* 
i^ualtm^ 

Sit Sinus Totos jpattiiim toooo , & )C K 1 7 f ^ • Dtt^ 
<tWttr Rtdios CX, jjwn vero * XC^ (tS xoaoooooo,) ^p^ ^^^ 



\ 
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Tab. cftacqualeQuadratisXK* (S zyjTTJO &KC*. Erga 
IV. fi fubtrahas XK* ex X C^ , reftabit K C^ SS 9x40 
44^4, cujus Radix 9^12 daUt lineam K C vel XO* 
COROLLARIUM. Invento Coniplefnento XO vel 
' K C> inv^nitur etiam Sinus Vcrfos K H» fi nempe fub'» 
trahas inventam K C ex toto Radio C H: nam reiiduum 
dabit ipTam K H; qus in dato mox cafu erit 3Sg • 

Tig.gf, $. 119. Lemma II. Dato Sinu LD arciif eu» 
jusvis A L (e j g . arcus 6f>^ ) invenire Sinum arctis difni- 

' dii ( ncmpe Sinum 30®). 

Inyento, utfupra, ConfinuLPi & Sinu VcrfoAD» 
extrane Radicem ex AD^, t L D^. Hac dabit Chot^ 
dam A L» 6c hujus femiilis L O, qusfitum Sinum * . 

rjg,gy. 4. 120. LemmaIII. DatoSinuAO^areitsAM^ 
invefiigare LD Sinum dupli archi i.e. arc^ LMA. 

Quia Triangula C O A & L D A funt iqqfkngula , ob 
angulos utrobique Red^os & A communem; hinc infera- 
•/'•as-tur*: VLtQAtidQO (^qua cognofciturex CA^t AO»*) 
*F^i5. »» A L {Duplum dati A O) ad LD . 
Cw. 1. ^. ,ii. Lemma IV. DatisSinuhis AC 9 BD, 
fig»i6Jnvenire Sinum arcus intermcdii A B . 
^ Subtrahe MB vel N O, SihumCompIementi, ex pri- 

mi Complemento N A, ut innotefcat A O; ite^n Sinum 
. AC i.c. OD ex BD, utconftetBO. At ex notis nunc 
*Pr.i5.AO, BO, proditur Chorda AB*, ex hacSinusB j:,cx 
Cor. i.hoc, per Lemma praced. , Sinus totins arcus AB. Si 
^ ponasf notos ejfe Sinusl^y^^ AC; pari modo invenies Si* 
niin arcus intermedii A B • 

PHOBLEMA I. 

Invenm Sinus Primarios. 

Fig.Si. $- '^i* !• Invenire Sinum Fr 4^ graduum. Ex 
Cp t CH* cruta Radhc dat rcdam FH, &hujusSc. 
miffis Sinum Fr; Ex hoc invenies per Lemma 1 . Sinut 
ai^jo'; i|0 jy'; ^horum Confinus fn Umma i . 
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II. Inveniu Simm 30^. ^ Qma Choribi ^o gradauni Tab. 
cft ipfe Radias *: dabit hujos.Semiflis vSinam jo^»: £f IV. 
Lemma 2. AVMfx 15®; 7®jo'; 3® 4^'; i^Lmma i . Ao- *Pr.a^ 
fiffifi Confinus. 

III. Invenire Sinum i^ . Frsmictendum hocFigJy, 
Theorema. Si Reita CBfit feda proportionaliter 

ad Totain ( vel uc Antiquorum phrafi utar 9 fi fit fedia Me- 

dii*& Extreml Ratione) hoc eft ira , ut fit Tota BC ad 

CD» uti C D ad D B; ejusqug pars una CD fit aqualis 

Radio Cireuli BDE: erit altera pars DBlatus Deca- 

goni in eodem Circulo. Demonstr, Circulo » per 

RidiumC D defcripto, applicetur ita ipfa CB', ut pars ^ 

6 D iiat Cfaorda , Radius vero D C extet extra Circulum . 

Ducaiur ctiam A D . Jam vero quia cft * C B : C D *Hypoth 

(vel B A) : 2 C D ( vel A B) : B D; erunt Triangula 

A B Ct D B A fimilia '^ propcerangulum B commuiiem t^Pr. 26. 

&Iatera circa hunc proporcionalia; & cum squiangula Cor. i. 

fimal fint , erit C C 0; unde externus m^ duplusinter- 

ni C *, cft etiam auplus ipfius ;&mt n quadruplus * P^' 7« 

ipfius o . Atqui cxternus F A D eft S wfn * , Ergo !^ ^ 7 • 

& ipfe quadriiplus ipfius . Igitur arcus B D quinquiesiQyl^jj'^' 

acceptus exHaurit femicirculi peripheriam B D F; eftque* 

idcirco arcus B D hujus peripheris pars quinta & cocius 

Circuli pars dccima , ac proinde B D lacus Decagoni . 

Qj e. d» NuHc propios ad propofitum . Radius A B * * Fig, 

fecetur bifariam in M: ducatur R^us Perpcndicularis 94. 

A C & Hypotcnufa MC, & huic fiat squalis M N. Di- 

co A N effc iatus Decagoni ffi . Demotiftr, Reda B N 

eft in A feda proportionaliter ad Totam • Ergo ciim 

B A fit Radius , erit A N latus Decagoni . Frobo Ante- 

udens: Red:angulum fub extremis 6 N, A N eft £qua- 

le Quadrato Mediae B A; Ergo * ut B N : B A : : B A : » Pf.ap. 

A N. Probo Anteeedens : Ducatur tcrpendicularis P' 2. 

NESNA,&NXa MB. Complcantur Reaan- 

gula B E, N Z: crit primo R H S **, ido Q CJuadratum* Pr. ti. 

linaa M B vel 4 M , ^ti^ZE (^adratum lateris N M ^<^- * • 

. 1 ' 

S^ Ohiter hic adfwtare juvat > fi ex Papendicularis A C pnnBo C 
iucas re3am C N, hatic ejfe Latus Pentagcni: Ht demoiiftrat Clavim 
inL, 13, Pr9p. 10. ScboL 

D 1 
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TA. wlCM, Jam vcroeft BElsJ RfOtP* vtl af 
IV. P t S; cui fi addas partem- O, eritJ| E t Q^ S=5 O f 
•i^r.iSPtStQ? vclNM* , velCM» ire.CA^fC^ *, 
Igitur fi ex aequalibus BE f Q^, & CA* f Q^ aufena: 
conunune Qf , rcflant aequalia B £ & C A^ ^ vel B A^ - 
ErgOi ut fupra innuimus, eftBN: BA:rBA: AN# 
proinde A N latus Decagoni . Cu)us Ratio, ad Radiuin 
fictandem invetligatur: ExnotisC A, A M cognQiet' 
tur C M vel M N , ex qua fi fubftahss partem M A , com- 
iiabit reliqufl N A,/ latusDecagoni, & ex hujus femifte 
Siiim I g^" . Ex boc forro Sinus ^^ ; Sin . 4® 3 o'' ; 2® 1 ^' ; 
^ ConJin\ 71**. Sin.}6o, Conjin. f4. Sin^ 17^ ^c- 

KOTA. Indicabimus deimeps Sinus fer S; Comph" 
mentorum Sinusfer C, 

Fig.ttfi IV. Invenire Sinum ix^ ^ Inter afcusAZ joi*, & 
BQ^jS^. (quorumSinus jam inventi funt) intcrme- 
dius eft arcus A B 24^ . Igituf ejus Sinus invenietur per 
Lemma^. Exinde Sinus 12*^. S.^^. 5. j^. S.i*^|o'- 
demum S. 4f% qui maxime defiderebatur • 

Fjg.S7« y^ Invenire Sinus minutorum ab i' usque ad 4$. Sit 
£a S« 4f'; invenictur ex hoc & Sinu Verfo a b Hypotc« 
nu&c^; qu£ quia fenfibiliter haud differt ab arcuc^» 
. hicproReda haberi potefl:^ quam cogita in 45 partes. 
«quales divifam . Concipe & ducflos quoslibet Sinus in* 
termedios, v. g.r/, i ; &^r, 2'&c. haberipoflunt 
abci iidy r b s» pro Triangulis redilineis fimilibus. 
Quare inferatur: ut c ^ 4f partium ad notam ca» itnsb 
unius partis ad / r ; ita «^ ^ 2 partium ad ^ f : & fic de* 
inceps. Eodem modo, fi vclis, invenies ex Sinu uniui 
minudi Siaus fccujidorum. 

PILOBLEMA 11. 

Sinus omnes Yeliquos invenive . 

4- il|« Sicxinventisarcuum^o^, 4^*^, ^6^9 24**fini- 
busquaerasSinus tam diitiidiorum arcuum quam Comple- 
mentorum, idqoe, quoadusque Hcuerit , urgeas ; prove- 
^-— "l2oSinus, quiafibiproXimisdifFercnt fotum 4^-fni- 
j vidcUcct Siiius 4 f ^. i^}©'. i"*! f ', 3«. j'*^? '• 4*^3 ©'&€• 
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Propositio XXXII. ft 

I 

Siam outem reliqoos otnnes dicies per num • przctdM V* T«b* 
£«G. Si 4efideres Sinum i gradus; datis Sinubos * IV» 
c a & d 6 C i^^d & 4f ') invenito r o , p i/ » pcr » Fig^ 
I>emih* 4, & ex his Hypotenufim q d^ qu^pro ipfb ar* ||^ 
ca habebitur: Undt nunc Hcebit inferrei ^tcd^^ par- 
tiam ad c Ot Mds i$ partium ad xi» cjpim addt ip0 
ir^db;&L habebis ./ r Sinum r^* 

P R O B L S M'A III. " 

Tangentes ^ Secantes invenire . Flg . 8 1 • 

{.114. Sit B D Sinus 40^. £rit in Triangjiiis {imili* 
l)Qs CDB, CA.G! ut CD SinusComplememi, ad D B; 
m Radius C.A ad A G Tangfntem anguli C. Fariter 
$t D C ad C ET» i ta C A ad C G Secantem anguli C. Aiios eon* 
firucndi Camnis tnodos alii offirunu Nobis ahundt fuffidum 
ifib^c, Videri etiam potefi P. Taquet Gtom • FraS • I* • i» 

$. la^ . SCHOLION I. Si in vnlgari SinQum Canonc 
vdeces daas pdflreiiias HDtas cz Sadio & Sinibiis , habebis Sinut 
(i|>pntatps adRadium loo opo : ac tunc fi notie refed^ cpnfieiaat 
50 vel fupra» jurabitnocse antepenultiroacadjicere unitatero. Sic 
Siflus 54 grad. tX 80901.70» ffiotabitur in 80901» vel meliut 
in 80933 . Si defiderei Sioum 54 gr. ad Radium loooo; releca 
«■ S09O170 tres notas polhemas ; t\ ad Radium 1000 > xsXkcg 
9PStHor; fi ad Jl^diiun 100« reftca ootas quinque ; demam Sez 
pro 10. fn hac notarum refciffione tacita quasdam inftituifiir Pro«> 
^ortioaasoperatio h.ni. loooooo^dant 8P90i7Ci> quld lOOOl ^ 

««*• «05» 1^0000 • ■ * 

$CH0L10N 11. Magnpnanc eoram i>enefiefo fniimur» 
tj^ Sinubus , Tangentibus & Secantibus Logarjthmos accom- 
modarnnt. Hl^quomodo inveniendi fim > docetcr inArithmeth* 
§. 105. s. 4. pflg.is^.' Tangentiuffl tamen 6e Secantium Lo« 
{iiithijti fiMiiiore ^pera inveniantnt > nempe per iolam invenco» 
vm Additionem & Subtraff^onem . 

Nnnc ad noMliffimum Tabell^ram Qeometricaruiii ufiuii coih 
finamttr. 

PROPOSITIO XXXII. 

§. 12^. In Triangulo ReSangulo ABC^pig.^^ 
p(ffefl ^dvis Ifltusjumi pro Radio • Et quidem 

V^^^ Si Hyporenufam A C habeas pro Ra- 
dio; eric Cachetus C B Siaus anguli A; &Ba« 

D3 



J4 GEOMEtltlA. P. II. Cap. I. 

Tab. lis A B (a DC ) eritConfimis Anguli A, i.e. 
IV. Sinus Anguli C, qui sequatur ipu o*. De- 
^^*^*^' monftratio patet, duftis arcu Quadrantis 
M C N, & C D parallela ad A B. 

II. Si A B accipis pro Radio ; du£lo arcu 

BG, patebit, eflcBC TangentemanguliA, 

& A C hujus Secantem . 

* Fig* III. Si fufnas C B * pro.Radio: erit, du- 

9^* fto Quadrante B D , B A Tangens anguli C, 

&GAfe(fans. 

Ex bis infiar CoroUariorum PraSicorum fequentia ftuunt 
Probiemata » in quibus de Triangulis re&angulis folum 
fermo eritf; i;»fer Crura latera inteUigemus ab Hyfotenu» 
, fa diverfa. 

P R O .B L** E M A I. 

rjg.90 §'. 127. Datis Crurilms AB:^ BCinvenife 
vcl 91. angulos acutos A ^Ci , 

Per Regulim ai(jream fiat, ut A B ad B C, 
ita Radius ad Tangentem anguli A. Ex quo 
; conftabit&alterC. 

EXEMPLUM. 

Sit A B 128 pedum, B C 1 12 pedum. Dic : ut 11% 
ad 112» ita 10000000 ad 87^^0000. Hunc quartum 
qdaere in Tabulis inter Tangentcs ; &Tangens proxiaic 

fid eum accedens» indicablc tibi anguium 41^ 11'» qui 
efl iplib angulus A; & e regione flabit angulus Compk' 

menti» 48^ 49% i. e. angulus C. Nam ii A B habcas 
pro Radio» erit B C Tangens anguli determinati A 9 ca« 
)us Tangentis Ratio ad fuum Radium in Tabulis alicubi 
continetur. Qaia veroqualis eft Ratio inter 12S ad 
112» talis eft inter looooeoo & STfoooo» habes nunc 
manifcftatam Radonem interRadium A 6 & Tangcntem 
B C; qu£ proinde in TabuUs quxiita dabit vd vcre vd 
proxime AngulomA. ^ 



PROPOSITIO XXXII. fj 

i 

SCHOLION. FerLogarithnuMopentiinis>qucres femper Tflb» 
logarithmos Literum in Tabula Logarithmice numerorum, natun- | y, 
lium , Logarithmos iutem Sinunm , Tangentfom & Secantium 
excerpes ex propria fibi Tabula . In przfente £zemplo: adde ia 
unamSammamLogarithmnm numeri naturalis iia & Radii» i.e. 
ex 2 . 04931SO 1 10. CXX30000 fiat 13.64^2180 ; & ex hac Sum. 
ma fubtrahatiir Logarithmns numeri natufalis ist; &e6dmimdfl- 
bit 9.9420080 9 Logarithmum Tangentis, qui in Tabula Logfl- 
tUhfflica Tangentiam qnsefitus indicabit flngnlum 41 grad. XX min* 

' P R O B L B M A II. 

§. T28. DatdHypotenufd ACy Sf CYurcTiz.9%' 
utrolibet ( v. g • C B ) ifwemre angulos acutos . ^*^ 9 J • 

Inferatur: litAGadCB, ita Radius ad Si- 
num anguli A. Hujus Cpmplementum eft C. 

Sit A C S 414; CB S 330- «"« Ang. A B f 1 gr. 
%i min. 

Problema III. 

$. 129. Datis angulis acutis A €3* C, ^Hy^Tig.^^. 
potenufd A C> invenire Crus alterutrum v.g. 

C B. 

Fiat : utRadius ad Sinum anguli A> ita AC 

adCB. 

P R O B L E M A IV« 

§ . 130. Datis angulif acutis h^C^ crtfre Fig. ji# 
utrolihet (v.g. CB) invenire crus alterum B A. 
Dic : Cit Radius ad Tangeniem anguli C , itt 

CBadBA. 

Problema V* ' 

§. 131. Datis Hypotenufa A C, Cj" ^^^Fig.90. 
utrolihet ( v. g . A B ) invenire crus alferum . 

C^uaere primiim per Prohl. 2 . angulos acu- 
tos , ac deinde perProhl . 3 . crus alterum . 
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I 

Tab. Problema VI, 

y^9h ^^^^^^ ( V. g- C B) invenire Hjpotenufam. 
^' Inf?rat«r:" qt Sinus ,anguli A^ CFuri datQ 
C B opppfiti, a4 Hftdiqm ^ its» Qm G B acj 

?HOBj-?M4 VII< 

Jam . . 

Quaepe priiTiiim />er Pnhl. i • aqgulps acU'» 
' tos; indQ per ProM. 6, Hypotenufam, 

SCHOLIQN I. iFf A^feffftf cipm Sec^ntf^i^ TtrJfv/ n^^tf «^41» 
.^(ftt <?«i<i totujrtfine hhconmodnU tonficiebatur . HarumenitHnih 
pteri ^f majores fftnt , fta calcnhm difficiliarptt reddtitit^ wfi ili^rmi^ 
Ligantbmis utavmt. • - 

fighf SCHOLION II. Siidemlatus CB dtverfimode fpeaetwt^ 

'^ * jam ilt Rudiiis , jaxft ^t Situis anguli 4 » CVncifictm etiam iSMd m di. 

" . ^fifufti partium numer^m divift^ ^ Ut Radius pofiietur cmtiu^f 

fanes icx>ooooo > Ht Sinus vetidicabit fibi fro JUtion»fua> vuignitf^ 

dmis ^ Radium, A B c^m, Hadii partem . ^ 

^WiB, .*$' '54* Nqt^ pravie pro fequenre Propofirione^ 

j^^* £tiam Angulis obtufi^ fuo^ Sinus c^ilignanfius • Sed a(it 

^ ' vertendurox tunc pro Sinu anguli obtufi (0) * acdpi S{ 

intelligi Sinum angu{i acuii cenfeigoi Ci qui ci;in Qbt^f^ 

^QRipJet Uo gri4us^ 

PRGPOSITJO XXXIIIt 

Rgtjf , 5 • 1 3 f . In ijfUQvis Triangulo nm r<S?tf«g^ 
( A B C) duo ^uavis latera ( A C, C B ) fervant 
eam Ramnem intep fe^y quam bahenP Sinus im^ 

,rumAngulorumi ^mhs Ikfc htfva opponmtur^ 

Demqnstr. Intervalio lateris minoria 
B C duc ex pundis B & A arcus Cj, Mrj 
dejnde duc Perpendiculares C P (Sinuni an« 

S»li B)^ ^ M ff Sioum «Rguli A. ]m vcro 
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PnoppsiTio XXXIII. f7 

in Triangulis awiuiahgufe A P C > A » M eft Tab, 

iit ACad AM i.e. CB, itaCPacJM»*' ^V» 
))oc eft^ ut A C ad C B> ita C P Sintis anguli 
^ opppfiti primo ]ateri , ad M ^ > Sinum aq»- 
guli A oppofiti fecundo lateri, Q^^f^* 

Eadiem Defnonilratio ctiQin TrianguU^ obtmangulia 
accommodatur» ita ut fir latus "^ ^ C aiigulo obtufo pp- ^{Tj», 

Eofitam a^ aitprutrum feliquorum » v. g. ad C A» u|i of, 
inas anguli o ad Sinum anguli B • Nam fi ducas inter« 
vaJlo A C cx B & A arcus 9 & Perpendicularem C P» 
'Sinuin anguli c yt\ 0* 9 item M » , Sinum gnguli B) ^$.i}4i 
. rritupBCadBM i.e, CA, itaCPadM». j^#t^,» 
fix bii fequeutia 4frivaptHr PrpU^dta circ^ Triofigul^ 

Problema !• 

§. 136. Vato lattre AB^ anguUsadextre-f ig^^^ 
mtatem A ^ B invenjfe latus alterutrum B C 
i;rfAC, 

Qusfito prius anguk) C *, fiat: Ut Sinus » p^^ ^^ 
«nguli C ad Sinum anguli A> ita A E( ad B C, c^. V 
^oc Prablema fre^ntiJjSme occurrit in Praxi . 

PROBIfEMA II.. 

§. i|7. patisTrianguliABChfi(AB)Vig,9^, 
fj* alteruno laterum ( v.g. B C) uno^ue angulo^ 
rum (B) adbafiny a datis laterihis inclujoy in^ 
' veme Altitudmem vel Perpendicfdum CP. 

I«»o. SiTriangulum fxiagutangulum^ jutPer- 
psndipvilaris necefl^rio cadat intra bafiQ, di- 
ces; "^ ^t Radius ad Sinum anguU B, ita B C^Pr]!» 
jttiGP. II^p. (Fig.970 SvA^C^tohusanguJ^^^h 
lumy iit «deoPerpendiculum CPcadat extra 
Pafin . Dices par|t<r t t^t Radius ad Sinuip ao« 
guU contigui ^ , ita A C ad C E 

Utrum aiiteo) aogaIon)m a|i^* obtofat fit| iljnndl 



S% Geometria. P. .II. Cap. I. 

Tab. Problema III. 

-.? % § ' 138. CdgniM duoius TrianguU laterihu 
** ' A B , B C , £<f angulo intercepto B , invenire fum 
latus 'tentium C A , tum angulbs reliquos. 

Imo. Pro^f«//7»g«/o ABC, qua?reprimum 

prProM.z. Alriiudinem CP, &reaanguli , 

"*Pr. 7,3 p C acutum s *. Deinde fiat: iltRadius ad 

^•'•^•Sin.angulix, iraCjBadBP, quae fubtraaa 

ex tota A B prodit partem A P. Ex notis au- 

tem Trianguli A P C lateribus A P , P C, no- 

• Pr.33.tus fit angulus A *, inde vero eruitur per 

Frobi I. PyoIL I . latus A *C; & per Prop . 7. ^ Cor. 2. , 

angulus z, unde et^am conftabit iis^ i.e. C. 

1 1^0- Circa Ohtusangulum A B C (Fijg. 57) 

in quo (upponuntur cognita A B , AC, cum 

intercepto obtufb 0, pari modo procedirar; 

" nifi quod poft inventum s & reftam A P , haec 

adjicienda fit ipfi A B , ut conftst tota P B. 

*Fr.;a. Ex notis auteni C P, P B elicitur lanis C B*; 

*Pr['vi. ^^^^ angulus B *, & 1 f J> demum /. 

IV^/. I. Problema hoc in Praxi frequentiffimum alia ireviori 
viaf qwm htc fubneOo t refohifoufi. Vi4e Pig. S3* 

$. 139. ALlTEli. Datii duobtts lateribus C 3 
(li^ pedum^ ^ B A (i 12 ped^) ^ aitgulo imerceptoB 
( II I grad.^ invenire reliquos angulos b* latus reliquum. 
Dic: ut laterum datorum Summa (|2g ped.^ ad eorun- 
dem differentiam ( 104 pedum^ qua efi refiiiuum pofi Jub^ 
tra&onem minoris B A ex majore C B ); itaTangens di« 
midiac Summse incognitorum angulorum» a&r (i. «• 
ita Tofigens ll^io S 66i%%^6^ ad Ta^ntem femidif- 
ferenti£ ignororum angulorum Qnempe ad 2ioi2ff» 
Tangentem anguli ii^f2')« Hxc SemidifFerentia» vi- 
dei. ii^f2^ addita ad dimidiam Summam angulonim 
incqgitttQrum (icil.a^ i^ijo*) fiftirangaiommaioremtf 
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(^4^022') , Eadem lubtrada ex diinidio iilias Sumnise Tab« 
prasbet angalam minorem c ( 1 1** j g') . Inde autem erui- I V» 
tur iatus A C> per ProbL i. 

Demonftraponi prxmitto hoe Lemma. Si duae 
qoantitates homogenes '*' A B , B C > conjungantur in '^Yi^, 
unam Summam A C, & concipiatur Ai» S B C; erit g^*^ 
mn difFeremia partiukn AB» B C ''^ . Jam Semidiffe- *Arith. 
rentia 4/n addita minori quamitati B C » efHcit (// C) di* §. i|. 
midium Summs. Eadem hsc SemidiiFerentia d n ad- 
dita dimidio Summs (i.e. ipfi A d') producit quantita* 
tem majorem A B. VicifHm> Bdn additum Semifum- 
mx A d producic quantitatem majorem A B ; erit d n 
SemidiiFerentia . Qusomnia» infpe^^ FigurS, funcex 
Me manifefla • Sequitur nunc 

DEMONSTRAtxo. Intervallo majoris lateris B C 
duc Circulum, Producatur C A in j > & A B usque in 
T & D . Ducantur etiam Red:a D C> & hujus intervak- 
16 ex D & C arcus D G , C G ; demum D t Per- 
pendicularis ipfi D C. Quo faftoi erit T A Summa la- 
terum C B > B A ; A D honim DifFerentia ; angulus 
DCT, utpote in Scmicirculo > ReAusi ddeoque C T 
Tangens anguli </> & D r Tangens anguli D C A • His 
pofitis 9 eft angulus externus # squalis ipfis a f c» du- 
plus aatem anguli d '^i unde erit d incognitorum tf & c « jPr. f. 
Semifamma> cognofcenda po: Prop. 7 . Cor . 2 • Sed Cwr. 7. 
D C A additus huic Semifumms d adorquat externum '^*?^.^. 
. & majorem <r; ergo D C A eil SemidLfferentia angulo* C*r. 6^ 
rum a>S^c^. -Porro Triangula C T A > 1 D A funt *J^ 
«quiangula (nam aquantur aHguli verricales ad A * 9*p^^j^ 
i^TD incidehs in Perpendicuiares adeoque foraUelas D t » « fr. 6i 
C T , facit angulosTh* t D A aqiiales "^. Ergo.} Igi- p. i. 
tur ** eft A T: A D : : T C : D r . i.e. iit Sumraa la- ** Pr. 
terum A B > B C > ^d horum Differentiam > ita Tangent ^S - 
Semifumms Qd) incognitorum angulorum ad Tang.(etivt«n| - 
SemidiiFerentis ( D C A ) eorundem angulorqm • Quod 
^rat primum • Porro eftDCAf^^tf: £rgo cogniti a 
nunc angulis «9 B> c> cognofcetur Ittus AC *• S2uod*PnhU 
erat alterum»' i. 

$.140. SCHOLION. Etian in Triangolis re^hngults d na 
ftutvts Utcra funtad fc> nti Siatis angulorom > qiubus Qpponim* 
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Tab» *"^* ^^ V^^^ '" Propo(irioiie ^a.nmplidtei deinonftrtvimiif «. 
jy Czteritm lolutionem unius alteriusva Probleuiatis hac penincn- 
^ ' tis (e. g. Datis 2 lateribus & angulo ab ii$ non comprehenfQ, 
lAveiiire relii^ua) tuomet M^rte cx propos. ^, deduccf* 

P R P O S I T I XXXIV. 

K&l4t §• J4I* ^i i^ Trian^ulo non re^angulo 
(A R C) iniervallo lateris majoris C B duca* 
tur circulus , ^ prpiucatur latus AC ad Pe^. 
ripberiapunEta D ^ N, Bafis vero BA in M; 
iahebitje bafis A B ad fummam relijuorum la^ 
ferum A Ci CB, vel ad A N, /mtlatirum 
ifiorum Differentia A D ad AMf 

Demonstr. Dud:is M D, NB, exur* 

gunt Triangu|a aequiangula A B N & A DM 

^ CNam d^quantur anguli verticaUs adAy ittm M 

fcj^N, utpote infijientes eidem arcui DB, igi^ 

tur £5* reliqui.) Quare ut A B ad A N i.e^ 

' AC t CB, ita AD ad AM. Q^e. l inde de- 
ducitur ; 

§.I4Z. COROLLARIUM Prwfticum. Datiftriiut 

Triqnguli UteriAus AB (1277. pei.)» BC (g^f.pei.)» 
C A {^6^1 pe^«)> inv9nit£^ angulos. Fiac: ut Balis AB 
ad fufnmam reliquorum %cerum (1497)* ita horum. 
Diffi^rentia (in) ^^ lineam AM S ^73 P^^* HaK! 
A M addica Bafi effidr Tocam M B > qus bifecacur a p^ f« 

•^Pr.17. pendiculo C P ^ : quar^ A M ablaca ex M P prodic par* 
^- 1- tem A P (foi fed.) Notis igicur A P, A C, cogno. 

*Pr. ;a.icecur Scangulus A'^» fimilicerexPB» BC> angulusBf 

ff9hlp a» acque ex his certius C • 

^HaAenus oftennimefi| qoomodo ex datis Trianguli ; lateri<. 
hn inveotri poflint ipfi angnli, aut ex datit duobus kteribusfie 
anoangalorum > jiut «x uno latere & a angulis datis rcperiantur 
tdiqua. Ac cz datis 3 anguiis nequeunt amgnari Igt^raa propce» 
rea quod t^ angulorum mignitudine minime determinetur parti« 
fndafiam Jacernm quantitas . Generice camen > ex angulprum ma* 

gnitudine >latcniip,proportiodcierfluiiaripoteft|Ut conSat €x|.i j$i 



C A P U T IL T.b. 

Probleinata ex Euthymetria. ' 

Antequm ad refolutionem fuhfequemium froUemAtum 
iefcendamusi tnftrumenmum nonnuUorum apparatum ali» 
qudem , fabricam i^ ufum indicabo « Hac quidemmelius f 
difcuntur ipfa Organorum infpe&ione , quam lon^a eorun" 
dem defcriptione . In gratiam tamen iliorumt quifort^ 
Magiftro carentf qm bac oculis exbibeat, ftriSimquadam 
ixplico. 

%. 143 • ParentUr 6. g . vet il « baeuti^ fingulihmgl 
pedes ^ vet 69 ffijffl potlicem vel pauto ultraf teretes^ fff« 
fra cuffidibus ferreis ae^mati i cotore atbi * 

§. 144« Paretur Cnteniti compofita esc fitis ferreis j"^ 
m oricbdtcinis i tanquam totidem membris 9 pedem unum Sl 
longis % babentiius craffitiem calami vulgaris fcriptorii * 
Catenafit tonga pedes 10. ^o. vet ^o. Catena } Decem* 
pedis louQtor 9*gravitate fiia efficitf ut vix borizontatitet 
teridipofjit* . 

$. I4f, Defcripta^mcx Catena Metatoria minnsfide 
fubftituitur funicutus ; qubd is tumpro diverfa trahentium 
vit tum pro mutabiti ficcitatis ^ bumiditatis gradu ad in* 
a^uatetn longitudinem extendatur • Ali^s tamen funis con* 
ducet ad lineas reQas defignandas^ ad Ferpendiculares^ ad 
Circutos aut Arcus» ad Triangula in Campo defcribenda; 
ubi fape circim domeftici vicesfupptebit * 

§• 14^. TcrtktLfVetJyectmpcdtiadbibettir ad tongi* 
tudines vet menfurafidas 9 vet difiribuendas iu certumpar* 
tium numerum. Decempei^a pes unus extremus fit in IQ 
foUtces divifus • Praftat , dt(0s ad manum efie Decempe^ 
dasy ut alternatim^ und per folum e^t^nfd ^ quiefceme^ 
altera tevari poffit , ^ quiefcenti in direSium apfoni. NeC 
oberiti fi Decempedartm fittm dirigat funiculus reBa ex* 
tenfus*^ 

Dc parribtis Dccenfpedae decimfllibus^diAum ftiit fn 
Arithmec. Cap. 3« Ait. 2. quem locvtra le^endQ re« 
pete* 
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Tt|b. S. 147. Quadratum Gcomfttricuin cmfiruimr^fi 
I V» fi^P^ folida materia flanum defcribas ( fer § . i f?) Qua^ 
Fie. ^^^^^^ A B D £ ; cujuslatera £ D , D B> dividesinpar* 
^g ^ ;^x aquales 100 y vel, per §» iS9i if^ 1000. Fiat emm l 
Regula Dioptrica M N ; cujus pars C O ftt aqualis lateri 
ED ^ in totidem partes divifa; quam divifionem ulterius 
-frotendes ex O in N , fadendo ipfam C N aqualem Dia- ' 
gonali A D. Perforetitur fubtititer Regula isf Quadrati 
pun&a Q isf* ki ac Regula terete claviculo affigatur Qua* 
drato in A| ftc trnneUi utmaneat in orbem volubilis. Ha" 
ieat Regula ditof pinnulas Dioptricas M ^ N 1 i» quibus 
ducantur linea M r» N s» perpendiculares adPlanum Re- 
gula.jsr ad re^am M N ; h* p^r utramque perpendicula- 
rem incidantur crena autforamina* juvat Qnadratum 
epiam infiru^m ejfe pinntdis laterdibus 9 fed ftabilibusy 
qua refpondeant lateribus^h B > A £:. quarum vices fubire 
alias deberet Regula M N , imponenda lateribus A B vel 
A £ • Radius vel linea vifus^ quaper crenas autforami- 
na tranfire concipitur, Linea opcica nobis dicetur; ^b* in 
fraxipro ipfa Regula linea M N, vel pro Quadrati late» 
rihts A 69 A £> habebitur. 

Fiff. §• 'J48« Gepmetria Pra&iga plurimum fervit Semi- 

t Ao, circulus , babens unius vel dimidii pedis Diametnm ; in 

cujus centro pariter firmatur Regula Dioptrica in^arbem 

verfatilis^ Diametro autem A B» vel ftlteri linea vicinat 

cum Diametro farallela y^ infideanf itidem pinna ftabiles • 

Totus autem Circulus X ex anntdo^ a pettftlist vscatttr 
Aflrokbium , Fig . 1 00 • At quia , quod Ci/ctdus fraftat 9 
id omne Semicirculus valet ejficere ; etiam buic Aftrolabii 
nomen vulgo nuttc adbaret . Radius Aprolabii fit mini' 
mum 6* digitorum. Afirolabium ^ fimilia Inflrumemat . 
. eapiendis Angulis deftimta, dicuntur GomommiQam 

$• 149. Menfula Prstoriana, ab htvetttore Prxtore 
fic diSa» eft Plattum quadratum » cbartd cattdidd ftratum^ 
cujus latus unum continet unum velfesqui pedem • Etiam 
buic fua competit Reguif Dioptrica, Fig. 102. Prode- 
ritf btdc Regula fcalam unam vel plures diverfa - lotigifU'^ 
dinis infcripfiffem Studiofe autem curandum' circa quasvis 
Kegulas^ ut Dioftrafint cum latere Regula exa^efaral- 
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V 

^ lila : id quod eonflaiitf fi Regitld vel ad duSam in Men' Tab* 
\ fula immota lineant » vel ad unum euudemque Afifolahii I V« 
1 fixi gradum applicatd , colUmando tn pun&um aiiquod 

fxumfat diftans, J^optraiUudfemffrattingantf /ive.fin' 

nulam AfiveB oculoadmoveas» 
I $» ifo. Ad praxes quandoque aliquas apprimacondu- 
! iit Regula Dioptrica, cuifirme adbaretVyxisM^gnttkAi pj^^ 

qua eft capfii cujus cavo rotundo infcriptus efi circulus in jA*^ 

fuos gradus diftribums > cujus centro infifits Stylus ben€ 

acuminatus > b^ buie acus Magnaicu . 

4* 'f^* Quadratump Aftfolabiumy QuadranstMen- 
fiilafjmiliaque organa commode infiguntur columelhe c,^ 
Figt loi » quadefiuit in globum , qui intra concavttm ge» 
minum corticem , cocbled a conftringendum > quaquaverm 
fum mobilis conftflit . Corticem exeipit Stylussy qui co- 
lumna x z immittitur • /£ffc demum columna geftatur « 
ffiri»x Z R, ZS, Z Ti j>ro /«^;>a divaricandis , atque 
ope cocblearum ad Z firmandis • 

5 . 1 ^'i . Circimis Proportionum * conftat x Regutisiif. j^jj 
eirca claviculum C i«7?flr cifcini mobiljbust ita ut compli^ ^^ * 
eata unum efficiant Planum paralielogrammum. Ex cla^ pj ' 
viculi centro C ducduas re&as aquaies C M, C N.; utram- ^ f'^^ 
ftedivide in partes loo vel loOf velope fcaUci $• if S't 
i» looo • Adfcribantur punBis numeti f , lo . f . lo . f. 
^o^c, Utraque barum linearum vocetur L I K £ A 
A R I T H M E T I C A , vel Linca acqualium partium . \ 

Qwmodo ^ cui ufui alia wmatBa littea infcrihenda fint , iifra 
fiUs locis docehrmm . Orgmim hoc utilijfiTmm eji ad praxei fiwrl' 
ms. Sed citm raro ah Artificihis ea, qua par efl, diligemia pare* 
iur ( quod vitium ^ dfteris hifirumentis Matbematicis fanilittre 
^) maUemiSi proprid acribiS linear infiulperei aut faitem barum 
fartes pun&is determinare, Circini hujus ufum largius ^xpofuerunt 
P. DeChales^ Geow. Prafl. L . 4, Bim, ^ Mich.Scheffelt inJnr 
finm. Pr6port, Ejusinventi(xnfmarrogavcratfibiGalil<eusA,\^7. 
aU Htettt propterea iutendfri^ Capra ^ Byrgius . 

Defcriptionem avganorum iflorum proUxius profequuntur Nicolam 
Bien in Ogidna lufBrmtenttorKm ( gxatbatiattfcfte S©erdf*»()le) 
l^ipeldus in Theatro Machinar . Pentherus in Praxi Geometrica ,. 
pumpofiremum llhnm impenfe commendamus Geometria PraiHue 
tMltorikm, Haie utditer foeiahnt ZoUiiumm G^d^am. 
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m A R T I C U*L U S h 

De Lineis Reftls* 

f^ia PYohUtnata bucpeYtinentiafpatJmjdm 
folvimus in Parte L HihttS ^eneris irantt 
l. Lineam bifariam fecard . §.37. 
J L Lineam Perpendiculaf em ducere* § * 3 R » 

II L Lineam akeri pdrailelaihducere^ §<^ 
I V» Triadg^lum Ifofceles aut iEquilatc* 
; rumconftruere*§.i3. 

V. Tangentem ad Circulum diicere. Hit 
nunc alia addamus ^ 

pjg, , P R O B L fi^ M A L 

1 o j * § . t f 3 « Lineam re0am in campo iucm tit 

Fixis baculis A & B» 6gu1o vel per for apiedi 
Diametrak profpiciente ,. vel eodem^iquot 
paflus ab A remoto & ita dire£):o> ut bacului 
A tegat baculum B > fbcius tibi alium baculum 
figat m C ita > ut is p^r obftantem A paritetf 
6cuIo fubducatur; eodem modo %atur ba« 
dulus D • &c . Tandem baculi omnes uni Li« 
«eaB rcase infiftent . 

Lineam A C produces in diredam» ii oculb dd Acotl* 
iiflente % modo tradito figatur baoilus D > B &c* 'Pof*« 
funt ctiam opc Regulac Dioptricae , cujus dioptrae ex A 
verfufi B diriguntur» baculi figi intralineam opticam AB* 

P{ P R O B L E M A IL 

tog! §• i$4* Ducere in campo UneafnV L ad 
Q^P Perpendicdarem. 

Centro 



P R O B L E M A Iir. €$ 

Centro Aftrolabii vel Quadrati' fuper pun- Tab. 
ftum Pftatuto, & InftrumentilatereyjinQ^ ?^'* 
dire£lo, faciatRegula DioptricaanguIumKe- ' 
&utn hPL: acintra lineamopticam PL bacu- 
lus alicubi fi^atur. Erit PL perpendicularis 
adPQ, 

§. i5f. SCHOLION. LinesCampeftrismrefna P&C^ 
hotantuv fo^pe baculis, qui inGeometria Pradlica Pun£lorttin vices 
ebeunr: imo nonnunquam arbores» turres, pagi &oppi<lain di« 
Oamiis valde magnis Pundlorum munere funguntur . Tam vero 
Qt (li(cas, quomodo hujusmodi Pun£^o campeOri P iniponendum 
utAftrolabiiCentruib ; fac, ut infrahoc centrum pendeat pondu« 
fculam perpendicultritcr imminens^oramini» cui baculi cufpis in- 
ferta ante fuerat. Inde fimulpatet , quomodo poftftatutum alicuhi 
InihunienruiD , v. g. in P , relinquenduffl fit Centri vefiigiuro aat 
ponftum : nempe pondu(cuIo pendulo & humum prope contin- 
gente, notetur locus conta^ui proxirous', & huic baculus perpea* 
dicuiarittr infigfltor. 

PROBLEMA 111. Fig. 

§. if^. Unea P Q^ aliam LM parsUelam i<>8. 
in Campo Jucere . 

Erige inP& Q^duasPerpendicu'«resa?qua- 
lesPL, dM. R^aaLMeritadPQparaK 
lela*. *§. 19. 

V 5 L ( Fig . .90 . ) Si cupias Linex A B ducere pflrallc- 
hinCJ>; duc obliquam ACi & angulo BAC fac, ad 
C, «qualcm D C A ; crit CD parallela , fer Prof^ 6 - p . 2. . 

P R O B L E M A IV. 

§. if7. ReElangulum^^ ParalklogYammum Tab. 
in Plano Mineare . Tab .V. Fig . 1 09 . V. 

Dufta^^AB, & Perpendiculari AD, defcri- 
be intervallo A D ex B arcum , .& intervall6\ 
AB ex p alterun) , qui priorem fecet in C» 
Reftae B C & C D complebunt Re<Slangulum . 



€C Geometria. P.IL Cap. H. 

Tab. * Si Pcrpendiculareih A D feceris ipfi A B 

Y* ^ seaualein > dabit tradica methodus Qtiadraruni • 

*^'Pmttr (Ftg. iio.) datl AB &obliqul AD 

defcribes Rnombos > Rhomboides > &, qux^ 

vis Parallelogrammaf. 

« ^ 

*Fig. J)fiMOK$TftATio* * I^«» Ti\iM t)iago« 

^^^9* nali 6D faabes duo Triangula aequalia "^, iu 

^' quibussquantur^iiManguli A6( Qunde^t A 

ita & C ReAus eft* Secundo aequantur con^ 

grui f & s; quare A B & DC parallelae funt; 

* %4%. proinde & anguli A D C, C B A * Refti . Er- 

^BDRe£lahgulumeft. II^^^»- Bxfimilira* 

tiocinioparallela fimt (inFig. rtoO latera AB| 

D C; item A D> B C; atque hinc A B C 

parallelogrammum • 

PROBLEMA V* 

§ . 1 f 8 * Stalam Gmimicam ctmjituen ^ 
ixplicare. Tab. Itl* Fig.71. 

Linea A Z dividatur in 10 partes aequa* 
ies (quarum nos> ob fpatii angufiias fo- 
lum quinque exhibemus) AE> EG> GI 
&c. Erigatur Perpendicularis AD> je 
dividatiir inio partes; talis etiam erigatur io 
Z; cuiipfamBCinterimfiibftitutam^^cogita* . 
Ducanrar cum A Z parallelae D X>^' 5 > s^ ; g > g ; 
7> 7 &c. II4 Erigantur & Perpendicularefi 
E F> G Hi I K &c. Demum partes AE| 
D F dividanrar ki 10 partes aequales > ducao- 
turquetransverfaeEo; io> zo; 20> 30; &c* 
EritfaAum. • 

V Demonftr/tturufusinijiisfiala. TotaAZeft 
«quivalenter divifa in loooparteS) & AB 



J 



in jTOo: licebitqueindedcciperetotpanesde^ TAk 
cimas > centelitnas 9 milleiimaS > quot defiderft* V* 
veris . t)t decimis & centefimis patet in ipfii 
linte AZ) atque ex diftis in Arithtnet. §^(8» 
quem locum recole. Nam fi A Z pOnamr SS t ^> 
«rit AE a i\ & A G a 2' &c. Item AE 
a io%- AGa id" &c* 6c A^ a i^ Re. 
ftat> ur>quomodopartes millefimee capiende> 
explicemr . Equidem fi unaqua^que centefi^ 
marom, qualiseft PO, vel A^> vel EXy fub- 
div^deretur in 10 alias parttt; ha^ uticfue niiU 
lefimasprapberent: verum quift ha^cfiibdivifio 
in praxi difficilis; pdrtes iftae commodius ca* 
piuntur ope transverfarum . Dico enim) am 
efieunam miUefimam ieu i''^; tn efle 1"^; cs 
3'"> ify 8"' &C'* Dbmonstr. Triangula 
EFO>£^r,Er^> E^ir>Eai»&c.runtfiequi-^ 
angula. El-go erit Ckt E F ad Ei(> ita FO ad 
br; fed EF eft ad Eb^ tkt 10 ad 8> ergoetiam . 
fi inFO concipias 10 partes millefimas> eon« 
tinebit^r taliumofto; &rj> tres;^»>duas&c» 

Unde fi petu ex Scala partes V ^^J*'*^ dflbit ilbi in- 
tervallom uvi & Lx dabit |to^': Scifrit is'^ IL Si 
vero ipfam A£ accipias pro Ime|ro » dabit A 9 onaat 
decimamt & cs tres centefimas» lll. Siin lineisAD» 
BC, partesAi; t> 1; 1» };&c. pauto majores fiant» 
Ut commode in 10 alias fubdividi queant , atque perpun* 
fta fedMonum pariter ducantur parallel^ cum A Z* Ha* 
bebis totam AZ^quiValenter in loooo parees divifain. 

$» 15^* SCHOtlOK. Pant^ ^Mmoik QaMdraH UurM 
^ tmtipa EDi D B Q Tah, IV* fig, ps) cmmtdi dhuM 
9Mit itt partes tooo; cMif»' Figmrom 104 • in ^ tMbmgrfrag* 
nmian&KiitmtV.l mtk% Fiffif*$%. Nm f^fi^jnam dnOa fma 
^fm ^mram A fiBm %ht td i0»t imimdmfmiam Cn» ^ 

Ea 



^ 
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Tah* rafUlit aqualiter diflantesy deindfi ohliqua Eb, fld,^f ^c. f<?r 
y^ quas ipfa JS a , fl e ^c . aquivalenter dividuntur in partes lo . 

Pari ratione Circuli gradus unus ab * per trafnsverfam reiim a c 
* TA • dividi potefl in pdrtes ipinores utcunque aquales, ita ut hujus advm£» 
I V* ^^^ ^^P^ etiam poffint mimta prima . Ut autem partes capias ommU 
Y\n ttnde aquales , deberet a c effe linea curva ; qua quomodo defcribefidA - 
^ fit , d$cent Bion , ^ Leutman in Geometria repetita ^c . 

PROBLEMA VI. 

Fig. ' §• ^^^- Line^m hji dmdere in quotcunqtu 
III. partes, ^-g-^w f» -. 1 

Duc ad angulum acatum A indefinitafn AM» 
& huic parallelam B N . Arbitraria) commo- 
da tamen circiniapertura cape in A M , & B N^ - 
f partes aequales. Si jam ducas per pun£fai i 
divilionum transverf^s^;?/, f^ygp^bq} hm ^ 
fecabunt ipfam AB in 5 partes aequales. 

Demonstr. Du£la Diagonali en^ aequan- 
«?r.'«. tur anguli alterni Oji *, atque hinc etiam 
^' ^* Triangula enfn , nefy &.horum latera ew?; i 
llpr,l[fn*'i parallelaimer le**. Similiter oftendo 1 
j>.a- parallela effefn^ gp; gp^ bq &c. proinde 
itthaec divJdunt Trianguli AN B latus AB in 
' ^ totidempartesaequalesa quot aflumpcae erant 
*Pf.io.inB N*. 

Fig. ?• i^i» Alit£R divfdes AB in partes aequales , 
II2, V.g. 4. Si infra vel (upra datam AB ducas aliamfli 
■ ipii A B parallelam; quam arbitraria, apta tamen circini' j 
apertur^ divides quadrifariam , Sc ex a & ^ duces per 
punda A&B lineas concurrentcs \\^ C, &ex C alias C^i 
Cd^ C/, quscfecabunt ipfam AB quadrifariam . 
**6. «9. Nsf^^^C^'^*" •• ^^ • .w A, perPrdpof.lf. 

/U. 3,&i^f Qt:Cmi:ed^i\^*iaimtt. £r^o '^' squantuc 
. fffiA, mn^ &expari ratione i»f/, no; no, oB. 

♦ Fiff, ' 4 • ^ ^^ • A L I T E R ope Circint Froportionalis divi' 
j j °* dcs lincim A B ♦ in p«rt«s y. g , 4 ,. ^uales; ii in Liijat 



Art. I. ProblemaVI.VII.VIII. 69 ., '' 

Arltbmctica utrimque cligas dire^e (i,e» ex centro C Tak. 

dcorfum, verfus M & N, numerando^ portionem 'ali- y. , 

^juam 4 partium , qualis eft portio C 40 9 conftans cx 

pambus quater 10/ Deinde lineae AB intcrvalium Cir- 

ciiio manuali captumcxtendc/rafin^fr/fm cxpundo 40 in 

cppofitum 40; tunc cnim relidla hac Circini apertura 

dabit iransvcrfa rs (inter 10 & lo) partem quartam; 

transverla intcr punc^a 20 & zo> duas quartas ; & inter 

30, jo, trcsquartas. Dmof^rjfio conficitur cx Pro- ^ 

pofit . 2 f • Eodcm paAo di vidcs lincam A B in 7 partes » 

i ip6m transverfim extendas inter 49 & 49: tunc nam- 

que transverfa inter 7 &/ dabit ^, intcr 14 & 14 dabir 

f . &c. Ex quo coUlgis, haleri pofle in hoc Circine ^ " 

liiicse AB quotcunquc partcs, v.g, |5; fi nimirum il- 
lam transverfim ponas intcr 40 & 40 j ac Circj^o hac in 
apcrtura reii<fbo, capias intervailum transverfum' ex if 

in if, quod dabit jpfius AB |§* 

Qnidam pro dtvifione aijusvis linea re&se inrcrihunt Cirerno Pro» 
fwtimm fecidiarem Linenm . At mhi fuficeret Linea Arithmetica. 
cm methodo mox tradita: eadem enim praflat. 

PROBLEMA VII. 

§. 163. LmeamABfecareinauotcunquepar''^, vi. 
tes{e.g. duasy Bin^ mAyfea proporfmales ^^- 
ttne^BCpartihs, Boy nC. [jS- ' 

Jun£lis ad angulum B datis lineis , duc C A, ^* 
Luicparallelam/^ifiCvelQopusfic, plures 
parallelas ) erit ut Bf^: «G : : Bwi imA*. ^Prop. 

PROBLEMA Vllt. E^vt 

^ 

§. 164. Datis duahus re£fis mBy Briy ter^ ''• 
tim proportionalem invenirc . ^^8 • 

DatasinB, B«, jungeadaliquemangulum '*^' 
Br&inprodufta mB fac BAs Bn. Duc 
m», & huic parallelam- AC: erit BC tertia 
propor nionalis major . Nam mBiBnixAB. i.e. 

E3 



r 

r. 



Tab, B« : BC », D«is aowm BC, B A, fumatur 
V. -Bff 53 B A 5 ducamurquQ paralldae C A, »f?i) 
*cllr^' wt Bw» cwia proportionalis minor. 

*Fig, ^; '^y» AlxTEI^ *, Dati$CA,ABi invcni^ 

^i 8, t^rtji^m prQportionalcm in Qrcim Proportiottum ; fi acci^ 

pias direSe ipfain C A» & <?X A tr^nsverfm in Bextendas 

tUerafn AB. . $i jani Circino fic apertq candQm AB po- 

» nas dire^^ ex C iq 1» ; tran^verfai inie mn (}abit qu£(itam« 

Jjmofifir* ntCAadAB» itaAB i.e. Crt «3«»>f% 

§, i6i. Al^lT^^P^ Scalm* CqntihcijtCAp«r' 
tc? }^7'''j §S altcra A B iO}'", Numcri lo} Quadratum 

divi4e pcr ^rimuni' j 67 ; quotus 1 1 x'* j§^ oftendct , ii. 
ncam totid^m panium CHS^a (JcAimptarQm cffc tcrtiibi 

^. «. P R Q 8 fc EM A IX, 

^''*' §. 1^7. DmstribusBA, BC, BP W 
i^i ^ ' wV^ quartm propQrfmaim^ Fig . u 7 . 

Tribu; dacis ad angulum junclis ^ dirpQG« 
tis > u r Figura 1 1 7, mouftrat , ducantur paral- 
lelae aC, ^ PQj> in quw incidai produ£U 

B C; wit B O quapfita t Nara B A ; B C ; 5 
BP;BQ; 

QiiompdQ aliter Invenicnda 4ta PrQportionali^ fuUi< 

dJQ Circini PipopQrt, aut arithmeticc in Scala» fatis patet 

cx§.i^<I. InFigtHj.wftacCr» rJT, Cwt «»?(««« 

^prQportiQn^CS. 

PROBI^EMAXt 

§. i<J8. Datis reSfis A9 ^ PB, ^m?«^« 

1 » VI, Mediam ProportiqnaUm • Tab , U 1 1 Fig , j% % 

'^ Conjungc dat^ reftas in «nam A B , quam 

bi(eca iq ^ ; ex quo ceu cQntro dqcos (Qmicir« 

, culum ,' & Perpendiculari5 P C ad pQripheriaffl 

terminata , erit MQdia PropQroonalis , /><r 
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A R T I C U L U S ' II. 

De L%ne% Circularihs £3* Pofygmarum* 
). 16^. Euthymetria, fiqtuJtm vmnomiHuJpiSttt 
rtSarum dimmfiontwi cmfidtrat; at inftnpt a Mathima* 
ticifrecepto, ttiam curvof admtttit , AJquatprituqtum 
accedamns , nooam Grciuo Proportioimm Lineam infcrib»- 
mta, eui nomen LlNEA ChoRDARUM. Soltt Af(*Fig. 
dilintariin oppa&oLineteAritbmtticaflano, duBii ieta- 114, fll 
troC^lineiiCM, CN. Sic auttm JtfcriMttir. Dividt iiy. 
Stmieireulim, aiJtuDimniier or^^uidit JiiliiieaCMt n.t. 
in i%o eradiutisi^ditctxQebordasgraduiim i. 2. i.iyc. 
Haiipjas Chordas diinde daeftc trMHiferesiniitramqiieli- 
neam CM, CN, gradiu filtemfrMtifuot a^criftii iMiif 
rii notans . 

' Vel ex Scda t osoo partinm fimi fartn 17 fr» ehrda 
padAsumutt I7f partei pro cborda i,pai»im; iy fit 
diineeps reliquai , fuas fiiijeOa TabiSa -* - 
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^a G^OMETRhA. P. II, Cap. II. 

■i* % 

Tab, HdS cbordk e Tabulis Sinuujn funt ea ratione excerpt^t^ 

' V* ut pro chorda unius gradus fuptatur Sinus^cHs futdupli^ 

fcil. arcus 30'; fro chorda i graduum fumatur Sintis j*. 

is^ficporro» Unde licmet^ quemodo Tabula ad igo^ejf- 

* Fig» tendenda, ' Pundamemum bujus^ tale accipe, Si Gr^culi* 
JI^, cujttsdam Radius o r Jit loooo partium; erit^ ex Tabulis 

' Sinuumy Sinus}6* H^ 87, Sinus |® S IJiiSinMs 2° S 

949 ^^* Sed ponimus nos Circulumt cujus Radius om. 

Jit f 000 , fubduplus nempe pripris ; $rgo ^ cbord<e is* Si- 

nuSi bujus Circtdi» fubdupli erunt iUorum prioris^ pcr 

\ Propofit. if : Nam quiaefi ht ov ad oxrif itarl admx; 

^ erit rl dupla cborda mx. Unde^fi in primo Circuloy x\ 

ftcborda i^ i erit bujus dimidium f''") Siuus jo minu* 

torumi at aqtutlis cifrda myi f$cunai Qrculi . Atque it$ 

de aliis . ^ 

Hac eadem Tabula fervieti ut ex Scab looo partium 
fcias chordas ^hfumere , p nimirum 4 numeris cbordartm 
notam po/fremdm fefeces . 

P R O B l^ E M A J, 

"'V •Dufta Diamecro &peripherii, circini aper- 
tuf am eandem ter circumage per Peripheriara > 

^Par & crifariam diviferis iftara *. ilarura parcium 

'^" ^^ ' quamvis feca in duas alias, & iftarum rinam- 

quamque crifariam: harum fingulas rurfus in 

duaS) ac demum harum quamque ia f partes. 

Juxca hunc Verfum : In cres > in binaS) tres» 
linas, quinquefecaco. 

Pacec exinde , quomodo alter Semicirculu j, 
atquehinccotusCirculus in 3 60^ di videndus. 

■ ^ 

Eand^niSemlcirGali 4ivifionem in gradus aliquot, vei 
omnes , perficies beneficio Linex ChQrdarum Circino Prd« 

* Fig. ?oxt. infcripts, Naio fi Chorda ^o graduum, nempe C 60 ♦> 
JI4. fumaturproRadio, eoque Pcripncria dcfcribatur; re|i« 

^uae Chords diliribuem Periphcriaoi in fuo$ grados^ 
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Qaomddo flutdm Linet Chordarani fervire poiUt ad, Tab. 
Circolos inajoret minoriesve deTcrib^ndoss ex ^cqaenci* V. 
bus colligetur. 

Prodcrit conftruere iibi Semicirculum in fuos gradus Fig, 
rite div)fum>.e cihjus centro compItTfes Seaiicirculi con* np . 
ftflMci defcribantur ; a^ tum a graduumpundisfLadii ad 
centrm» ducantur , Quo padp obtinebis cpmplur? s di; 
v^rf^ magnitudinis Scmicirculos , ufui fuo tempQre fu» 
ruros, 

PR O B l E M A II. 

r 

§ . 171. Explorare , ^uof graduufnjb datm [- 
Angulus AB D . Fig. 1 1 5- • 

i">o • ISr€Xploratur per Transportaforiunt , de 
quo pag.6. §. i8t H^® Per Semicirculum • 
mox indicatum, concentricos plures comple- 
ftenrcm. Nam fi ex concentricis iftis eligas 
unumaliquem, ejusdemque Kadio defcribas' 
ex B arcum A D ; tunc interceptae chordae A D. 
longitudo translata in prius ele£lum Semicir-^ 
culum 9 oftendet, quot gradus fubtendat. 
Illtio. * p^r Cifcinum PropoYt . t\\AoY?h\s an^'*ir,v 
|[ulum ABD hocmodo. LatusAB.y velhu.;ii4& 
jus partem , v. g . B « , Circino vulgari interce- 1 1 y • 
ptampone in LiheaChordarum diveSie ex C ia 
d, bene notando pun£tum ou, Deinde Circi- 
1)10 cape anguli aT^d chordani ad^ eamque ex 
pun£lo €L colloca tYansverJim ia oppofitum ^, 
Circino fic reli£l0| cape m ea trans verfam la«' 
titudinem inter 60 & 60, cSque ^W(5?i?spQfita, 
explora, quodnam Chordac punftum attlnaat 
extremitas ejus e. Attingat e jitmftj^rn ^}^{^i^^ 
co tptidem graduum eife qudefitunii iiigulum.! 
Nim in Quadrante, cujus Radias fit CR p} 
JooQj cftCtfveJRS, chordagjo*. ,Sed*§.i«fp. 

E 5 



\* 



74 Geok^tria. P. It. Cap. II. 

Ttb. 6tCR:RS::C«:*i. Ergoetiam, flCcea 
V* B 4ar (iimatur pro Radio ; erit a ^ i. e. 4r </ Chor*^ 
da63^ - ' 

PROBLEMA III. 
§• 172. j^ ReB^ AB funEh B af^lum 
^uemcunaue^ e.g. 6^3^, excitare. Fig. 11 f. 

Itto. Conftruetur per Transportasorium ^ de 
quo§.iS* H^*^- Per concentricorum Semi- 
circulorum aliquem* III^^^- Per Circinum 
^"^*?* Proportiomm ♦ , fi in Linea Chordarum capias 
JJr 45lrf5?eChordam 63?, C^; camque tramverfin 
ponas inter 60 & tfo: deinde, du<^oprius ex 
6 arcu indefiniro ax^. lineae a 6 intervalium 
CXtendns inCircinp pariter direSle , ex C in « > 
atque ex a capias transverftm latitudinem a^i 
ouam velut Chordam pones in anguli tuicon- 
ftruendi latere B A ex aind. Dufla demum 
B <^D| erit Angulus B 3 63®. Denionftra- 
tionem coUiges ex Probl. praeced. n. 3. 
JVW' Per Scalam^ Ex Scala 1000 partium 
cape iniervallum f 00 pro Radio , iftoque du- 
ces ex lineae AB pun£lo B arcum indefinitum 
AD. %doy accipe ex Scala K>t miljefimasi 1 

2uot compemnt iecundum Tabellam pag. 71. 
Ibordae 6^^^ pofito Diametrum ftatui lopo 
partium & Raaium f 00; invenies particulas 
' 522^: iiitervallum harum dabit Chordam 
A D ; & pxi&SL B D «ngulum 63 graduum , 

i, Xf%. SCHOLIOM. Qui Triaoaomciruiiii caUcCt & 
§. ify » it per methodua IV. ope Tabellarum SiQuum, 



etitm ouidfm Circtiio Proportion. iuicribcre LINBAM 
T A N G fil? Tl U M » quz ad formandos pariter angulof ferviat. 
KOBp^ Imio zsm fd 1000 pofiisit cicerpiim iKTabiilis.TM* 
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leottani {Mniculis , cQjttfvis^gni449 Tingeiiti mipefCBtet . Neq i*g]|^ 

ulqra gndum 45 . progrediumiir» «farpaiitM pro reliquis Tingen<« y 
tes Compleiiieiuoriiai^ Res ex Trigoaometrifl claiet. ynam 
adhac npio,^ttomQdo i^ ijjiadteti Iiitere B Q * in |0Q0 pirtes ^ab. ' 

Hykio angulos etism minntorum cspere poflis, Stt Bx 7%% par«» Jy * 

tiam; quxre hune nomenuii in Tslmifl Tfln|tmiam ad Radinm u,;* 

IQoo » hc iovcmes angulnm 95 grad. 5^ min. Cui ^uelis cfi In* '^^S* 

ftrunienti flngnlos B a x > ^ Prsp . 93 . 9 i" 

Qmmod^ m^ 4«te «/i«f <944lif €^pindmt Mm ffit sii 

PROBIRMA IV, B,y^^^ 

§, i74f Fertria iata pm&a A| B, D, i» 
ire&um non yicmiaT^ ducm Pmpbmm cir^ 
(idarm- Tab, H, Fig, fij, 

Con jung9 pun^la liaeis A B , B D . In b9« 
ronimedioexcitaperpcndicularcs. Expunfto 
iotcrfe^lionis C, ceu centro, defcribe inter^ 
yallo CAarcum ABD a^ qui traniibit per 
di^ pun^, ' 

DeMONSTR, KbfecUorum A B C, BDC 
crura funt arqualia ; proindc A C ^ D C^ dequa- - 
Ua tcrtio BC> aequantur Sc inter (e, Unde li 
Radii eXtrcmitas A transcat pcr B| traosibit 5c 

pcrC* 

CoiiOLLARiyM. Cuivis Triangulo Cir^ 
culus circunofcribi potcft* Habcs cmm in illo 
triaApicumpun^a- 

PROBIEMA V, 

§ti75t CircuhPtdwmmRe^ulareinfirihrf, 

I. Trigtmum inKribcs, fi mfcripto priiDis 
Hexagono, ducasrcftas^fjC^ja^, Fig, ui» 
Patet ex Propof , x%, 

I I . Q^adratum * infcribitur > Di^tnjstro A B Eiv. c, 

pcrpcndicularitcrl)ifca4pcr alkmCDi du-^F«' 
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Tab. ftisque A C , C B , B D , D A , H^e enim eirunt 
Y* acquales inter fe *, & anguli ad Peripheriam 
•?r!io. Rc£li * , atque hinp aequales • 
E.iv. III. Pentagonum. InfcribaturDecagonum> 
XI- cujus chorda invenitur per §.122. n. 5. & 
divifionis pundi$ alternatim omiflis, Penta^ 
gonum. 
E. I V. I V. Hexagonum , ut conftat , cfHciet Radius 
'5'_ fcxies" circumduftus . 

£x hiscoUigirur, quomodo infcribenduni 
G£logonum , ii netnpe poft infcriptum qua- 
djratum bifecesxrujusvis chordae arcum; quo- 
V modo pariter inrcribendum Dodecagonum> 
aliaque Polygona ex bi£e£):ione arcuum' inveo** 
torum oriutiria. 

S C H O L I A. 

' ' ■ . . ■ * 

§.17^. I. Nondum rcpcrtuscftmodusGforaetrice 
f Circulo infcribendr Polygpna iatcruni 7 » 9 > 1 f 9 i ) &€• 
Equidqm id fatis propinque perficitur ope LitteaQuddfa' 
tricis aDinoflrate invents. Vemm cum ipfi adeo modi 
Gcom^trici mt>K receniiti sgre in praxi fatisfaciant> pro- 
pterea quod circini pedcs terminentur in pundk minime 
v^s^hematicaj fed fspecrafrc phyfica» ac modicus crror 
aliquoties muitiplicatus in notabilem cxcrefcat; fupcrfe-' 
dcoplui^ade hacQuadratiice diccrci iftud mbnens » ac- 
curatifHmas Circuli divifiones optime pcrfici mcchanica 
circini tentantis applicationc . Praxi tamen fxpe» qax 
adjiciO} adminiculum ferent» idquc prsflabunt» ut Po- 
lygona faltcm versspropiora celerius formentur • * ^ 

II. AI.ITER itaque Polygona defcribes» fi dividas 
3^0® per nomcrum laterum Polygonit e.g. per 7, fi 

Heptagonum defidcres: quotus f i ^ oQendet» angulum 
Centri continere gradus f i & 3 feptimas' unius gradfis. 
«ut (fi fraftio rcducatuv ad eam, cujus denominator ^o) 

proxime fi ^, i.c, %i^ i6* . Hunc igitur angiilum 
fc})tics acceptum ope Transportatorii) I^l^goni ccntro 
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«pplicati , diftribue per Peripheriam • Hunc in finem ap» Tab 
pono Tabellam, in qua prafto habeas variorum Polygo- V» 
noFum angulos tum adCentrum, tum ad Peripheriam • 
Tabells huyds Jeries Ima cxhibet numerum laterum Po- 
lygonomm diveribrum , 1 Ida monftrat angulos ad Cen- 
trum; ITItia angulos Polygonorum iftorum,, 

I I III I IV I V I VI I VII I VI1I| IX I X I XI |XII 
11 li2<»| 90 I 73 I ^o I 5».2<5' I 45 I 40 I 96 I 93.49' |9o 
11 1| 60 \ vaj 108 |iao) 128.34 j 135 | i4o|j44| I47.r7'| 150. 



III. Fflciiis eft eciam Polygonorilim conftraAio per 
Chordasj Trigonometrice invpnicndas pcr §. i^j. &ex 
Scalfl io«oo partium defumendas 9 Radium ponendo 
^coo . Nempe pro Trigono ac ipc chordam iio^ ^ 
i66o part^ quae perPeripheriam rer circumatfla iftud for- 
mabit: Tcnagonum formabit Chorda a 7071 » quater 
clrcumafla. Chorda^ hafce fequen^ Tabella exhibet* 
quam ex jaAisin §.1^9. fundamentis quantum libet ex< 
tendes . 
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Si ex bac Tabella pafticulat 
cliordarum transferas direQe. in 
Circinum Proport. inftarLineae 
chordarum ; nancifceris novam 
lineam 9 quam vocabis L I- 
NEAM POLYGONORUM. 
Qu^m aliis aliter placet fupputare. 

IV. DatE lincS ab ^ fuper illam conftrues Polygo- Ffg, 
num; (i ad punda <z & ^ adjung^ lacera datar ab a^qufl- 1^0. 
iia, quae utrobique forment angulum Itolygoni, inve- 
tiiendum fupra in Tabell. n.ll. ^is lateribus eadem ra<i 
tione adjunge reliqufli dum PoIygoniFiguraperficiatur* 

PROBLEMA VI. 

§ . 1 77 . CiYcnlo Polygwtum Regulare (v:g: 
Fentagonufn ) circmnfcritere ^ 

Inrcribatur prius Polygonum ABCDE, Fig. 
6c producantur Radii per pun£k A , B , C &c. ^*3 • 



ifl. 



4 - 
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Tab. Per Chordarum media pun£la e ducantur Radii 
V* Oxy Oy) &c. Demum perpun£la jr^^>&c» 
agancur re£l8D vel paralleiac cum chordis, vel 
perpendiculares adRadios Ox^ Oy> &C. ter- 
minenturque ad Radios antea produ£loS) in 
P,M, N, R&c. Eritfaaum* 

Breviui opiraiitur » qui pofl iufctiptum Potygpnum^ 
du^erit lineas, qua ^ Circulum tangant% ^ atm infcri" 
ptischordis^pariUelafim^ 

DfiMOKSTRATio. Pefpendiculares O^ 

, funt oitines aequales > Chordasque sequales bi« 

yr.i7* ftcant * * 2do > Reftae P M, M N , JM R &c. 

ex operatione evadunt cum Chordis infcriptis 

parallelae : Ergo intra Triangulum ^ NO ut 

OexOxv.tkiX^'^ pariterinTriang.j^NO, 

•iv.ai.iit O^ : Oy le. Q^ : : ^A : )iN* * -ffiquantur 

*§ . 8^ igicur x N > *Njf * , fimiliter Njy , jy R ; aut or N> 

"*"• ^' j^M &c. iEqualia proinde funt RN, NM> 

M P ^&c * Quare aemum etiani id , quod cir; 

cumfcriptum fiiit> Polygonum Regulare eft'> 

per$*65. Def. 7» 

Ibt hac Damnfiraium pntthit fotio PrMetiuitis fepieiuki qmi 
ttmm ex ptaeifm efi^ 

m 

P R B L E M A Vn. 

§. 178. Ittvenife pfoxime Pfopcrtionem Dk* 
metri ai Peripberiam . 

Si polito Radio partium 1 00 , oco > ooo> ooo> 
qua!racur> fecundum §. i:t2. Num. $., Sinus 
unius minuci; erit is 25^0888^0; &Tangens t 
minuci erit 250888^1 » J^^ ^ taqi Sinus ifte 
quam di£ta Tangens duplicentur; evadet \\k 
Chorda a minutorum, fimutque lacusPoly* 
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goni Infcripti > compoiiti ex rogoo latbribus; Ttb» 
& Tangens evadet latus Polygoni circum{cri« V» 
pti) conipofiti ex togoo laterlbus* Quare 
fi duplum tum Sinus tum Tangentis iftiuf 
multidicctur per iogoo> prodibit nunc 
^^gajsfi^ooO) i.e. Perimeter Polygoni fti* 
fcripti ; & 628318^33 600 > i. e. Perimeter Po« 
lygpni circum(cripti • . Sed In(cripti Perime» 
ter eit minot Peripheri^ Circuli > & Perimeter 
Circum(cripti eft major illa (ambae tamen Pe« 
rimetri nihll Tenfibiliter difFerunt ab ipfa Cir« 
culi peripheria). Igitur fi inter utramcjue Pe« 
rimetrum fumamr quantitas Arithmetice me« 

dia*> S^gSigffSgoo; haec proxime accedet «^^riiihii 
%d ipfam perij^heriam) ita ut jam fit Diam6- ^v^ 
terad Peripheriam > ^i ^tooooooooooo ad 618- ^* * ' 
3i$5^i$lJoO) vel(fi utrumque numerum divi* 
oas per apooooooc) iit 1000 ad 3 141 ; vel iic 
too ad 3 1 4 * Si fumeres Sinum ^ Tangentm 
miusMinuti fecundi mt tertii^ immenjum in mo-^ 
dum fieret proximior aqualitas intet Polygoni 
/»-{sr Circumfcripti Perimetros • 

4*179* CoitotLAliiUM I» Dftti quayi$ Peri* 
pWi^, v.g» 1^4 pedum » dabiturejusDiamcter» iifiair 
&t 3 14 ad too » ira X6^ ad 84^. Vidffim datS Dia^ 
metro 400 ped» dabitur Peripheria >, fi fiat: ikt 100 ad 
314» ita^ooad ti(^« 

. $. 180* CoROLLAltlUM II. Invenles itaqae 
Proportioneni Diafnetri ad certam portionem Peripbe* 
n« v.g» ad arcum jo<*i fi Reguia aurea utare in huna 
modum! ^6cl^ dant }t4t (cx hypothefi» Diatnetrttm 
tffe 1000) quid jo^? Refp. )tfi|. Vel Sinum uniua 
mitiiiti Citti ab arett t fhySce non dififen) maltij^iQi 
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TaK per i Soo » nuiiieruiTi omninm minutorum , quae effidane 
V. jogradus, prbdibit ^i 5^100, portio periphcriue |o^ , 
dum Radius eft 1 0000000. Hac^ipfa faribne invenies 
denuOf Proportionem Diamctri ad pteriphcriam effe ut 
looadji49 fi multiplices Sinum tUiius mifiaci per ' 
z I ^oo 9 numerum omnium miuutorum » qua^funt in tqti 
Peripheria, & produAum 62834400 cum ifiametro 
20000000 conferas . 



Fig, 



S C H p L I A* 

*123^ §. I8i» I. Tn §. 179. ettral>emon{}fationemaiiru.mpni Pe. 
Yimetrum Polygoni Infcripti efle mmorem, & Circumfcriptielle 
majorcm Peripheria Circuli : id enim & ex fe fat claret, & ab /Ir- 
chimeile intcr Axiomata ponitur. £t vero Polyj^oni infdipri latus 
ABefTe minus arcu AxB, patet ex §. 29. Ax. 10. Circumicrpti 
autemTangentes RN, N M, ciimin unico pundtojy & xperiphe- 
*Pr.l9. tiam tangant, caeterJk extra Circulum cadant * ; fiet,, «t fcmitTes 
>N, N:»:, prxter aream Se^oris^ x, includant fldhuc Spatiuni 
■ aliquod extra Circulum exiftens . Quo pofito, per fe ciariiTiznum 
eft, ip(as>N» Nx, majore circuitu gauderc , quam quem Sc(3oto 
rls arcus habet. Hsc applicantur reliquis Perimetrorum Sc Pe* 
ripherix partibu». 

1 1 . Ut vera Ratio , quam Diameter ad Periphcriam habet, Gso- 
netrice &'(ine defcf^u inveniretur, nondum ailequi potuit hu nani 
ingenii incfiiftria. Per approximationetn t.imen ad veram eousque 
' ventuni ei^ ut perfefiior. frufiradeflderetur. Inveniendz hujiii 

Rationis modum. primus aperuit Archimedes > aiTumens Poiygo- 
num Ih-& Circumicriptum 96 laterum; ex quo deprehendit ha- 
bere fe Diametrnm ad Peripheriam propeiit 7 ad 23'. Accutatio* 
rem clilculum alii inierunt « Sed omnium labores vicit Ludolphuf 
8 Ceulen, quiincipicns a latereQuadratiinfcripti decircumfcripti, 
bUedlione arcuum fexagies repetita, arduo fane ac Jmprobo talcaii 
labore honc confecutus e(! Rationem . Si ftatuatur 

Diametcr* , 
iooooo»o(j«o0o, oocooo^ 000000» 000000 > 000000 ; 
eft Peripheria vera mitrar . 

^ 514159» 2^5?5«» 979333» 84<^264, 338337» 950288; 
&c Peripheiia vera major eft 
914159» 5<5358» 979333, 84^264, 5383^7» 950289. 
Ill* Commendatur paffim proportio in minoribus termints t 
Metio eruta; juxta ouem fe habet Diameter ad Pcriphsriam, ht 
Xi3adJ55. Nam fii^fltutii^ad 955, ita loi ooo,'0oo adx. 
proveitit ar ::^ 314^5929 > qu£ a veriore Ludolphiana differt fo^ 
wn> ^ particulta decimiUioaciimis. 



m.» *■ 



AR- 



Akt. IIL . P r b t £ m a L . Si 

A R T t C U L U S IIK TM». 

Diftantiarum ^ /lltitudinum dimenJiQk 

Plt O B L E M A t* ' 

\. 181* Mttiti (HfiafJtiamBC f ad cujut Pig. 
mium ixtnmum ^ /^rc^rf/ poteft y . t if * 

Iimv TRiGONOMETKicEk StafUe Scml- 
circulum in B ita > ut per Dioprras Diametrl 
vidcas haculum^ A, figendurii ^licubi intra li^ 
neqm opticam Br. Inftrumenmm nunclm- 
motum perfiftat ; fola Regula diopfrica mo- 
Veatur> utpcreju^ dioptras appareat termi* 
hus C, & nota angulum CB A. Oemum in 
punfto B rdinqiie bacUlum *. i^^ Traifisfeif *5.tt|% 
nuhc Inftrumerttum ad Statiotiem fecundam 
feu punihim A ; arque ibidem Inftrumetitum 
Ver«, dum per dioptra$ lareraleS vel Diame». 
tri confpicias baculum B . Immoro nunc In*. 
ftrumenco^ dirigetur (bla Regula in C^ nore>. 
tur angulus BAC. 3^'*- Metire mechanice 
le%OiteaSj vdFune, VelPertic4&c. diftan- 
-tiam AB. Ponamus, hanc efle pedum 240^ 
angulum ABC efle 85^, & BAC^o^. 4^^^ 
Ad inveniehdum nunc latuis 6 C ita progre^ 
dere j Dlc : ut Sinus Anguli C ( a i ° ) ad Sinum 
Anguli A} ira AB ad BC» In numeris: ikC 

3f837*M5f^-2H^*^33' Eft igitur BC635 

pedum. ParirationemanifeftabitutlarusAC» 

f '. fi d}C8S : tt Sinus anguli C ad SinUm anguIiB) 

« ita B A ad AC. Demonftracio daret ex Pro* 

"pos.jjk Probl. t\ 

/S^CHOLION^ tiiec methoim eolHffeanii^ haculosimt 
^iiajigna sQBineationim fghidi^ relinquenii » Diam§trun^ 
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Tab. SefHicirruUi vel latus Quadrnti ope Diqp^tarutn latera» 

y. lium difigendi in Stdtiotiem oppofuam , fervatur ip»fuf/po» 

ttitur irt operatiofiihusfequenfibus . Sed ne unHfiftrutnemo 

aut metiendi ntetbodo te neceffitas addicat; varietatem fulh 

jicia. 

P«* §. i8^- n. Per QuAORATUM Geome» 
'*'* tricumfitdiftantia BC menfbratiO) fihocira 
collocetur in pund:o B ^ ut per dioptr$s lateris 
Bi perfpicias terminum C ; deinde intra li- 
neamopticam Bxm figat tibi quispiath GgQum 
in pun£lo arbitrario A . 2^ » ' In Stationc A , 
poftquam direxifti latus 1» ^ in B > collinea per 
dibptricatn Regulam in C) obfervans) quot 
partes haec abfcindat in latere j^u^ quod lup* 
ponimus hic in tooo partes divifiim. . Ab* 
ftrindat ipGitngr 700 partiuni» Metire Me- 
chanice dpatium B A (quod rurfus ponetnus 
efle24Qpedum) & calculum proportionis ad- 
Jiibe dicens : \Jt 700 ad 1000 > ita 240 ad 
, S^a^aBC. 

DfiMOKSTR! Concipe perpeiidiculflrem rsi:^uH; 
concipe irem duo Triangula sequisngula» unum oprjcunl 
ABC> a!tcrum mxr m Inflrumento; nam Anguli adB 
& s funr Recti» anlgulusfld A communis. Ergo ut mt 
Ci.e*^r)ad /^(i.e. tt«), ItaABadBC. InnumerisJ 
700: looo:: 140:^42» 

* Fig. S C H O L 1 N . I . Q^i nuteiU negvla ahfiin^ern ift Utett * 

117/ " " parttm n r s: 700? K«/j». Cmcipe perperuHctiiarem r s S «g; 

^eritt utA ti Qi.e. ug j; iOoo)flrf nr K700, itaAUadBC^ 

SCHOtlONII. QMomio per Qtui^atm ihenftiretitur di' \ 

flantiiti etiainfi angulorim quilihtt fit acntus vel obtufnSt docet i*.' 
Schcttus in Curfu Mathem^ 

•^».^* §• t83. IIl. PerScALAM* Tncjuirefu^ 

^^f • per Aftrolahinm arigulos A & B, item diftao- 

liam A B , uti in § • 1,8 1 J 2^ » Acapc ex Scafa 
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particulas a^OjquaetibirepraefentcDtpropor- TAi 
tionaiirer in linea /i^ pedes dUhntide AB* FaC V«. 
tjAaSi imgolosmqmks illis «id A & B > per lu 
neasirr&IVconcurrenres in f. a'^» Lineahl 
^c circino captam eKpiora ad Scalam ; & fi 
continuerit Scai^e parriciiilas 63 ^ > dices > toti^ 
defnpedum eflellneam BC. 

^BfeMONStliv TriflngukABC> ahc ^ ftitit firiii* 
li«: igitur utaht tc-: \ A B .' 8 C« 

§. 184. IV. Per Mensvlam' Pra&tonV FJg. . 
nam. Firmetur fnftrumentum in prifjiaStaV '*^» 
^' tione Bj deinde Regula DioptUK;^ dirigatur 

inC) juxtaquam ducaturStylo acuriore vel 
phirftbagine linea indefinita hc. •Ad^cojus '"■ 
punftum extrt^mdm ^, verfarur ac dirigatut^. ' 
feegula in A, ducaturque juxta I5(egulam ia^ 
defnita bx. 2^^- "Transibi$ ex B in A > me-j 
tiens fimul diftantiam B A; quam fi invenerisr 
efle pedum 240 9 defumie ex Scafa particulas 
totidem> nempe 240) iftasquepone ^xbina^ . 
$*«•• Id Statione A, poftquam opeRegutedi- 
rexifti Hneam ab verfus B ^ collmea per eaiK 
dem in C ita, ut radat pun£lum n; & auc juxta 
Regulam tertiumlarus^^, prQTrianpfulo^^r. 
4^ demunfi) vide quot Scala^ particulas coa- ^, 

tineat ipfa hc; totidem ^m pedum erit linea 'v 

6C. Dtm. Quiatin eequiaoguiis A BC> abe 
tfkahJciiAUihC. 
Eodemmodo poterat invenirltltiiantitAC» 

P RO BL E M A llv 
mejfatn^ F a. uy. 
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• 
Tib; . Semicirailo pofito in B , ejusque Diametto 
/ V* dire£la vcrftuf A , collinea pcr diopcras prima 
inD> 2^ in C» bene notando>angQlos m dc 
A B C « 1 1 • Idem fac in A , notans ibt aogii* 
IdsV &x. Fiat enam cognita AB ) & per 
Pfobl • praec6d . qua^ratur Trianguli B A O id^ 
tus A D , & Trianguli B A G iflcus A C . Co- 
g^icis autem A D & AC cum angulo intcrce- 

* fr-^h pto r > cognofcetur & D C * . 

. * / S C H o t • Eddem prorfus ramn$ mederis difiantiamht' 
accefflm ab duorum oijeQorum, montiius impofitdrttm* , 

r PRO BL E MA ni. 

Fig. §. igg. MeurilJneamJlDyCujusextrim 
>3o» folumpunSa B ^Drfant ex C accejfa. 

Invento angulo C» mennsquelateribusCBi 

C D 9 prodibic Latus BD per Propos. 33* 

Probl. 3. 

P R O B L E M A IV.' ' 

Fig. §• 187*^ Metifi altiiudinein peYpendkularem 
13^- BR9 ad cujus punBum unum A patet borizonfa^ 
lisaccejfusCk. 

\m9. TRiGONOMBTRicfi> Scfinicirculi Dia- 
merrobenehorizontalicer iibraCR) ope (iii poo- 
dufeulo gravatt» & per medium peript^r!* 
punAum trarlseuntis > dirige Dioptram inB, 
•Pr. I. ^ nota arcum rs vel angulum r Cx S3 A C B*. 
2^0 . Metire diftantiam acceflTibilem C A . Fiat 
tiunc, adhibito catculo : iit Radius ad Tin- 

• Pr.ja. gencem anguli A C B , ita C A ad A B * . Cui 
''•w. 4. ifjventK B A adde reliquaflai altitudinis parcem 

A R. ~~ 



ART, III. PROltBMA IV. V. _ 8/ 

$• IS8« SCHOLIOH* Augulu/ ACB^eofiiiiam Tal^ 
fotefl alio modo, nempfji per dioptfos ImtraUs vfl Din^ V* 
metri eoUinees in B. Tunc enim plum ex centro pendens '^ Fig. 
doAit angulum s Cu {mjus arcus intereipitur inter filum i||. 
fendtdum i^ Feripberiit g^adum 90) 0fualem ipfi B CA^ 
Nam juia ob parallelas BAf Cs, infemus B aquatur exw 
ternorCs *; erit s C\x Complementum ad Reiium^ adeo-*^'^* 
^ue ^equidis ipfi B C A * ^ ' , ♦Ff.V. 

§.189. 11 • Qj^atd Geemetrico eadem ^^/^' 
operatio perficitur> & Quadra*rum erigatur ^^S- 
verricaliter, &latusf^C natexa£le^Hpnzon« "*' 
rale, quod fitopefili/)^) perlatus/^Cpenduli, 
Remila in pundiim BdireAa, nora partes ab- 
fcims inlBi^npu; ponamiiS) aburiflas efle 
panes 712 . Merire nunc diftantiamC A^ quas 
iit e.g.42 Decemped* &4ped. Fiat itaque: 
(jt 712! adr 1000, ita424' ^d$$f S3 B A, De- 
monftrationem fumes ex § . i g 2 . 

PTROB tE M A V. 
* §. 190. MeHri.PerpendicularemAB^^aM^ TA., 
io ad $mn ipaief mcejfui C A> fid nm borizon^ VI • 
talis. ^^Kfr 

Metire diftantiam AQi & in A angulunli '^'^ 
C AB j Aftrojab|o autem ia C pofiro angulurti 
BCA. Iftd^.cdgnlrum fiet '^larus AB; imo *Pr. j|. 
&9 fivoluferisr^ latusCB. • jv*.i. 

II. Si vero angulum ad A nequeas com- 
modecipere; Aftrolabii l>iamecro rs horizon- 
taliter ftarutay vel merhodo indicata §« i88> 
nierire angulurti PC A S ^ C r , inde inve- 
liies * Triariguli reftanguli PCA anguhim*Fr.7, 
CAP> &perhunC| angulum conriguum^''*** 
C A B • Cognitis igitur . nuoc larere C A > <k 
_ . ■ * ^ . 



^ 
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.TaK angulis ad e\1:remitaterTi , cognofcewt p^r 
V ^ /*ro/>, 3 3 , Pro^/. I , latus B A . 

, . P R Q B I, e M A VI. 

Fjg* §. 191, Mettfi Ahttu^mm h^j ptand^ 

' ^ * • ^i ncutyu/n ejus extremufn patet accejfus ♦ 
T Eleftis commedis Stationibqs S 8t C, me» 

tire in S angiilos BSC, ASC, deinde diftan, 

tiam SC: &lnCmetireangulosSCB«SCAj 
BCA, arqqe indeinvenico (qt in refolutione 
Proble*Dacis ♦! . faftum ) latcra BC / C A . E\ 

^mP' quopprro cognofgetur * TriangttliC AB hm 

SCHOi^IQN, Simili ratiQnc m^icrw ipfairt AB?^tfl 
baEC t\on fit I^crpendiculavrs, 

PROBLEMA Vn, 

^*'g ^ § t 192. hjveiiive yiltitiidinetn Pev^ndicu^ 
hi* Inrem A P aHcuJHS montis^ 

Inveniti) v^l mechanice, Vel> fi opqs fit| 

' per PrQbl. 1 , TcianguU &G A htus C A j ac 

dein^Q per Altrai^biqni ^nglihiqi ACP ^ 

rC,B, Oemqni fiat : ut Radius ^d Sinqcn ^ngqli 

;5)'J;ACP, iiaCAadAPS ' 

S C H O t I X, 

. §, I9J, I,PrQbleinata, H, in/lV..V, V I, VUi 

fplvi paritcr poffun j per Sgalajn & Mcnfnjara « At frcil^ 

patebit intelligCrrti opera no^nes ProbleHiatJs I, & Wa'" 

ratione& , * i^ft t^iKi^n in ipfe -Infti-umeiitfe S^ tiorum flp* 

• ^lic^fiQne daie^tia.qoldain babenrivu^ vr, qqo4 int^Q' 

^i^ ^ .ftciliqf affc^u^n? , Nam ^ tliwcnrvane$ acct|rafif 
. ,inftituendasfa.cir^ caeterUsporibmii nrlinviin.Cilc^Ju^Td' 
,; .gpnornetricas,' dein^le Q3gdratum»,Wni Scala ^ ^rfCP- 

Rta. (^padratiirn opportune 8p]vii6atur a4 invcnifniitt 

^iflAmk* HcH"izoiUid€4h pr^prwii^uaifldo in S;iiliwtt* 
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una angulam Redum tDrmare litet. Ad operationet Tab. 
celerius perficiendas praeftat ufus MenfuU vel Scalc* V I • 

II. Quidqnid Semicircalus hadenus pncftitit» pr2« Fig* 
fkre & poterarunus Quadraiis ABN^ cum & per hunc ^Si* 
metiri liceat vel ipfos angulos obtufos^ e.g. obtufum M A C. 
Nam fi in A Qua^antem coUoces « ut figura monfirat ; 
caplesquidem in il|o acutumN AC; aft huic (i addasRe- 
AumMAN» mentoliter concipiendam; cognofcetur te- 
niSQbtuiu^ MACf 

III* Mulram re&rfr ad accuratioras dimeniiones > quas , 
StatioQea eligas, Nem dbmAItitudineametiris» caven* 
dum , ne Ai^Ina C ( Tai • V« Bg • 1 14 ) propius acccdac 
adRe^oiH; &cu4'crror in. Inftrumento ferc inieniibilis» 
inducet crrorem in latere dimetiendo vaMe fenlibilem)6( 
craSum; idcirco Stationis diftantia in hoc cafa nbh fic 
nimium parva; fed oe^ue fit enormiter longa ; angult» 
cnim C. tunc valde.acntu3 fiiciet te multura aberrart a ve- 
Ta ABf Jufta autaoi & optima eriti fi angulus C fit cir- 
citcr^f graduum. ' HaUucinationt etiam obnoxius es, 
fi fuiDcres (in Probl.I.) Stationcm AB vaide magnam» 
& angotoa ad cKtremitarem .oimiunx acutos; vcl fi ob 
Stationem AB jufto minorem fumeres angulos cosdem , 
Redis vtciniorei; item fi (fn T^^V^ Jog. i|o)anguiusC 
imer dub latera interceptus foret valde obtufus,. Con- 
fuitam crit in Probi, I, capeffere diftantiam AB propc 
xqosIcminvenicnd^^Cy & iii Figurai^^. ipfamAB 
ferc leqoalem inveoieodc D C» Soper hts videri mcre* 
torP» TaqoetS, J, in Geom* PraA. L«It 

IV» SufBciunt fuperioraProblematai ut ingemum non 
omnino hebcs omnem pene caium fupci*are queat : fi eniin- 
tum operatio non fulficiat » in fubfidium adhibendz cr&nc 
du^tresvcali?» Vixadmonitioneegety foffarum vallium* 
que profimditates fimili ratione » qua altitudines » menfura- 
tif itAldoSt^tioneshicinloco cditiorecapiantur, Siqoan- 
do Inftriamentis carcas» licebit folis^aculis hunc in modum 1 
in vtjtigarc diftpntiam A B * • Fixo in C bacuio produ* ♦ Fig . 
catur ^Cf ica ut fiat a Ca CA; & ex punAo tni in 147* 

• ^ F -^ 
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Tab. ipfiiABeledoy fiatmCS C4U itlo* in prechi6bi«i| 
Vr. figatQF & determinetur puiiiflium i.ita, ut i C B fitOD^ 
Re(5i:a. QuQ fiidc» eiifi ^,4 ::2 PA, Kom obi «qoili^ 
#fr.^. 'J^riaugiila ''' 4 "? ^ j tf»'C» a?qtiantuf ^ Anguli Ay ^\ 
*f^»J» atquecxinJeipfaPi\C,iaC*t ErgQ» AUis Inftrunicmq 
deftitqtui^ inver\Les diftantiani, BQ (Tabt V. ?igi M^ll 
cuju^. ^xtr^tnic&(e$ P 6(. B iblum accedi poiTunt ex C»^ 
fnpnfuj ^mba^ CB^ CD, f\ira?s vftriusc^ue partesfiapdicd 
(V g. dimidiumi vel duas tertlas&c.} ii\Ci^ Q4i ^!^\ 
ipftiidf qu£ toea aecefiTa eft» erir etiam ipfius BO dimii 
^Pr. 35. dium vei du£ tertia ^ * Sio etii^ iiivienies ipIkmK AB ^J 
^^^S * oaim punda folum A & B accefl^ funt ex C« 6 ptt C dut 
147« xerisBCi&ScACA, itamfiatCi » €«« dcaC::;CAi 
^P^ t* nam a> erit r:; AB^. Si eupiat Ahimdjnem BC (Tab.VvJ 
Fjg.'i 27.) ucoanque mctiriy fapinos homi cnba porreij 
6tas ex A verfus B . Jnter ocuiam A & Aleitudtnis cxtf 
tremum B ponat aiiqnis perticaip perpendicakrem nrt, 
donec oculos A per pundxun r ip£am C «ttii^t; erit^l 
A.fi ad «r, ita AB adBC. Qpi ploM defiderat» adeatl^ 
cWii S . J . & B« Taquet Qeom • Prad^ F. De Cbal^ 
Tom.IK L. i. ii^. Schotti Cudiim Mathemeticom^ 
sot Ejasd. Pantom.. Kiroher. ohi Pancopiotri oibm Ista 
expHcat i icem Fentheoum & Zolknaimum • Novtti^ 
Inftrai^entom Goniametriican^^Tubo q)^*co inftro&um 
fd diftanttas raagnas faciUus ractiendas, abs ie inv«ntam 
defcrtbit D.TobiasMayer inCommcncario Socsstatis Regi^ 
Gotting . Tomo i I , ad A • 1 %^x • Unum adkuc ooflame^ 
^ 9iorot qao Tironcni carere nolicm» fcil • Cl • Domim Ma^ 
' ijfinoni librum.de Reldlhographicai ia quo •exadiifiinf 
^ ^d fcru^jiiiuvi^ ufque Gepmetriam Pradictm ^xppniti 
frrores perfe^ujiqri Mcqfolas: jofijqj. twiqfq^n ^ ^nis^ip^ 
Wm^^ddif^ 

ARTI. eULUS IfV, 

jkhnoffnapbiasperfken^y fiu loeprumplaitaJW$ 
J^trimetrtkS v<l Schema$a dtlineare. 

r«i §• 194. Primus Mopus, Qmn^ km 



I 



|n O firmard, dirigatur Regula Diopmea ciKn Tthr 
ecum volubilis in piinito A , B, C,T), E j du* V*- 
canturqiie iq Menfuia JDxra Regulam iineaK, 
^do. ivienre4iftwtia5AO, BO, CO, DO, 
^O; Sc ope Scalae fac iis proDortienales ip(aa 
ao^ bQ^ coy doy eq, Dqtlis demum ah^ 
hcy cd &LGr elaude Figuram. . Erir h&uta. 
Kam Triangula chartse funt fimilia illis, qua* 
fiuit in Campo "^. Ergo amba Figurflb fimi- * ^««Jf' 

SOHOLIOV. Btdtm Idm^npliia ^erficictnr per Aftro- Wt »• 
}abiuin in finoatufii , ^ notes in ilio aagulos ad » formeMne in 
iJiaYtatotidcmangiyos, nMfitcguaktydc liiMat ipfit AO, «Oi 
C O lec , propQittf nalft r . 

§, i9ft 11*^ MoDUS. Qufindo locus de- Fig, 
Jifjeandus non eft fervius , circmmri tamen foteft. i j f « 
Men(uI4 in A pofita , dire£lisque Dioptris in E, 
^einde in B, duc (bper Menfiilam indefiniras 
#^, ah. %^' Metire lineasCampeftres AE, 
AB, dc his fac proportionales ip(as ae\ at, 
ttu. Tranfi ad punmiih B , ubi poft lineam i a 
, in A dir^^lam , yerce .dioptram circa pun^ 
^m h verfiis C , ut capiarur angulus ah^ 
Sl dum hinc inC migras, m^tire inter deam<r 
bulanduni latus B C , eique proportionalem 
fac Re^m hc. Er fleporr6. Tunc enim'* 
vero in Statione D, poftquam fbcifti ip(ktnde 
ipfi D E proportionalem , formabisAper Men^ 
iulam figuram ahcde , . Campeftri ABCDE 
fimilem > ob angulos urrimque aequal^ , ^ 
larera circa hos proporrionaria , ' 

§. 196,. SCHOLIONI. Si tn Statiofit B tmbo litem / 

fa, fd-9 <eza£ie coiflCtdant cum lateribuaEA, B]>; fignvoicfti 



t 
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Tab. ipfii AB elefto» fiat m C S^ C «T i^* in predofta «n 

Vr. figatUF & decerminetur pundum ^.ita, m iCB fit un% 

Refta. QuQ {c^Aq eris ^,4 ::::! PA« Kam qh ^fOili^ 

*fr.a. Jriangiil^''' ^^^^C» <inC» Ofqtiantu^ ^ Anguii 4i 4^ 

*fr.j, atquec3cinJ^ipfaPi\C»^aC*t Ergq, AUis Inflrutoentq 

deftitqtu^ inyeaies diftantiafp, BQ (TabtV* pig, i|o]> 

cuju$. ^xtr^tnitate^ P 6^3 foluin a^cedj 'po({uAt ex C» ^ 

fn^n(u5 ^rnbas CB^ CD, f\im4s ytrius^ue parte$. fipwjc^ 

(V g. dimidiumi vel duas tertias&c^ 'i\ C^i Q^; {i,iii| 

ipfa ^ j^9 qu2 toea aeceflTa eft» erit etiam ipfius BO dimi^ 

^Pr,2$. dium vel du» tertia ^» Sio otit^ inveQies ipram^A^ ^^ 

^ ^% • CUJU2 putx^a folum A & B accefl^ fant ex C« fi p«v C dur 

147* xerisBCi&3iAC<i, MXufunCt ^<IB^ &iaC rnCKi 

^Pr^. f • nam ai erit r:; AB *• Si eupiaaAtrieadinemBC(Tab.V\ 

Fjg.^27.) utcanqoe mctiri, fapimis homi ctiba porrct 

d^ ex A verfua B . Inter oculam A & Aleitudmis ext 

tFemum B ponat «liqais perdcaipporpeQdieakreai nrt, 

dqncc ocuJus A per paodxim r ipfaai C ACtiagat ; evit ^i 

A.«tdtfr, itaAB ai^BC. QaipliiiHidefiderat»adeatI\ 

CioimS. J. &Pm Taqoet Oeom. Prad^ B. DoCitale^ 

Tom.n. L. iv l^t Schotti Cacfiun Mathemoticiun.^ 

aot £>asci. Pantom. Kirohei^* obi Panto/notri ofiim lata 

cxpHcat i item Bentbcfium & Zoifanannum . Novun^ 

Inftrai^entuni Goniomeericttn^ Tubo opi^co inftro&om 

ad dtftamias nugnas facilAUs n»etiisnda&» abs & iniMsenfiQni 

defcrtbit D.TobiasMayer inComnieotario Sociaiatis Regi«| 

Gotting . Tomo i I ^ ad A • ij,^x • Unum adhac Goisme^ 

^ 9K>roi quo Tironcmcarere nollem» feii • Cl • Domini Mu 

' finom librum.de Relchhographica. io quo •esadiffim^ 

$ ^d fcru^jLilua^ u%ue GeQmetria,m Pra.dioam ^xppnit;^ 

frrores perfe^ujtpri Mcil(ul«,ijjft}H?. t^yq^i?© §c anjiplip^ 

fWf^ddir^ 

A R T I. e U L u s tv, ' 

Jchnogtaiplmt petficen^y ftu locprumplamafnfn 
J^crimetrcts v«l ScbenMta Minemt. 



^RfjV, ICHNOOItAflflA, 89 

|n O firmata, dirigarur Regula Dioptriaicifc» l^f^ 
flcum volubilis in piin£te A , B» C^Ui E; du^ ^** 
canrurqiie in Men(ula juxta Regulam lineac. 
^do. ]vfenre4iftantiasAO, BO, CO, DO, 
^d; & ope Scalae fac iis proportienales ipfi» 
fio^ bQi coy do^ eq. Dqclis demum ai^ 
hi cd &G, elaude Figuram . Erit faduro. 
Nam Triangula chartae funr fimilia illis, quae 
fiuit in Campo * • Ergo ambee Figurab fimi- * Pr*^^ 



80HO{,I O V* Btdcm I«liiiunpltt« fcridmr per Aflro- W* <» • 

}i)bmtn in firmanifB , fi notes in iSo aMguloi id , formeaanc tn 
^na toddcni angttlos, ncticis cquaksi dc JlncM ipfis A O ^ »0| 
CQ lec . propQnicoaka f . 

§, i9ft 11*^ M0DU8. Qs^ndo locus de- Fig, 
]mandus mp efi pervius > circumiri tamen foteft. i h« 
Menful^ in A pofiti, dire£ltsqueDioptris in E, 
deinde in B, duc (bper Menfiilam indefinitaa 
fCy ah. %^' Metire lineasCampeftres AE, 
AB, dc his fac proportionales ipfas 0ey ah. 
^th . Tranii ad punoum B ) ubi poft lineam h a 
in A dir$£him , Y^f te .dioptram circa pun^ 
j^m h verfiis C , ut capiatur angulus ahc^ 
& dum hino in C migrasi metire inter deam^r 
bulandufh hms B C , eique proportionalem 
fac RdElam hc. Et fie porrb. Tunc enim- 
vero in Statione D, pouqmm fbcifti vpEmide 
ipfi D E propor(ionalem , formabi&fiiper Men* 
fukm figuram ahcde , . Campeftri ABCDE 
fimilem, oh angulos utrimque «qaal^i ^ 
^teracircahosproportionaMa/ ' 

§. I9<. SCHOLIONI. Si tn Stadohc B tmbo htctv / 

fc, fdi cia£(e ^intidant cnm latcribiwEA» Bl); (igBaflicfti 
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56 Gtouwnnk, Pars IL Caf. IJ, 

Tab, SiCHOLIOk II. idem prs^fUbtt I(iegul9 Diopcrica . coi 

VI. ^/^ Ma^netica. adjuo^ , Nam Regali ex A yerfus 6 dire^a • 

^. ' ▼ide'^uem IradumanmgitMagnetice Acut cufpis: deiii(ieRega- 

^'S V lilttiUri^fefiUs £ , & opnm ^rsHlu% • mox di^o gd novom , 

^'l^?j 4^^ munc fici» dtHigim , dc icies Angulum B A C ; fif etiaqi 

J^ inctierls Angul6s E*, D, rs B. Mctire»:lateni AB,BC, CD&c 

ItKTW- jMot Domi (ntfi^malueiis ot anteia Mca^nla ntfi.omiiia perlicc* 

f^ fCL) ^c, ut Acus eosdegi gradus not«c, quos ruri; U fye lacera 

circa fa6s Campeilribus prepoitionalia » & Ichnographiam cpnfece- 

fii>. Quo paao (Imul obtinebrs , ut parces in chana deKneandat 

eundem v^rfus Mundi P|aga$ fuum nancircantttr , qu^aii ruri ha« 

bebant. 

- Adeundam moftlunw)Iohno|^aphiaiii da^besi fiangaloa caplat 
$emicirculQ| ttt Figur^ 145 « docet, 

Fig- §» 157* HF^ Movvi^ QuanJa locui 
^*' ^lm/a^s nec.^rvius efty nec commgJe ctrcum^ 
iripofeft, Coiloca Menfulam in }ocis edicio« 
rifon^X, Z> equibus latior parcac in fubje* 
«ftam regionem prorpeftuSt, .£c i^ duc in 
^ Menfula linisam ofiy ex Scala deiucnpcani- d( 
proporcionalem Campeftri ,XZ,^quf prius vel 
. Mechanice vel , ii opi\s> pei: Arc. II I. Piobl, I. 
aliumve modum quaerenda. z^\ M^nfula: 
inX^poritae: linea en dmmt^^v in Z,, & cjrca 
pun^lum verfe: ur Kegula ip objed:a npbiliora 
P> Q, Ri S> T, V» duttis ju^ca Regulam 
lineis iodefinici& ^.P , o Qj o R 4cc, i^"?: Tranfi 
inZ} &Iiueaj«?jO§|^tioneniXrefBi9iente, du 
r^igatur ReguU (#ca pun£lMip n in eadem prio* 
ra obje^la j 6( 4t;^ Hneas^foncurrences in n^ 
nocan^ pun£lum coi>cttr(us binairum linea^ 
ruQi tiid id^m obie£bamdirei^arum) poceris* 
que fiuQc 19 cQqcurruum pun£):is delinear« 
ipfaobje^U) prop^irtionalibus incervallis di^ 
|ica.. Haciohuju;» ope^acipfli? una eadepiquc 
cum fuperiorib^ perfiftic , quod Triangula 
charcae fint timiUaTriangxilis opticis Campi # 



$€HOI,lO*N. Jdfsi MamKitts, optroliiii tMMa petficie. TtV^ 
iu^ fr igonometricc ope Aftrolibii m editioribus Stitiioiiibiu XUZ VI* 
fntra R^gion^iD vel afi^aaiB urbcm ele^ . Ubi apia » oavendum ^. 
htctffh ap apgiilis nimium iiut acutis aut obtufis; cam hi erroreni *^S* 
lns jntun facile indiieant . Unde ii occmrat obnisangulom Z X At 1 19* 
^«j«]S iatus A X fcrittaris; pnsibt boc ipfum t» operttipiittaptispea 
^qiitttere, ^ iiiTefito TriaiigHli XZB lattre Xfi» tniisire ia Bt 
Ibid^mque capto aneulo XB A invenire j per Art . pnec. ProbL ; « *. 

latMs A X n li^m &cerem prca Triaii|uli X Z Utii« Z Q , 

* Obfervacioaes 

^ PraxinperqHm ytiks^mM rtvocmai 

hunc locum pojjunt ^ 

f« 198* l.lnftrttmentum AUgmictmt if quo in 
{^ 1^6. ferviet ftiam q4 lcbnographi^s ftrtium 4^ pU* 
fC^rum delineanjas % finempe in platearum unttt qttoadus^ \ 
queUcueritt re€fa progrejiare 1 ptetiarisque line^ bujut lon» 
flituslinem, ^, fiplacueritt perpendiwlares ^ qu^ in hanc 
li^iei^m caduntf fy adium utriptque pofUarum diftantiam 
^ iffi fignan^. Jum verofim ipfipl^tea vel ad ejus 
fxtrfirnmvia atio fle^enda erit y notahmntr diligtnter ist 
$nguli fleo^ionis ^ reEtarunt novarum longitudities 9 omniit 
dtfmi in cbartam fimili%er ip» proportionalitfr transferenda ^ 
Qtkf quidtm tVanslatio eofiet accuratior , /? idfm tufiru^ 
metttupt^ quoforis utfhris, domi (tdhiteafttr t 

. .^t 199» Ih^Ecidem Afut ferviet ad ftenmJm ,i^ Figt 
^)dva re3amfemi$am 4B% fi% qui Sjflva cQtntnodc ffrvia 14S, 
Jtft% pcrredasAtifCdf 4o» cBt angulis (on^^xnt^ tum^ 
4eiud0 dmi dffcriit^ angulof anguUs c • d » * €1 4quales ^ 
tatifrn ipfii.AQs «4« d€» cB prapartinnalin; iijiun9n 
^i^txmn Ai9*Bctmjm&^jtft4rfSdABfnmf^i^ci0rfn 
^figif/ifVi BAc^ Jm mi fipir Mft^m dnrigt dtt^th 
wnf A opf Ae4t Mt^gm^.^rtff mec Hncm A^ if^* w 
jQoimidat GUHk n;iipft0^lifeftfi ^ « , ^ vitfiti Rcguld fffir 

ma oMgulum BAt^ /Ap fcctm^ l^^tctnnm A^ff^ 
Mm progrederci J^ effkies trcmtm rffbtm ttt.AmBt 
pfir ^. if I . Catemmin Jeimgg9tlm% dmpmt* ^ 

Jd^gnesicd fepoptd 9 ilut Inftrftmcfm adhihe j ^( f^'^ * 
^i¥ fi^^ (tngulos fteofiauis njiQnj^rattt |)ivr' ftln t 

^->4M# lli. Qmnlac4Hrum lcbnogrettki^i ffpr^^ Fig. 
fmtamus tatiquam in PUm HQrimnt(di dcfcrifw» binc» 140« 
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^X GlOMITltlA. P. II. CAP. II. 

Tflb. fi in dAifumoniurbisvilTtponis 0eeUrrat MeHfori 

Vlf aliquaAEi ad Horizomm oNiqua^ in cbartam minima 

/ trofuferts hujus A E iongitudinm % fedfilum borizonM* 

^ . . ]m Imeam A P9 tanquam bajm du3am e^ A ai Ferpendi'' 

€uhm JSP». inveniendam per ^4 ig^. ^ Pr« |l« Ve!. 

mt aliter tt^umodi Horizoniales inveniasy ineipe vel m 

fimmo vet n» ipfmo ioco A extendere ex ferpettdiculari 

Pertica Aa horizontalem catetuimf dut futiem a.B> velopo 

Gnomonis longioris vel AftroMii peudsdi quare 'ipfas ao « 

bCf cD, ,dE; hartim er^mSumma dabit ipfamliorieion* 

talm AP, Fari^ratione coUecla in unam Summam, re* 

SipeFerpendiculares 6D9 cCi bB, ^ ^^ 4^unt AftittuHm 

.' nem,Perpefidicuiarm EP, 

'S « § . zo I , IV. E^ his conficHnr « qitomodo in pl$ua ifi^ 

^4*« Unearida fint Icbnographi<e loQorum aeiflivfum , ^cuurn^ 

. meatuum , cunicuhrumfubterrftfteorum • Pro quo adhic 

^paranda efi capfula Rlagfietica intra afinulof N^M ttt^ 

, libranda, uthajffscapfulafmperfervetfttumborizontalmf 

j^ Hcus nihiiominus pergat tmare' gradus if angalos flesHo^ 

fiis cryptarum, tametfifutiis vel pertica 4h 1 cui annuJtis 

eyateYfius M affigitulr i deorfum duifurfim dirigatur • Si 

pertic^ AB affigas Semicirculum cumjUo petifilt ex centro^ 

*^:^*' depgndbit is tibi atigulum iuclittationit x ti Bt utide '^fa* 

*Fjg» cile bafis vel Cathetus eruitur. ** Fa^4 locorum fubterm 

, 14^* raneortitrilcbuographidt oaud ^^ffcUe erir ope AcusAia* 

^ticafub dio determinare angtios fiexionis iUis inferio^ 

fibus ip» aquales ip» immifttntes > adeoque ^ pun^ fuk 

dialiay fibterraneisiy mt nj i^npettdentia. Ifnagituuio 

in bao operatioue reprdfentet fAi platmi^efticalia t e pkueis 

fitbterraneis^ fitptra ieUurm efcemkthi^i^porreita usqite ad 

Jlatnm alijuod bortzontah^ Seometriam Subterraneam 
reviter attigitF. SchottusL.FVn Feittom . Kircber, la- 
fhis is* ex prbfeffb expofuerunt NrcDlaus yoigtett H^eid- 
terusy Rridericus JVilh, De Oppeh Auguftm Bejier; ex 
^^uibks difces temtmos jecbfticos t titinfuras^ ^ reiifmt 
p^a apmOeometrasMateMifodimtttm ht ufu pofitafimt. 

"§• 201 • .y. Si operationes bueus^e traditas invertasi 
. foteris horttim, agrum% tramitesy aliave in chartis proOr^i 

bitrid deiineata transfitre in iffmn Soitim^t Qimpum' m 

Begionem^ •. ■■ * ..t ,.,.».. i -, • 



AftT* IV. UaNOO^AMtlA* 9t 



^. loj. Vh linnbn iurvmi^f eif^ amnis littut /tAh . 
Ca bc d m uodfiinMhs^fi/nxmlmneduxirisreiiamvilre»' VI4 
£f«x {CD , D Af ) ^ «"W»/ rifam^ria^ant , A^ f ^1« jig^ 
i«f tfi/ 4«^/o/ t , b, e» i^. fifti ammsTfitmofos $fii dn- x^|^ 
gffperpendi^ularettr' ^Ram in.tbartaUm^i modo diOii 
fraportiottales ; demumtuptper:extr£mu ptmda(tLthf c> * 
d, ^O ipfarum Perpefidiculariumi tjum ab bifce funOii 
nsaue ad illa iAhafkm' 'ftrhtgefitkm iiic appofue ^ con- 
^uefnH Htteas - J^ett licelni facet^jn oppofiso liuore per 
rtOam MN; .fium^^f ^*^^*^ plamm MNCD Mco^r- 
c^e • , . . . . , 

6/104» yH- lchno^raphia Regionimon magftag 
futaAgrif Pratif Hortiy Vtlh^ Vrbui^c. vocaturTof 
fojf^ia t rna^is R^itf^s ad DitioniS delineatio Choro- 
grapbia audit , qua cottficitur ex pluritus Ak eof^unQis Cho* 
fQgrapbiii • Hse ift occutatiores evadant • eonfnltttm erift 
diftmtias faltem pracipuas Trigonometricr indagare. 

Ad Icbnographiamferfedius claudendamt proderitnon^ 
nunquam ducere tinam velplures Diagonales(e.g. in Fig. 1 4 f • 
ipfas AC9 ECis^e.); Ha enim , fifors aicubi erratum 
fueritt apue eruntad corrigendum errorem* ItaTrian» 
pdum AEC idaneum. erit ad determinandum tibi pun- 
fium C» uhifortaveroaherrayeris» Demufntfuppau» 
ciores in Perimetro, angulos capis^ eo ttccura^ior fjfitnf 
'caterisparihuSf ohthiebimr. 

c A P u T m 

Epipedofnetria . 
ARTICULUS I. • 

« 

Figuraruni planarum fecundum fuperficiem 

dimenfio. 

§. lof. Nota/ Sicut in EtiAymctrlt, pro Ipii- 

titudinum menfiira dcterrtiin^nda /aff^aiumiM' ccrti ^ 

nagnitndinisPertlcs, pfd«s, polliccs&c; ita Planiin^ 

tria tanquani ineafuram fuperficierai» «^ffiwiam 'ffatuk 

.Quadrstum d^ceroiifcaatc flU|(aitudinis • t.g. Dccen^t- 
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54 GBOMifTRiA. P.II. Cap. III. 

Tabw d«> p^disi polHciftdie^ Un^ dicimf ttperta efTeTa* 
VI» perficies aliqaa» ficognitumfttark» ijuot quadrata pe^ 

duin yel poUieQm fice* contineantut in illa* Recolc est 
. Aritbm « ^^ . 7X * 84 • Stereometria vero pro menfura So« 

lidorum adhibct Oiium definits niagnitudinisf e.g» Per^ 

ticfl&> pedis» d^itii lines &c* 

/ Plt OBt £M A L 

Fig« §. 2o€. InvenireafeaMJiiffanguHAhCDk 
H»' Inveniattirpermenftiramhoniogeneamlon» 
firudo bafeos 6c dltittidinis (fic Au S 3 ped» 
BC ipid.) Deinde duc AB inBC: pro» 
du£lum (6) dabic aream tqcam (6 pedum 
quadracorum)* 

D&MONSTR» Quia Reclangulum poteft 
conc^ generari » fi perpendicularis altitudd 
BC moveatur (ub angnlo refto exB in A j ve- 
lligium fui relinquens : fane dum B C moye» 
tur per Br» fpatium unius pedis; defcripdt 
tot p^um quadrata, quot funtpedes tanquam 
iinitatesinBC. Idemfit, dum migrat per r^$ 
& per j A . Icaque univeHim totie^ bioa pe« 
dum quadrata (unc defcripca > quoc func uni- 
tates in tomtAB. Qpod aucem duo quadri* 
latera M oiN fint quadrata eaque acqudlid> li» 
quet ex §. ao, Prop. 6y & PrOp. j?. Cor-z. 

SCHOLIOir. Si Ba& AB fic ped. i, &'Altitiido BC 

ped.d|ii re^ qaidem areameruel» (i ambai magnitadtnes reda^ 

Us ad hnm^M^neai » nempe ABad^» &BCfld^ Senupedes t 
kabebisqot mStk Multiplicatione aaqaadtiita Semipedalia. At 
cave» ne ifta redoQamt ad integrl pedis quadmti» dtvidasTotttm 
doper il. Nam onam pedil quadratnm q quale ponimus e(!eAM 
iii Fig. ifaS miiUme eontinet duos > fed quatuor Semipedes qu«i 
dralOi » oii JSgata ipia aao&firat^ Unde dittfio pftr 4 ittftiiaeodAt 
SialS caoiaJa «BMiM ojHii aft iii fiaMtiboi aaiiM»* 
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ART.I. pROBLfeMA n»IU»IV.V, 5J 

PR OB LE M A IK- Tab. 

§. 107.' j4ream FaraOilogramm Mi^Uan*^ ^}' 
guii ABCDinvenire. *'S» 

Duc Balin in Altitudinem, prodibic Area; ^'* 
Eft enim AC a B» Reflangulo *. *Pf.i%. 

*)»))» 87 > ^^ lineanim quadrdtarum; vel 7 DecempefL 
qufl^. 13 ped» quQdr. S7 poll. qu, 10 lin* ^* 

P R O B L E M A IH* 

§. 208* jfireum cujusvis Trumguli ABC -'^'S* 
feperire. ^ ^^"^ 

DucBafco? AB /eftiifJem Am in Altitpdi* ^ 
nemCo; & habebis Aream . 

D^MOKSTit. Tale Triangulum eft dimi-. 
^ium Re£languli ejusdem Bafeos & Altitudi^ 
nis. At Reoangtili femidis prodtlcitur fei» 
aundum praefcripta* Ergo. 

SCHOL. tan^mTrivngttli Areana ^icieil) li dneat Toumi 
. Bdin in Alcitudiiiis dimidiuni: item fi produ^^iim cz Bafi in AJtf- 
Winem dividas pet 3 « Altitudo «utem repcriibr vd opc Seil|B 
v%l Trigonometrice per § • t ;7 . 

P R O B L fi M A 1 V. V 

§. io<jA pDlygonum Hegulare nUtifi . 
Polygom Perimeterdu£la ia ejus dimidiam 

Akitudinem, producit Aream» Patec. tx 

Prop. zi . & Probl. praeced • 

P.RO BLEM A V. ' 

§. ijo\ TVapezrum^ vd Pjpfygonum irre^ 
gutare 7mnri . Fig» 150. & i4f* 

Refbl ve Trapezium > vel Polygonum in tot > . 
quotpores,Triangula. QuaereTriangulorum ^ 
Bafes & AltitudineS) dc ei his iftorum Areas. 



^6 Gt6u£tkiA» P. tli Ca»< III. 

^tb. 'Triaiigiilonim ilimtnt diibk Tonim Trape* 
V^* zium velPolygonum« 

SCilOLION i« Cmn ii^ Ctinpi» iseiv perfkkitttr frapc» 
sii ia TriaAgbia reiolatid 4€, AUttadinttm itienruratio ; in Mnratl 
korum lc&nogrdphia perliciahtur iffhxc* 

rig • S C H O L . t f 4 Ut invenias Areato figurs irregiilaris tc mx^ 

jl 4 u Hline^ hknipqsii tacilre pfimkm Aream RedKlinei drctimicMpti 

ABCDBi 9d9, Ubi lineie cntvs OGcarmnti accipe ex iis partai 

hancl mulmm diiferelitei « redtis» le metireTriangula h^^»/^Ai 

tt}&;qp1^y pkJi &c: «aque fubtnhe ex tdto Itedilitieo; reliii* 

quetut Miztilinenm» M;/» nbi commodttm fuerit» accipe intrl 

^ Flg • At^S^^ * KfgCaheADt maximtim» quod pbtea^ quadrilaterom 

1 4 } , A B C6 » ttt ciI}qs Jattrtbiis tfttce* perpendicohurel ad angtilos dgri % 

ttt refidua extM qnadriiaterttm exiftentia relblyantur in TTiangiiU 

aiit Trapesia;» hnic poftroodttatt •djietendfl* 

S CHO LI6i«I Itli Obfervandttm^ in fiiper&i« mbiiKisttoft 
p6fle plnres arbores » fe|etcli » «dificia &x . erigi at^oe in ipA 
meatife phuiitie Horisontali» ctti mons infiftit» ut velez aninsFl* 
|ur« 140. contempiatioiie intelligi pdteff^ Cnm igitttr ad fcoa 
pam AgHmettfbrnm fokuta fadat» ^flb planitiem ilhmHorizon» 
^ talcm mpntis» collisi aut mjutyjslod eakioris: id af&quttntiirt 

dum moh^m arcumeuiit non fecus ac alium iocum planum inf^ 
, pervinm» ttt §. 195 . di^m i & nulla bibitje alHhiditiis ratiunt 
,|Jtnt illitts cniii Ichnogtaphiam tum Planim^riam confidttnt » 

p R B 1 1' M A vr* 

4« it I * CifcuU Aftam iffixf^t^ - 
\ Feripheriflm dw ia ftmiirem Radii I &ha» 
bes Areaiti* 

DEMON&tftAtid liqtletexlVdp*ii»&?fobl.lIl. 
VtU Toram Rttdmin dadto in dimidiam Peripheriii^i 
Sic fi Circuli ^dias fit i«o , erit eju^* Area t%%t! A^* 

%. X\%. SCHOLION. Invenies 5«^fbrm ADBC* ii 
Periphetiae portioiiem ADB dUctt in femiflem Radii. St^M^ 
ima vero ABD invetttes» 4 flb iaTtMoSadm AGBD fttbtraMI 
Arttdi tritngiUi AB6« ^ 
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art. iL PftOBiEMA i.n. ni. $^ 

A R T I C U L U S 11. TnU 

Kgurarum Planarum in alias aquales ^'' 

transmutario. 

§. %t3. Triafigulumftk)dvis[ABCcom)er^ Tig. 
tere in ^quak ReBangulmn Ax* \ r iTi^at 

Bafin AB bifeca in w. ReAangulum mx^ '^»* 
fHbdimidid baii &TriahguIi alcinKiiaei eft huie 
teqoy«, fet Pfop. 15. 

CoROLtARjuM^ Vici(fimRe^ngutew3^ 
eonAtmes aeqoaie Triangulum } fi taie etiga^ 
fuper baiin duplicatam » l^ (iiper A6 & wb 

dlius akitudin«% , • . 

•* - • • ^ 

PtO & L t M A liv , . fc!.l4, 

§. ii4. Tfiang$lum/Al^C tdmmke in mg. 
^ifuak Pataltehgfmnim ^ ipiod ifobekt Un^ i4<f* 
iudinefn dapam rs, jfii^ «i»g°f//o datpn^ 

Triangulum dDiiveitatur in ig^ale f^^ 
idgraittmum ♦ Amro (ub angufo d A191 a at.^i.^^^ 
^rodti^Hs lareribus Ao , mf^ fiat Paraflelo^ 

g-ammum rti fub dacd lohgiradine/ Ducatid: 
ia&ooaJisjow&<xmip}eanTur dircahancPa- , 
tallelogratnmt At^/o, Etit fo petifum> 
^ata a&quale \pfi Aw» rb * a ABC>, & a'n^ »Jv.»4. 

5?feX)iBLEM A. lli; _ 

|. iis^ 3^e0ar^ulpqUdMgoAC'^0^^ Ffgv 1 

wi^m ciwfiruere . """ ' xt^ 

Alritudinera B C ajj jice in diw^i^Baff ABi 

tac fiat ALv Hao« ^ L bifeca ih M > St dm 

13 . 
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^i faEO^wjniA, P. II. Cap.JII. 

/ 

I ' 

T«b; Radio M A Sewicirculum ; ad cujus peripbe-^ 
V^ • riaoi produc latu$B C> ut iiat B R , cujus Qua- 
dratumixquatur Re£tanguIo A C 

*Pr.27. Demonstr. LB,BRiBA(unttrescon- 
* pTao ^^"^^ prpporticmales ♦ . Erjgo Redangulum 
* ftlb ektMmis , i.e. AC> aequatur Quadrato 
MediaeBR*. 

< ;^ C H 6 L I O >} . Ofnnem nunc Figuram re^ilineflm , &ieff 
flibuireiii Qmiismm* 'Nam.TriangDlumconvertc in xqatl^ Reift* 
angulum lioc in Quadratum . Trapezium aut Poiygonum relblTS 
in Triangula , Qngula convene in Quadrata > ex his fac unum 
<yi^bos cqutle > , pet Pt9p « if *. C^t- • a . vel ex Totius Polygooi 
Si)iHma cxtrahe Ra4icem ^uadratami^ ^u« dab|t latns Ouadraci. 
^X.I.45. * Scies quamvis Tigutam t«£Hlineam* coiiyenere in xquale Paral- 
JdQgraiomim fuMatak «liqui linea U dato angulo* 

P R O B L E M A IV. 

§. 216. Cirttdo a^ak Triangulum aut 
QmAtiOm^ ixUbete . 
* Fiat TriaQgiilum^e£langulum, cujusbaiia 

iitipfaperipheria, Altitudo Radius : erithoc 
aequal^ Ctrculo , per Prop . 22 . Iftud convene 
. '. in aequale Re<!%angulum> hoc in Quadratumj 
per §§. 213.215-. 

Sic Radlus <$o.ptrciculftruoi Scalar; erit Peripbaia 
*^'W' |^(^^ f • ^ > (|aain pro bafi «cqipe ; cui adjunge Carhe* 
tum 60 particularum» & Trianguluxn^mple. 
Pat(ct,.^uomodo Sedor » Scgmentum circuU valeit 
. niutari in figuram aliam . 

P R O B L E M A V. 

*• ■ ■ f ' ■• 

§\ ^17' Qjif^ii QuaJranm(c.g. 2003 pc- 
diHnr quadratorum ) convertere in aqualem Cir- 

'^ jriatr^Af ^gfpad.iooob, ita datum 2003 ad 
iff i/ Huju^'Radix*fox3atDiametrumCirculi 
continentis 2003'^- 
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1 

DcMONSTR. Ut Circulus ad Circulum, Tab. 
jta Quadrarum fuper Oiametrum primiCir- ^^* 
culi ad Qiiadratum (uper Diametrum fecun* 
di*; &altirnandoy utCirculus A adQuadra-^Prji. 
tum fuae Diametri , ita Circuliis B ad Quadra-* ^^' " • 
tum Diametri iuae . SedCircliIus, cujusDia- . ' 
Ineter eft loo, habet Aream S 7850> &Dia- 
merri Quadratgm eft icxx)o, ErgoperRe-. 
gulam auream, dum tertius proporrionalis 
2003 haoetur pro Area CircuH, quarrus lar- 

[itur Quadrarum Diamerri ejusdem Circuli. 

^roinde hujus Quadrati Radix dabit Diame- 
trum, & hujus Semiftis Radium , quoCircuU 
iftius peripheria ducenda. Quomodo accura^ 
fior piameter elicienday docet Ariibmetica Capj^^ 

ARTICULUS III. 

Gaodefia. 

Gjeodesia eft divifto Plani in partes quas- 
vis vel arquales vel in data Ratione. ^ 

P R O B L £ M A I. 

§. 218. ParaUeiogrammum^ quodvisX AC) Fig, 
dividere in quotliht partes aquales ^ e.g. tres * li^- 

Divide bafmin partesdelideratas ( 3 ). Duc 
adBCparallelas 7/2/2, rs. Eritfa^m. Pa- 
tet ex Prop . i r . 

PROBLEMAII. 
' §. 21^. TrapeziufHy quod babet duo latera p^^ 
eppofita paraUehy dividere in partes aqaales 1^7« 

G a 
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Tab. Diyide utrainque parallekm in partes 3 : & 
V* punda divifionum conjunge Jineis r/, mn. 
Dico, fa£lum. ^ 

DfiMONSTR. Duftis Diagonalibus Ar, 
sm-i »C, sequaliafuntinter feTriangulaAjr, 
^Frt2.snmy nBC *; fimiliterTriangula DrA, rnix, 
fhCn. Igitur fi cuivis Triangulorum prio- 
rum addas unum pofieriorum ; plana inde re* 
fultantia D J , rny mB funt aequalia . 

FROBLEMA IIL 

V §• ^*o* Dmdere PaYaUelogrammfm quod^ 

*^ ^s hBCD e^ datopunBo E, inparfes v.g. tres. 

Divide per Probt. I. Parallelogrammum in 

Ertesaequ^lesAr, xf», nC; & per paralle^ 
; r/, mn^ in bifeAas, duc exE reAamEcr^ 
&rog. Erunt A/ED, Eg,gBCr, aequalia. 

*Fr.5. Dbmonstr. TriangularoE, mor^ »0^, 
io/ ftint aequalia ♦* Ergo A jo E D f ro E a 
hso ED t xo/, i.e. A/o ED a Ar patti tcr- 
tiae. SicetiamgBCrS Bm; &g^Es »r* 

PROBIEMA IV. 
Fig. §.221. Triangulum ABC dividere in par' 
1^0. tesquotvis a^ualesy eg. 3. II. i2/m dividere 
in totidem partes ex dato punElo D • 

I . Ex Bafis tr ifariam ledae pun£lis m^n^ doc 
reftas ad C. Erit faftum per Prop. \x. Cor. 1. 

II. DivideTriangulumtrifariamfecundum 
mpx difta, nempe in AwiC, mnCy »BC. 
Duc re£lamDC, &huic parallelas i»p , nq. 
Conjunge/? &f cum dato pun£lo D: Wiea- 
turaequaliaplana AD/^, puqC^ nBq. 



Art.IIL Probjlema IV. V. loi ' 

Dbmonstr. .^ualia funt Triangala Tab. 
jfipC; pmD*: ergo fi adda^ utrique parcem ^ VI. 
Amp; eftADpBAiiiC. Unde At AwC,^"- 
ica & ADp eft rotius f. Pariter fi equalibus 
;i^D> qnC^ addasisiB^; eritDB^SnBCi 
aaeoque & hoc poftremumTotius una tercia. 
Reftat iginir , ut & p D ^ C fit Totins | . 

Plores CaSms & modfos dWidendi THtngnlnai in paitet «qna* 
les > aut pro SatiaQe 4aci » videre iicet apnd P. Sefaotcnni in Cnrfii * 
Matheqa. & Pantom. Kir<h. , apqd P. De Chgles > P. Taqnet 
Geom . Prad • Vemm his omiflis > unum explico Problema > nti* 
litate ius oiimibiis antecellens, 9c Pradicz Geometria commodUii- 
aom. 

PROBLEMA V. 

$. 222. Plamm re£lilineum ABCDEF in Fig. 
partes ^tvis aquales^ v.g. 3 . divtdere. 144* 

Haeredes 3 cupiant fibi Pratum A D dividi 
in tres panes aequales , figuram Parallelogram- 
mi aut Trapezii potius quam Trianguli refe* 
rentes. V^- Praemirs^ accurata Prati Icfano- 
graphi^> quaere hujusTotam Aream, quam 
ponemusefile iff^^Decemp.quadr. Hujus 
numeri^ accipe ' partem tertiam S fig^^** 
II<|»- Ichnographiae Aream divide in 3. par«* 
teS) Br, sm^ nFvfecundilim oculorum ju- 
diciom circicer aequales, & habentesFiguram 
Haeredibus lubicam . Examina nunc & quaerc 
Aream ipfius Br, quae fi fit e.g. 4441S adeo- 
que a vera deficiat 740 Decempedis quadr. 
adjice ipfi Br, aliam partem sahr^ ejusque 
aream indagd) quam u invenis efle ^02 l3e« 
cemp • qu . , deficient nunc adhuc ad complen- 
dam unam Areae teniam 1 3 g Decempedae qu. > 
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Tflb. quemparvuni defe£him adjice in parvoaliquo 
VI. Triangulo /li&x , hac via reperiendo."-. Ex- 
plora per Scalam h^f^m ah , qux fi fueric 
B 88'> aivideperejusSemiffem C44)Trianguli 
aream 138; quotus (9^) dabic altirudinem 
hx^ ut patet ex §. 2q8. £5* Aritbm, Prop. 10* 
Du&k igicur ori^i hab^ nuticBC0i&i7> par-« 
tem Totius tertiam. Pari modQ circa reli- 
qua operare • Demum inventis in-Gbarta par- 
*§.aoa. tibus fac in Campo alias invehtis.fimiles ♦. 

Si pats circiter tertiti (Br) deprehendatar efle vera mfljor; 
erit recundum tradita auferendum , quod redundat . S^pe eftim 
fubiidio venient & opeirfltiQnes fadlitabunt 
Problcroal. IIMV. 
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GE O M E TR I,MJS: 
P A R S III. 

» 

De Solidis. 



<; A P U T I. 
Solidorum TheorematA pracipua. 

225, ^ S ^olidoram doftrinatn Vcterc$ muni-. 

y£ . 5? verant DemonKlrationibus folidis 

^\i|i*tr^ quidem & pro more fuo firmis» 

"^^^^ verum adeo prolixis Qcarduis» m 

via ad Scereometriam nonniii H^rculeis animis patcrct. 

Recentiomm laus eft^ quod argamentuv) iftud Sc bre- 

vi^ & facilius abfolvant • (^ian^uam inter hos nonnul- 

los reperiam minus appofite in bac tnateria ver&tos » iit 

qui vel Paralogismos • vel dempnftrationes admodum 

in6rmas > & Apodixeon umbras roagis quam veritate^^ 

propofuerunt. 

Facilitatem maximam inStereometritm invexitSfecKlo 
fuperiore Mnhodus OmUeriana^ nomen fonira ab Au* 
tboreBoQaventuraCavailerio» Mediohnenfii exOrdint 
Jefuatorum • In hac Methodo Linex coniiderantur lon* 
gse quidem» fed babenres aliqualem latitudinero etii te« 
nuiffimam Sc infinitc parvam* Linea hujusmodi conci^ 

G4 
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Tab«;^mr ^iviAi hi^parteis min^tiffitnas «quaics.; quas fi ve^ 

VII^ |€^^ puiid^ dicere^ Une£ Elementa c^jnpeUabis i* £i( 

|ipeis ifiis j^ixta fefe pofitis tanquam totidem Ele^nenti^ 

s XonRtLtur fiiperfida. Hinc fl^padl Cavali^rium CQntiiiaq 

fFig« pat^^» Parallelogramma^ AC» BD» squalium Baiiui^ 1 

\iK\ ^ Akitudinum» e£k a^uaii^; fi ^{iVQ^ti^uda AL con-. | 

tineat e.g. looc pundka vel eljemenia; & totideip lines^ ; 

ipfisA6> BRieq^^?» cohcipiaQtuv juxta fefeponijt ^ \ 

planum efficianr: do^ hxe plana tx srquah partfom sqMr ! 

lium numero cpmpofitai neceflljurio erunt xqualLSi* Por- ' 

ro ^ if^iusmo^i fuperficiebus t^nuiffimani cr^fliticm ha-. 

$entibus » taaquam eiementis^ Cavfdierio Ctnrpus cQ.m- 

Jonitur . Cavalieriana ifihxc folet e;i^ni did Methpdu^ 
ndivifibilium t tum qood Audiotipfe Eiementis fuis in- 
^iYifibilium nonnen indiderit» ttu^ quod l:iabitia.& pQ: 
fitis hjfce ^lem^ntis aVArahator ab cfllrum pattilNU. Hsq 
k>fivMetli(>dus a ynulti:^ imppgi^ray a multis contri de-. 
tcnfkf laudata & excuita hucusque fuit. Si nijemn liceai^ 
i^terpeherejadrdii|;riw cen(eaiUamfatisfacereGeojnetri» 
i^raAics eousque 9 ut nec in dimenfionibus Pianoram fe-. 
cundum Area^x nec in menfuration^ Corpprum phyficoi 
• xum fecundum molem ienirbihter aberremus averoi ia 
4eterminandis autem Planprum. perin^ietris $c corporon x 
maxime rotundorun\, fuperficiebus caute -efle ufurpan^ 
ddm. In pra^fente Stereometria >, Methodp.^avaU<eriani^ 
non utemur,, nifi cdm dif%iliori demonflrationi fapJja-. 
X^m, fubftituendam ^i^imabimiu. 

DP/F I N I TIONE S. 
ffgi, $^224» 0EFiNiTioI^ I>uaplaQaCNfN]^ 
lii^ WCiyfumttAf&myKempar^Iiel^y fisequaUbusi 
iQtervdU^diflent^ 

iEqualia antfrn iotecvalla deftmtuKM a mkm U»m 
lineis Perpendieularibm («^» cd, ef) squalib^s* non 
in diredon^ fofkWx C^^ «QP pllQA ad oppo^tH^. p^ctint 
gentibna. 

Item if PmilelogvamiiMm ifaoddam acdi uno fui lan 
l«« «c MJi» PUtto M K j. 5^ fiarms wdcio. «[d iftuj 



PE9INITIONB9. . XOf 

^dinationem movesmrfiiper MN; defGiib^t reft^ 6d TaV, 
pl^n^m , ^uMit^r d^ft^na at> M N ^ V J I ^ 

§. %if. DefinitioIL Angfduf foiam 
i:^e£tilineus( eft, qui (alretn tribus planis angu-. 
)i:$ , noq in QodQm plano txift«ntibqs ^ conti^ 
perur, 

Sic Angohis foKdtis G Cabi AH * cemponitar ex ^ ^ Fig', 

Angalii planb; & anguius fQiidiv Pyramidis ad C ez f |^^^ 

planis^ Fig. 170« 

S € HOL • Omii^ <plsm Angnli ^» > iWdmn qiiemQiiiqae An- ^ X I , 
gnium cooiponentes» fam mii^iret ^ RedtS > at dcmoanratEtt. ^i, 
ilii|esL. XI. Pi[op. 21. 

§. 2.%6^ DefinitioIU, Prismat&fo- Fig, 
lidum , cujus .dviae bafes oppofirae (X & Z) i6j, 
funrpIanaparaUela&per consruenriam aequa<^ 
|ia, plana vero laceraiiafuncl^raUelogramnia, 

A TjifiSx Triangulari t dicimr Prisma f^umffilare ; a Qua, 
^ilateitt » Boiygona » diciiur QuadTtUHrym% Poijfgonum , 

SCHOL. Ndhfofidebat 4ioere, Priiimatu ^afet efle.qao« 
ip^odocan^ae Maales>. qoales epan^ efle ppflent per Propos. is^^ 
etiamA lorent (iverfimode figaraur ; CtjX reqniritar, ut rinc zqua-* 
)es lianil & iiii&s > proinde tales » qu» matoq congmant , 

§. 227* Definitio IV. P^mMepipe^ Fig, 
^um eft folidum rerminarum 6 Parallelogram.- »^7« 
cnis, quorum quadibet bina oppofita mnr & *^'* 
parailela &^ per cQngruenriam aequalia . Cutui 
eft P^rallelepipedum Re£langulum conftan^ $ 
planis quadraris & acqqalibus. Plana ParaU 
j^Iogr^miBa vocaprur FiguTif Jhliia latera^ 

§. 228> Dei^initiq V, P)wrd»weftfo, F^> 
lidum habens baiin planam vel Triangularem > 1 ^^\ 
vel Quadrilareram > vel Polygonam > e cujus ^f^ 
kt^nbua aiTurgQncTt^iangiila io unum apicem 
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T«b. §. 229. Definitio VI. CylindruSQfl fo- 
^}^' lidum concenmm inrra duasbafescircularesi 
1^4] a^uales, p4rallelas> & intra (iiperfictem co- 

lumnarem > quae ab unius. bafeos peripheria 

ad oppofitam extendicur. 
Fig • Conus eft folidum > contentum intra bafin 
^^f- Circularem & fiiperficiem coniformems quae 

nempe ex bafeos peripheria in Coni apicem 

definit. . 
Fig . \/4xis Cylindfi vocatur refta oe-^Axzj da- 
^^^' £la ex bafeos unius cenrro ad centrum alterius. 

j^xis Coni eil re£la) ex apice ad bafeos cen- 
. trumodufta. Ftg.\6f. 

§. 230. Definitio VII. Spbai^ eft 
fohdum contentum intra fupcrficiem perfei^e 
rotundo - convexam . 

§.231. Gbnesis {blidorum ita concipi* 
tur. Si bafis Prismatis afcendat motu fem- 
per parallelo ac uniformi vel per lineam , vel 
per planum ( quod bafeos latus aliquod ftrin- 
gat , fitque ad bafin vel Perpendicuiare vel 
obliquum); generatur in primo cafii Prisma 
ReSumy in altero OMiquum. Si Quadramm 
perpendicularitei; afcendat ad altitudinem la- 
ceris alicujus; generabit Cuhum. II. SiCir- 
culus afcendat per axemperpendicularem^ ge- 
neratur Cylindrus ReQus ; fi per obliquum^ 
Obliquus. III. SiTrianguIum re^langulum 
*Kg« curcii Cathetum ro ♦ in orbem volvacur; ge- 
'f^' necftConmnreSum. IV. ^ifr^riigigniturex 
^^^ drcnmvolucione Semicirculi adb circii Dia- 
^'^ ' tasKxomab. Undepatec> onmcslineasaSphae- 
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rsp cenrro ad fuperficiein ejus convexam du- TaK- 
£?as, effe aequalcs. ^"^ 

§ . ' 2 1 1 • Ex faftc Genefi 9 rite confiderata > confeqni- 
rtir Definirionum faperiorum poffibilitai • Nam I<w pt» 
retr inquovis Prifmate bdfes oppofitas efle squales» cum 
Aiperior non difTerat^ab inferiore nifi fecundum locum •. 

' W^ patet> Prismaus qaodvis latus» v.g« A C > efle Paral-i Fig • 
Iclogrammam: Nam ob parallelas & cquales AB» GCt \6%. 
sqoantar angoli CGB 1 ABG» atque bine porPropos. 2. 
Triangula A G » C G B » horumque anguli congrui A G Bf' 
CBG; proinde & AG» BC| parallelde '^ fimul & sqna. ^ Vt.^* 
ks^^^funt. £i^. Jfv^' 

, IIl. Quando Prismatis bafiseftParalIeIogrammnm;.^J^''^'* 
gencrarar Pteallelepipednm. Nam frimo * plana qust- «pia' 
vis oppofira (v^gV AC» LH) 2qualia& congruafunt: ^A[ 
etcnim ex num. pneced. eft GAp CB S HE S DL; £.XL 
4gitur fi concipiatur Planum LH accedere motn squabili 24. 
per reftas iridem xquales *. D G| H Cj L A > E B ; necefle ^*^ Pr. 9. 
cfty ut congruant AC> LH. x^^^ Parallelismua quo- 
rumvis oppofitorum laterum » ( v.gi A Ci- L H ) efficitur< 
ab ipfa bafi eenerante, cujus squidiftantes linec AB» 
L£> faciunt& ipfa plana (AC» LH) abs fefe generata 
qbivis ^uidiflare *» * Dtf. x. 

IV. Sieadcm BafisAE» generans duo Parallelepipe. Fig. 
daf AH» ATt ingemino afcenfufuoftringatidempla- 171. 
num v.g. GApN, adeo»utIateraB6» AN» inboceiu 
iftant: «tiam oppdfita plana LH» LT» exiftent in eo^ 
dem plaoo DLj^T. Si entm aliter eflet; bafes GH» 
MT» «quales & congruse inter fe (f«ia eongnkt amt 
tertia A £ ^ ) non ^flent tales • ' * nm. u 

. §. 233. Definitio VIIL j4ltitudo 
Prismatum&Cylindrorttm> eft Perpendicu- 
lariS) dufta ex bafium una ad <>ppofitamx 
quandoque (cum necefleluerit) produdam. 
Akirudo Pyramidum & Conorum efl: PerpeRo 
dlcttlaris ex Apice demiflTa in bafin . 
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Tab^ ' N o r A. 

VII ^ * ^^ * ^'' nonnisixjaain » ut difScnlmtem non nMdiomfli 

^ * fentiat Tiro in capiendis nonnuflis Propontionibiu , qualesapucl not 

octfurntnt '97 . ^pttfi &e. eoquod Fignrc in Cheita delineatae ex« 

citeot minus appoiitf^m lUttts iolidi » de quo agttur» ideam . Ennn 

ob rem fac ad manum itabeas folida coxpora ,ex ligno vel argilla » 

vei alia materia fiibricata . Ex his eniin demonftratio prona & ocu« 

litrU'evad«t . ^ubmodo ih charta crafllore delineanda (int retin «c 

fieurs ^uji^flm plinv', «ex qoorum complkfltione exurgam corpon 

*: iolida, e.g: Paratie|ffpipedBm » Cnbns» Priama» Pyramia, Cylin- 

dvus. Ceni^ Ke&w 8tow<4ocent pajSim Authorea, ut P. De Cha* 

}es» Sturmius , Woi0ius,'Peotberus, Hederich 6cc. 

^ ^ CorpQra diyidi etiam (ofent in Regularia & Irregularia. Regm* 

laritt funt , quorum fuperiicies confiant fmuris pianis per oongraen* 

. tiam zqualibus, & angulis (blidis zquahbus. Nonnifi qniaqiM 

, «lantur; nempe i> Ttffr^^jnKm, ^ntentum fnb 4 A A xqmlateria. 
fiS* %91t - ^ • ""HexardrffiiR,, ftu Cnbus* Aib 6 xqttalibiii C^ndit* 
tss, i^. Q^irmr Hib %^ tquilateili.Fii^tfl94. 4. Doitm 
caSirmnj fub.xa Pei|tasDfttsi!egulari(iis. fijf, Jg^» . $. Icpfiednm 

fyh :^ AAaquiUtMiftatqiuUibtts^ Fiji* 1^7% Ha(c omnia coipom 
^pliser?; pofluBt iqfceibi..^ • 

Cur aurem no& pl)!ira quam 5 ,. (ipt ponibilia , ex anguli (olidt 
patura deducitur;' 'Quomodo itidem Tttia »ro tftis defiartbcada' 
<i||tVdpccAtitdtm'A£k^-4tv • . * 
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$.235. I, Corpora cQmpofitd ex parti- 
bus aeque mu)f:ts> &. mucuo aeqi^ialibus (h e.m 
qqibus pai^ /p^rima primae ^ lecuikla fecua- 
dse &C/. aequatur).func aequftlia. 
' "f 1 . Corpora ab eadem M agnitudine geoi^ 
ftide^eodem mora aut modo generata> funt 
lequalia. 
- I i 1 . Solida , qus^congruuht) (uRl dequalia . 

DicufUur ataem comrmre y Ji j dfitn ampene'^ 
frapaconcipiunfur\ feje non excedant. 

IV. Sicut fe habent Toca , ita eonim par- 
t^^midisC) tertiae^ quarcac&c. 

Solidorum figuras indicabimus deinccps vd pcr bifw 
folum adfcriptas literas; vel fi plores duabascoaipellavc- 
tksm 9 prima; bafin noobam « 
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PROPOSITIO XXXV* T*^- 

I '§.136. Pyramidum Tfiangularium ( A B C P, j|^ * 
i ABC/>) eanJem Bafi» ^ j^ltitudinem ha^ ,^^ 
hentium , SeQiones TVianguJ/n^s ( M N R , m ft r) 
paraUeU ad b^n ^ ^ eeqj/Le alt^ y funt aquales . 

\ D£MONSTRATuR. Altitudines feu Per- 
pendiculates aequ^es (int PQ» &/'^* Du- 

I cantur ad has Re£tae A Qj MO ; item A^, 
mo , per plana triangularia trahseuntes, atque 

- hinc 6c ipffiB inter fe p^rallete. ' Jam vero 
cCtm hic occurrant plura Triangula {imilia; ' 

cft*: «Pr.tJ. 

PC^PO::QA:OM::B*!PM::AB: MN* 

Scpqipo :: qA : om ::pA :piii::AB: m n^ 
Ergo c{lm omnoe ifta? utriusque (eriei Ratio« 
nes fint a^quales inter fe ; Proportionem con* 
ftifuunt* extremae: nempe />r/^o iit *!;!?* 

PQ^adPOitaABadMN; a^*iitj>^ad/)o,i.e.; '*' 
P Qad P O ita A B ad mn. Igi tur aequales func 
RecTae M N , mn*. Eodeni modo oftendo, * S • «^ 
. aequari inrer feNR& nr; MR £cifsrr; pro- '*' '* 
inde&ip(aTrian^ula*MNR, iw«r. j^:^.^. '*?M» 

$• 1)7. SCHOLKON. ESdem demonjftmione 8it« 
bibicd fequitartSedlonemquamvis (ut AB» Ftg. 170.) 
^ bafi paralJelam» tffe bafi (imilem« Scquitur Unc 2^» 
fi Pyramidum ( flfg • 1 70 C D > edi «que altarum Bafes 
DSci/ (int squaless eiio non (int (imiles; etiam SeAio«t 
nes parallelas & sque altas AB» 41^1 efTe xquales. Cuq^ 
cnim utrimqueSeftio qusevis (it fimilis fu« Bafii fitque 
•d iflam in Katione. Dupiicata homologorum laterum» 
vcl etiam Altitudinam (CD»CO; cdy.co); hxauten^ 
Altitudiocs utrimquc ^ualcs inicr ,fc fint > patct propo«- 
fitam. . . 
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Tab: PROPOS.ltlO XXXVI. 

Vit ^ 5- ^3«- PyramiJes Triangulares (ABCJ^, 
169! ^BCp) ejusaem Bafeos ^ Altmdims ^ fum 

aquales. 

Demonstratur. Cogita utramqae Py- 
ramidein, fefUonibus ad bafin parallelis^ {h* 
£lam in tot infinite tenues lamellas triangula- 
|:eS) quot funt pun£la vel elementa in earum 
Akitudine. Erunt» ob eandem alcitudinem, 
utrimque aeque multa Triangula; & quaevis 

*Pr, j5. Triangula a bafi aequc remota erunt aequalia^ 
< Ergo haeL Pyramides , compofitae ex aequaii 

*Ax.i. numero partium e^alium) funt. aequales *. 
Q^ e./d. . ^ 

''^»239. SCHOLiOK. Pro abetiere dahe deiDon- 
ftrationis explicationebb&rvandum» Propofitionem |f« 
^ procedere quidem folum de A il » qax caoquam mene 
fuppr&^^ cra0ipie.t;;areant ; fed' tamen applicari illam. 
etianxpoirenoftris lamellistriangularibus; tum ^uia hx 
a didis Triangulis diiFerunt de&du infinite parvo ieu» 
in ordine iadpraxin» nullo; tum quia illxlamelhe con- 
fiderari po^nt inftar Prismatum trianguiartum » hahen- 
tii^m bafin i]Iam in Propoiitione prx(»d.. roemoratam» 
& eandem altitudinem fed infinite parvam, Hujusmodi 
autem Prismata xquah*a efle » patd>it in Propefit. 19. 
parrei. Dices: Si Pyramis ex Pfismatibtu componi- 
fur; igkur ejus fuperfiqies laterales» (v.g. ABP^ non 
fiint planse » fed veluti gradibus interrupts. Refpondeo» 
gradus hofce minimos a continua fupedicie phyiice indif^ 
eernibil^s efft, proinde Figuram ' efficere Pyramidi 
*Fig. «qmVaientem. Nam fi pro Pyramide*ABC accipias 
ISI • duo Prismata, x, &» huic infcripta» vel tria circnn^ri* 
pt^; ha?c componerent utique figuram notabtliter a Pj» 
ramidedifFefentem.- At (1 loco duorum triumve Prtsma» 
tum accipias odo alia minora» iktfit inBDE; hxc multo 
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jam propius Pyramidtin referent: ac fi porro Prismata TaK 
conccperis iin* fine plura & iRfinite parva, hsc tandem VII* 
in ipfiim Pyramidem definent* 

P R O P O S I T I O XJ^XVII. E XII. 

$. 240. Pyramis (ABCD) bahens eandem |:^.'°* 
*43|^tf ^ alfitudinem cum Prismate Triangulari \!^.] 
AE^ eftbmusparstertia. II. Et Conus tiic 
babens eanaem altitudinem ^ bafin cum Cylindro 
an> eft tertiapars iftius. Fig. 165. 

Demonstr. I. Pars. Duc in lateribus 
Parallelogrammis tres Diagonales AD> DC, 
FC. Licec nunc confiderare duas Pyrami- 
des ABDC, AFDC: ftrfliae fuw aequales*, ^Tr.^e. 
utpote habentes «qualeis bafes ^^Si edndem al- ^ ^^-9* 
titudinem , ex apice comnmni C in planum 
BF ducendain ; &niWo..Pyramis pofterior 
A FD C nunc infiftens bafi FC A eft aequalis 
Pyramidl F CE D ( ob bafe^ rurius aequales» 
& eandem alticudinem ex vertice Dinplanum 
FC dfemirtendam). Ergo Pyramides pri- 
ma & tertia, 0?quales mediae) fimt aeqpales 
inter fe . Proinde Prisma quodvis triangu^ 
]are fecari poteft in tres Pyramides aequales ^ 
ut adeo Pyramis ABDCieu ABCD fit ter- 
tia pars Prismat is k^E,. Q^ed. 

Demonstratio n. /'^mj commoditis 
dabiturins. 243* 

PROPOSITIO XXXVIII. 

§. 141. ParaUelepipedum AH fecatur per, 
pUnumDiagwde C D L B i» diiQPrismafa TriM-* - 
gulma aquanaV^H, LBG. Fig. 167.'^ * 



II» 'QEOifBtftiii» P. IIL Cap. t» 

Tabw DfeMONstRAtuit. Hactf duo Prismata 

Vn* congruunn ( Nanf fi fecundum inteBij^atur com^ 

penitrari cumprim^ congruent latefa AC% 

^^{^•LH, utpGtedBqualia*: unae^rtliquaplianaex^ 

$.^93. trimacangfuinti fecus enim aut plana^ quaeX 

''*3» Definis./^^ aqualiafunti forent inaqualia ; aut 

**r.^. d^uales angmi*^ CGDj DHC> aliiqu^Jimi^ 

^^ ^ * ks^ forent imequales). Etj^b funt squalia . 

Vel demonftfaPropoiicionem ex AKiom. 2^ 
eoquod aequalia ba(eo6 Triangula generant 
dequaliaPrkmata^ 

NoTA. Si ams pquenty Prop(^om ii^Hta^ri'^ 
$kmr irevioris, vide udes in \ 4 244% 

PRO POSl t 10 XXXlXi I 

$. 144 w EjusJem bafios ef ialtiiudinis Pa* 
* fi. 5t I. faUelepipeda * . 11. Pfimata , IIU Cylindfi^ 
ii?-)o*iv^ Cb»f, dequamnr intef fe ^ 

DfiMONStRAtuR LPm inftair Propoli* 
*Kgi tiotUsii»»^. * Nan) fi />yimo Parallelcpipeda 
*7i« AH, AT, cOdtirieantur intet feadetn plani 
N G A ^ 1 TD Lj' ; elrudt Pristnata triangula- 
ria GAMV, CBNT fcqualia (^^«di ei 
tongrutntU pfoiakisy ii in Demonjlratione pra* 
CeaentefaSum • ) tgitur fi ab his auferas com-^ 
munePtisma tritogulat^COMV, & addaS 
tttriqUe aliud OBAL: ptodibttnt dida Pa« 
rallelepipeda > eaque «qualia. Secundo. Sl 
duo Parallelepipeqa (uf in Fig. 17^.) AH» 
*AT) non exiilant intra eadem plana l concipi 
poteHt Parallelepipedum tertium A Qj quod 
fit; & cuiu primo AHintra eadem planaN A) 
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QL; & cum altero AT intra idem planum Tab. 
XN BE : unde & vi genefis ♦, latera V A, VII. 
Mli, ineodem plai\o exiftunt. Jam vero n.^ 
primum AH nunc eft a^quale tertio AQ^> & 
noc alteri AT (per Demonftraiionefn mox da^ 
iam). Ergo & a»]Ualia funt ipfa AH| AT. 
Q^ e. i. 

Demonstratuh W.Pars. SiprimoPtis^ Fig. 
mata A6£H> ABEN fint triangularia: con- 171« 
cipiatur> l^ifi ABE adjici aequalem ELA> 
ita utBL evadat Parallelogrammum , quod ; 
dum a(cendendo , una fiii parte A B E ^ genesat 
didra Prismata , tofum giinerabit Parallelepi- 
pcda AH & AT: fed hsec func aequalia ♦, ac *^ > 
dupla didorum Prismatum * . Ergo & ip^i^^fl 
Prismata funt aequalia, per Ax.^. Secundo. 
Si Prismata fint Quadrilatera vel Polygoi^a; 
refi^lvatur bafis in Triangula : 6c patebic ex 
modo di£lis > biria quaevis Prismata eidem 
Triangulo infiftentia efie mutuo aequalia; de- 
mum(^^ §.2jf, Ax. i.) Summam Prisma*. 
tum partialium , unum Totale confiituentium > 
aequari Summae Prismatum partialium in alcero 
Totali. 

l>EMONSTRATUR III. Pars. Si eandem Fij. 
utrinque.bafin circularem concipias t!kt Poly- 16^ 
rojnum re^ulare multorum laterumi divifi* 
ale in totidem Triangula aequalia *z aequiva^ « iv.dn 
lebit tam Cyliadrus tf^ , quam m^ Pnsmati ^•^•^- 
multilatero . Sed faujusmodi Prifinata eandem 
bafin habentia fijnt d^cyazWsi^piYpartem 2. Ei^ 
|jo&Cylindri. Q^i*d. ' 

H 
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Tab* Sic Prismatttlum triangnlflre ahoe ^mnxz;^hco€ ^ntxz, 
y I j^ ^ tic de aliis prismatulis utrimque. zquali C ut fupponitur ) nu- 
mcro poHtis. £rgo Sc horum ntrimque Summx xquantur, 

Fig. Pemonstratur I V. Pars. Concipe rur- 
i^f. fus Conorum aic^ tngr ^ bafin ut Polygo- 
num regulare infininlacerum , in infinica Trian- 
gula a^qualia & acque mulca divifum: eruat 
utrimque binae quaevis pyramidulae) eidem 
*^.^€* Triangulp inliftencesatquales inccr fe * . Qua- 
re Summa pyramidularum unius figura? erit 
aequalisSummae pyramidularum alcerius figu*^ 
rai, i.e. Conus Cono. Q^e^d,. 

Fig. §. 243* COROLLARIUM. Si iu Coni /l/V) 

i^f. bafi/xi} inftar Polj^om confideraca> excite- 
tur Cylindrus a n: a^quivalebit CylindrUS Pris* 
mati infinitilaterO) compofito ex tot sequati- 
bus prismatulis triangularibus ) quot Gxat 
Triangula in bafi . Jam vero cum finguli^ ba« 
feos Triangulis infiftaot pyramidu&) quae 
fimul fumptae ipfum Conum componunt) 
quaevis autem pyramidula tertia pars fit pris^ 
* p^.57» matuli, quod fecum eidem triangulo infiftit*: 
/• ^ erif complexum ex omnibus pyramidulis parS 
tertia complexi ex omnibus prismatulis, i.ei 
Conus eft ter(ia pars Cylindri > ejusdem (ecum 
bafeos & alcicudinis. 

^. 244. SCHOLiON. In methodo Cdvatteriatii 
expeditius & brevius , fed miaore rigqre, demonflrator 
Propofitio in hunc modum. I. In Parailelepipedis > ab 
eadem baii generatis, copeipiantur tot lamellx tentiiffi« 
mx^ ad bafin paralieis, quot funt punda in Altitudin«« 
£runt utrimque j>r/iffo sque mult^ lamells» ido flequales 
omnes inter fe$ cumunaquaeque pro ipia ba(i haberi pof. 
fit • £rgo xqualia funt amho Paftlleiepipeda -perAx» U 
1 1 • £x Mdem rationc i^quantui* duo Pricmata • H I » Dut 
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P R OPOSI TIO XL. Ilf 

Cjlmdri. IV. Demam 6c duo Coni » canqaam Pjm- Tab« 
inides infinitilaterse > fer Scbol . . Prof . 3 f » V 1 1« j 

P R O P O S I T It) XL. J 

§* ^4jr. Hemispbarium eftdua terfue O^ fi„ 
lindri fihi circumfcripti > fiu hahentu eandem fe^ 1 7^. 
tum baftn ^ altttuamem . 
Idcft, B,RCSK:KBDL::a:5. 

Demonstratio. Si Qutdraro AD in- 
fcribatur Quadrans B R C^ ^ Oiagonalis A D> 
vol vaturque Quadratuni circa Axem A C : de- 
(cribetur a Quadrato Cy lindrus , aQuadrante 
Hemisphaeriuin) a DiagonaliConus inverftis. 
2^d^ Ducatur IH parallele ad bafin, 6cRa« 
dius AR: aequabuntur inter fe AB, OH> 
AR; pariterAO&ON(iV^«/wiy?/i^^C 
i^^Cli, itaAOad ON*^ inter priora nutem^ff.^^, 
deiurRatio a^alitatis; dahitur ettam talis inter 
pofte riora ) . 3*»'o - Cogitd tot plana Circularia > 
bafi parattela> efle de(cripta> quoc fiintpun- 
da in AC. Accipiatur planum quodlibet 
v.g. 1 H : erit M N difcus Coni ; S R difcus He- 
misphaerii; IH di(cusCylindri. Atqui ifti 
Circuli habentfe adinvicem utiQuadrata fiio- 
rum Radiorum O N > OR> OH * : fiibtra£lo «p^ ^i 
autem AO^ vel ON* ex AR^ vd QH^, re- Cpr/i.' 
manet OR- '^, qnadratura Radii in Hemis- « iv.xs. 
ph^ricoplano. Ergo etiam fiibtra^to Coni 
Circulo MN ex Cylindrico Circulo IH> re- 
manet SR Circulus Hemisphaerii . Et quo- 
niam hoc valet de qua vis fedlione fimili ; hinc 
opGinibus Coni circulis exCylindro fi3btra£tis> 
hianent omnes Hem^phaerii Circuli > hoc eft > 

H X . 






11$ Geombtria. P. III. Cap. I. 

TaU* (ubrrado Cono exCylindro, manec Hemis- 

^^^* phaerium.' SedConus eft tertia parsCylin- 

*§«43dri*: Ergo tertia parte e Cylindro fubtrada 

remanet Hemisphaerium) dus^ tertias Cylin- 

dri. Q^e.d. 

f^g* S. 246. CoROLLAiRiuM. Ergo Tota 
^7'* Spnsera O eftduae tertiae Cy lindri w», haben. 
ris eandem cum l>iametro Spbeerae altitudi- 
nem, & bafin aequakm circulo maximo Sphae- 
rae / Circulus autem Sphaerae maximus eft , 
c]ui per totum Radiuni defcribitur, ideoque 
perSphaeraeCentrum tranfit, acSpHaeram fe» 
eat in duo aequalia Hemisphaeria. 

Hw Tfjemrem frrmns iuvenit ^ demnftravit Arehhmdet » toKti» 
^p§e ittudfecitp ut tumulofm S^barm Cylindro infcr^tam infadfi 
mluent* 

PROPOSITIO XLI. 

§. 247. Spbara efi aqualis Pyr^midi y qua 
pYo bafi habet ipfius Spbarafiiperfictem^ if pro 
altituaine fimidi(metrumSpbara . 

Demonstratur. Concipe(i/!i/^g.i77.) 
totam conyexam Sphaerae fuperficiem > divU 
fam in infinite parva quadrata , vel etiamTrian- 

fula^ quorum quaedam crafTe delineantur in 
cd^ cerddic; (ecabiturhocmodototaSphae- 
rain plurimas pyramidulas (quales €\ix\ibdca^ 
cdrea &c.)quarum altitudo fit ipfe Radiusi 
ba(es vero nihil a plan;D deficieht . Jam verQ. 
fi hae ipfae ba(es ( quae totam Sphaerae fuperfi- 
ciem componuQt) conjungahturin unumpla- 
* Fig . num * A L B 1 , atque itapy ramidulae e Sphaera 
^79 • exteilae juxta ftfe collocentur {prout rigura 
17^« diquditer reprafentat) ^ tunc Pyramis 
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A L B C , habens pro baft idem planum A L B I ». 
i& pro alritudine DC Radium SphaerS) com- ^'^* 
pie^letur Omnes illas pyramidulas ex Sphoera 
exfe^las *, (nam eft Asrpa AsrC; rsoa*Fr.t4. 
S r X C &c . ) Ergo talis Pyramis A L B C 
aequatur ipfi Sphaerae. Qj^e, d. 

PROPOSITIO XLII. 
§ • 248 • ParaBelepipeJi aut Prismatis Re-^ 
Siy itemfue Oylindri HeSti folidifas eruetur^ fi 
kajis ifiidtiplicetur per Aititudinem. 

Demonstr. PonamuSjbafeosIatusquod- Fig. 
vis habere cum altitudine menfuram commu- 1 74« 
nem*. SitproindeinFig. 174. latusAB. f>*§.ir. 
BC.4pedum, altitudo ADpariter^pedum. 

Jgitur fi bafis genitrix, concinens lt.o pedes 
quadratos a(cendat parallele per unum pedem ; 
generabit quilibet pes quadratus unum pedem 
cubicum, & tota bafis 20 pedes cubicos. Si 
rurfusafcehdat bafisperunumpedem, gen^- 
rabit denuo 20 pedes cubicos : & fic porro« 
^ Ergo dum bafis afcendet per totam altitu- 
dinem> generando totum Parallelepipedum; 
producit toties 20 cubos pedales, quot fimt 
unitates in Altitudine. Unde folidicas Paral- 
leleptpedi habetur> fi bafis ducatur in Altitu* \ 
dio^. Qj^ e. d. 

Dt Cylindro & Prismtte re^ idem patet > %' • 
modo concipias bafirt Ptismatis v6l Cyiindri 
a^quivalere certo quaclratorum nequalium nu- 
mero; vel mutati in bafin parallelogrammam • 

Difcmus hmc , &nmia Prismata , fiiam ohliqm , qmsvis Cmos , Fjf« . 
fMmidett ^ Spbaras imiri; tkqmre txplicatius in Cafiiefefui 

H 3 
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tab, PRQPOSltlO XLIU, 

V n , § , 249 , Dm ParalieUpipBh , '^ Q^wdri 
aut Cmi , dm quavis Pvismma , dua^ Pyram^ 
deSy fUnt ddfeinvicem in Rafione C(^npoJita Ba^ 
Jhm ^ Alfitudinum , 

1 80! lepipedorum reilorum y A& B , Baftsuc w ad «^ 

& Altitu^ines ut ^ ad «, Pofms igitur (Joa« 

bus Rationibus m-^n^i j^ ; 2* j eft Produ<^um 

7wx^ ad ^ x2i in RatioriQ Cpmpofita dwarutn 

»^«tfejfiJRationu«i * , i.e, Bafium & Alticudinum , At« 

^•/j^^;cjuiwx^a A, &;?x;^ssB. Ergo, j^:.^-^* 

[dQtTi eodem modQ oft^nditur tum de qui- 

busvis Prismatibus , ecianiobliqLuiS) QumhaK; 

* fr^jj, apqualia fmc RQftis. '^ eandem balim 5c aUltudi* 

jriem habenribus j tum de horuim.Prismacwm 
tertiis, i,e. Py ramidibus •; Item d^ CyliqdriSj 
pioindQ & de Conis:^ CyUndrorum cerciis* 

* C RQi. L AR i li M , Quia Sphaerae^fut^tCy- 

♦ Pr.4d, lindrorum fibi circumfcnptorum duae tertiac *; 
^^* erunt uti Cylindri, ita (5^ h« ^d felnvicem in 

Racione Compofica fudrum Ciifculof Uia imxi* 
morum & Diametrorum . 

1 XI, §. W» Sc«OLjQN[-I. Si Btfesi flmWqaalcs} 
32, erunt pridiaa SoUd^ ad ft iqviccm>^ ^^ Altitudnictt 
XI 1 . 5. Cum ^nim tanQ fy; »1 a4» » u* l ; i ^ patet propofitu». 
«•«•H* Viciffim miiu ^d ft 6t Birt^$, € AUitvrfin^ frt^W^ pa^ 
P5S , II, eylindri ©q^aliam aWtt^iwm f^at a<l ft iu 
•fi«w, RationQ Bafium * ; Atqui Bafes, qu«; funt C}r<jmi^ fam 

P^. ad fc ut D(amctrQrum CJtfdrata ^% ^ ir§Q & eyUndri. 
<;«r. i/ PKOPOSITIQ XUV. 

. %. xri. DmCuU A ef B fm adfeinvUm 

ia AatiQueTriflkm kfmmlia^e^lfum n^t^ 
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Propositio XLIV. ii) 

II: * Et dua Spbara^fervant inteffe Rationem^ ^^^ 
Triplicatam Diametrorwn . «sTxil 

Demonstratur I. /^w. Pofiiis tribus ^*' 
Rationibus^:Z) x:%^ xiZy ^Q,xxx ad zzz^ 
in Ratione Compofita trium datarum Ratio- 
num*. Sedhaefuntaequales. BxQot^xxx*An^ 
zAzzz (i.e* A ad B) in Racione Triplicata * f^^J^- 
laterumRadicaliumx^z. Qj e^ d. S.u/ 

Demonstr. U. Pars. CylindriA&B 
Sphaeris circumfcripti & sque alti cum iftis 
funt ad fe inRationeTriplicataDiametrorum. 
Ergo etiam ipfas Sphaerae, tanquam Cylin- 
drorum partes fimiles , videl. duae Tertiae. 
Proh Antecedens. Cylindri ifti fiint ad (e in 
Ratione Compofita Bafium, & Altitudinum * «iv.4}. 
i.e Diametrorum. Atqui Ratio Bafium eft 
Duplicata Diametrorum ^ , & Ratio Altitudi* « pr.^x. 
num eft Simplex Diametrorum . Ergo Ratio 
Cylindrorum cft Compofita cx Dumicata & 
Simplici Diametrorum , proinde eft Triplicat^ 
Diamctrbrum) /fTy^W/^m. §. 8^- ^* ^- Qj-d. 

CoROLLARiuM. Spbacras igitur funt 
ctiam ad £e> ut Cubi ex Diametris* 

§. 3^3. SCHOLION. Sunt «tiflm fHi ft ia Tripltnta . ' . 
Ratione PnsiDataqujevisfiaiilia, item Pyramides fimiJes ; i.^. )UP'* ^} 
rombafes funt plaua fimilia » & altitudives ad fe fum > iit bauum ^ ||' 
latera homologa ; id quod ex Prop . 50, & Arithm . §• 109. 'de- * *** •• 
duoeiidum tibi relinquitur. Idem ptobabii deCylindris dcConif '^* 
fimiiibus» quorum nempe Diametri in btfi (iwt.ad fe> uti ip(<N 
rum aititndines. 
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lato Geomitiha. P.III. Cap.II. 

J*- C A P UT II. 

Prohlejnata Steremetrica, 

A R T I C U L U S I. 

Corpomm dimenfio fecundum foliditatein. 

P R O B t< E M A I. 

§. 2f3. Afefiri Cubumy ^odvis Pnfina^ 
^juemvis (Mindfum . 

Kefolutio hofum (aris conilat ex Propos. 42. 
& 39. Nempe bafes ( quae inveniuarur pep 
Part. !!• Cap. III, Art, I.) ducuntur in AU 
titudinem. 

SCHOLION. £x aimciifioiie Paratielepipedl 
Hait tnpdtis menrurandl ftrues Ugnornm » quando hzc in Paralle- 
lepipedi formftm compdmtur^ item capflcuatem fotfaram» cobi. 

Fig. calonim; (bliditatem mucorum. II. Acervum frumenti ita mf. 

jor tieris. Cegatur prius frumentttm in figuram Re£langularem ; der 
inde menfiirabis ic bafin inferiorem abed dQ foperiorem fgi ia 
ntramque ducito alcitudinem framenti ; prodibit in prododlo pri. 
mo acervas jufto major , in sdo alius jafio minor . Minorem a 
fl^ajore ii fubtrahas, cape dimtdium differentiz, iUudque minerl 
V neervo adjic^ : prodibit > quod petebatur . pemtnn Modii Qrfin- 

driri capacitatem exploni^fr Problmafr^m^ e.g. quQt cabos 
polBcares i&hxe contlneat; & licebit determiiiare» qaot SCodti m 
neervo oontineantar^ fi nempe Summam cuborum potliearium in 
toto acervo contcntorum diviidaa per Snmmam cuboriim poUici* 
liiim in Modio cpntettotnm . 

PROBLEMA IJ. 

§. 254. Invenire foUdisafm Pyramidis aut 
Coni. 

Bafin dcic in Altitudinem . ProduAum di- 
vide per 3 ; quotus dabitPyramidem aut Co- 
fium . Patet ejt Propos . 3 7. * & Probl . i . 

Pil hrevius. Baun duc in partem tertiam 

, altitudinis (fic enim rurfus prodibrt tertia 

pars Prismatif > contenti intra eandem bafin 

& ahitudinem cum Pyramide ) ; vel totam AI* 
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tkudioem in tertiam partem Bafeos . Prtidu- Ttb. 
£lum dabit petitum • ^?*' 

• SCHOLION. Pynnnidem trimaittiii ABCDEF itiirt- 192, 
tieris. Dada £0 pflnitlelifld VB, efi • ut AOadOB, itt A£« p^.3^, 
«d £G; & ut AE ad £6» ita Altitudp mn, qoam fappono oo» 
gnitam » ad Akimdinem n G . Nutl igitur m G , qfueratttr primo 
$otidi&s Pyramidis totins ABCO, 2do Pyramidts EFDG: ac 
pofteriorem eztota fubtrahe: refiduum dabir truncaum. 

Sic cttam ex truncati Coni AF baiibus & Radiis prottoai crh Fig» 
Invensre altimdines» atque inde Conum tmncamm, I a|, 

PROBLEMA III. 

§, 2ff. ItrumYe Soliditatem Spbara y MM^ 
do nota ejl Spbara vel Diameter vel Peripoeria. 

Circulum Sphaerae maximum (inveniendum 
per §.211.) duc in Diametrum . Produaum 
iquodaqidvaletCylindro^ Spb^^ra circumfcripto) 
divide per 9 . Quotus bisfumptusdabitSphae- 
ram ♦• *§.a4^» 

f^l Circulum maximum multiplica per f 
Diametri . 

PR OBLE M A IV. 

§ . 2 y 6 . Invenire quam proxime proportio^ 
nem inter Spbaram^^ Cubum ex Viametro 
Spbara* 

Si cujusvis Sphaerae Diameter fumarar par-; 
tium ^oo; eritCirculus maximus ^o^fo S^ ^S^trfi 
CylindijUs Sphaeras circum&riptus S ^iish 
$000 * : Sphaera autem huic inicripta S 141- *trok.i^ 
30000. DemumCubusex |oo eft 27000000. 
Jam vero li utrumque pofteriorum numero«* 
rum dividas per 10 000: erit Sphaera ad Cu« 
bumvUt 14^9 ad 2700. £t iJt if7 ad 300; 
ii Diametrun? ponas 1 00 # 

SCHOL. Dnorian pnteedintinm Pr^blmntum nfiu thimn f» 
AflrtmmU» nlH t^ mmt» Pl^wh^ piametro ejui ilobnm mitum^ 

H 5 



iii Gbomstiia P.III. Cap. IL 

Ta6# tibr; ^ ex T^iametrormn Cwis Plmetas mter fife eottfertnit, 3U 
frjT dmmfMxta Recentiores Aflwwmos Diameter Terra efi odDiametrttm 
• ' Solis Mti ad loo; erit Terra ad Solem ^ ut l ad iooo ooo', 

P R O B L 5 M A V. 

Fig . § . 2 57. jWf //n quantitatem ftuidorum , ro«- 
>89' tentorum in vafisCykndvicis ^ DMs . 

Paretur ante omnia Virga Cylindroinecrici 

^ • ; i&^ vel Pithometrica CQ}lc|tcr^ 3iutb) in hunc 
modum. Habeatur vas Cylindricum abzi 
capiens exafte mcnfiiram determinatam , v.g. 
Cantharum, vel Quartale (©tl 55tertel) vel 
Amphoram (Simcr). Hujus Cylindri Dia- 
metro ah fac aequalem Perpendicularem A i ; 
(ScHypotehufae /2 1 fac S i^2;&ipfia2 C3^3- 
& fic p6rro. Lineam ag ita divifam infcribe 
, .. Virgac Pirhometricae Jareri uni i quod vocabin 
* mus latus Creometricum . Secundo vafis bz pro- 
fundrtatem az pone repetitis vicibus in alio 
contiguo virgae latere, adfcriptis numeris 
I, 2, 3, 4"&c, quod vocabimus//?Wy^ri/A- 
meticum:\ Itaque 

*Fig, J. Si detur vas Cylindricum o«( * ejusdem 

J9<5' altitudinis cum Cylindro az\ habens tamen 

bafih miajorem ; applica diatnetro hujus ba(eo$ 

•'^ .' c! majoris Geometricum virgsc latus, &videi 
quos numetos ex b verfiis g comprfehendat, 
Adaequetdiametermolineam^ A« Dico,Cy-. 
lindi:um majorem continere duas menfiiras; 
&fiiiiQfueritC}^3^aut/^4&c.dico, oficon- 
tinere menfiiras 3 aut 4> quarum unam capit 
ipfe^z; DEM<)N8TR;VaiaCylindrica8equa. 
lium altitudinum fe habent ut Quadrata Dia- 

«§.150. Vnetrorum bafeon ♦. Atqui quadratum ^ i* 

♦ Fr.is. i.e. ^2- eft duplum alterius^ i^ vel ab* *': & 
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• 112* Lc. ^3^ (a ^i* t ^**) eft triplum ipfius T«b. ' 
41^*, &c. Ergo etiam vas o» vafts bz. VII. 

Jam vero hCylindrus o^ habeac &altin]idr« 
nem & bafin majorem quam ^z; applica pri« 
mums ut,ante, latus Geomctricum Diame- 
xxomoy utconfletiquoties/'^ continearur in 
o^9 exhypothcfi) quodeadem fit utriusqu^ 
VafiS altitudt) . ^do ; applicato in pro(undu|ti 
Aritbmietico latere, vide, quoties altitudo d% 
contineatur io altitudine fnn\ toties namiqqe 
accipiendus eftinumerus men&rarum ex Geo* 
mccrico Uteremox inventarum» w habeatur 
tota Vafisotfcapacitas, ^ 

^m in rem praciS«( gfliimer^ aUlrudinem ipOni i« l^lnortii 
SciiMni}eiu ref{>e>3v bafeQs^ Jla^ ^em.yir^^t ut priusi panul 

n, DoHi «paqitatem ita meriri Ikebit; Ffg* 
Metire bafeos diametrtim CDj item profun- i %h 
4i«iiem,xasjBA;fubtramC0 ex AB, ad- 
de (emidifferentwm ipfi COt ut, prodeat nfn% 

qu« vQcatur Adm^n* aqtunta^ . .H«i$ nm yei 

AO appli<;avirgaeno(lrt9^1a(usGeometricijimi 
&« numerom in eo inventum muUiplica per 
lo^gitiidinem BP) Arithmet ico virgae laterf 
qugerendamf ProdaQutn dabic capai;itat«ai 
iQternmDQlii. 

■ |lATIO% Pocct <»pQricnt}ai tfaoi capaqh^ DoUo« 
%xm noftrorum inGeriQaniaaequivalcatCylin^Pa cujm 
\^iis (it Diametcr sequata ni»» & ^titUdo iic ipfa BP« 
£rg09 feCtindunifupra didai redle reperitur Dolii ca-» 
|)acitas« ExEM^LUM^ Sit mn t^ ^ u in* becilloPii 
thoinctrico » & B P contineat ex tatfre ArithmeticQ par« 
tcs lo; contincbit dolium D^Q^iZ ^io i.e. 140 mcn^t 
iiiras t qualivim unam comprehendit Cantharus lr$k '^ 
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tA. f ^5«. SCHOLION. 
VII* DifliB€trum ah in partes JOQO » 



^atins^e^ divtdere CyliJidl^ hm 
& exinde Calculo Arithmetieo » 



per eittra(Sionem Radtcum ^adrataram , fupputare iplas ^ s » 
0^9 y^ &c . Quo pa<9io Gompetent ip(i b s- particiilse 1414 ; ipft 
k^i i^^^a; ipn ^4, aooo &c. juzta hanc Tabellani. 
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Tabiilam hanc usgue ad roo extenfam vide apud P. Scfaottom. 
iPlura^de Pithometriavideapad Hartmann. Bever, quiexprofet^ 
tt fciipfit fupcr i1!ud argumentum; 6c P.Schott. Curf. Madi. 
L*tf; ^^Wolifiam inElemeBt. / 

P R O B L E M A VI. 

§. 2f9. MHiH foliditattm CQii^pofis cujUSvU 
iYreptlafisy e.^.Statuie, 
' ' Cohftrae tibi vas Cylindricuro aut Paralle- 
leplpredum , quod & ^orpufiT men(krandum 
capere pofSt , & cujus^tibi capacieas nota fit. 
Itaque Corpus irre^ulare intra boc vas pofi- 
tUm circuftida arenl aut aqua , atque vas im- 
pleatur . Exime nunc Corpus^ irregulffre ; & 
Spadumvacuum.) ex §^2f3 menfurandiHD) 
dabit corporis tui foliditatem. 

A R T I CV LUS II. 

Dimenfio fuperiicierumi quibus corpon 

clauduntur. 

P R O B L E M A I. 
§. itfo. Metiri fuperficies cujusvis Prifm^ 
ti$^ Pyramidit. 



Art. II.Problema I. II. III. lij 

Quandoquidem dlftae figurae mieris clau- '^^^* 
duntur figuris planis vel Triangularibus , vel ^'^* 
Quadrilateris , vel Polygonis ; conftat abiinde 
Refolutio hujusce Problematis ex Part.IL 
Cap.III. Art.l. 

P R O B L E M A II. 

§. 261. Invenire fuperficiem Cylindviy ^ 
ConiReBi. 

I. Peripheriam 6ateos Cylindricae duc in» Fig. 
Cylindri altitudinem. Produ£lum dabitejus- '*4» 
^em fuperficiem lateralem; utpote quae con- 
liderari poteft velut compofita ex infinite par- 

vis parallefogrammis abil^bcfi&c.y quorum 
bafes fint portio peripheriae , altitudo commu- 
€xis cum Cylindro ; Huic Superficiei laterali 
adde nunc illam bafium • 

II. Ci!^mConihujusfiiperficiesconiformis Fig. 
iit aequalis triangulis infinite parvis» akc^ i^f* 
hec &c. fequitur ex §. 208 > fiiperficiem hanc 
haberi , fi perjpheria bafeos ducatur in dimi- 
dium altitudinis ^r, quae eft omnibus Trian* 
guliscotnmunis, exgenefi, §.231. n.3. 

P R O B L E M A III. 

§. 262. Superficiem Sphara invenire . 

Quaere Circuli maximi ( nempe a Radio ge- 
nerati) aream . Hujus quadrupium dat fupei^- 
ficiem convexam Sphaerae « 

DfiMONSTR. Sphaera eft aequalisPyranli- 
di (VelCono) cujus bafiseft (uperficiesSphae- 
tae, aftitudo eil Radius '^: hujus autemFyra-#p,..4i, 
midis ibliditas habetur, li Sphaerae fuperficies 
multiplicemr per tertiam partem Radii ♦•*^.a54- 
Econverfo autem^ fi tota (bliditas Pyramidi« 
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Tab. dividatur pertertiam partemRadii, prodibit 

jX^Il bafis feu Sphaerae fuperficies *. Atqui fi cu* 

Pr. 6, ^uscunque Spnaerse Diameter auumatur par- 

*$-3SS- tium 300, ejlis fbliditas eft 14130000 *; quae 

divifa per fo, tertiam Radii partem , praebet 

2g2^oo. Ergo hic numerus fiftit fiiperficiem. 

Sed idem numerus 282600, eft quadri>plus 

* §«t» Circuli maximi , quihiceft 706^0*. Ergo. 

§ . s^j . S C H O L I D N . Applidito Problemaie pnece<k]i« 

fce i invenlei» fuperiicieni Cylindri Sphzrse cirtamrcripci eile zqtM^ 

lem fuperficier Sphxrs infcript^ • 
Fig. II. PoflttiDUs iiuDc rohditatem Sefbris nAbin Sph^rd inveiii. 
27 1» lre> fi ejus fuperficiem tonvexam ducamus iii partem terriam Ra- 

diih £t fiGobom aio fubtrahas ex*faoc fedtore^ confiabit ez re&- 

doo Segm^titum^Sphd^rieum^ 

SCUOLJlON GENBRALfi. 

§« 2^4. t>e mio fnutifidifigutam $mam SolidAm h 
aliamf faucAfolumj^iailiorndeliio* 

Qgginlibet Figuram mut&bis inCabuiti» fi poft inven*' 
tam ejus Soliditatem , numerb expreffam) ex hoc Radi» 
cem.Cubicam extrahas, &RadiciCubum fuperftruas^ 

Cubum, cujus foiiditas fit e.g. it^ogigot , vertes in 
SpWdm > (i fiat ut If7 ad'^0O) ita 217081 gok ad 
4i4got9g9> cujuis Radix Cubica 747 dabit Di^metrum 
Sphzr^ deiideratae » Patet ex Prop» 44». Cor» & Artic» 
pr£c k Pfobl . 4 . 

Parallelepipedum B S 270OO ped . cub • vertes in abqd» 
quod tonjungi poflit Parallelcpipedo A fecundum bafin 
« K 91DO; Si ipfum B dividas pcr a t quotus enim ^ o often* 
det altitudinem ipfius Biquando ejus bafi Concefia funt 900» 

Cubdm A vertes inCyh^ndrum» fvib data altitudine x^ 
fi dividas A per ^ : quotus enim dabit numerum , qui tan» 
i*U2* ijuam quadratus in circulum mutandus eft ^ : 

patetqute nunc Problema» 

F I N I S 

O. A. M. D. G. 



A P P E N D I X 

AD 

G E O M E T R I A M. 

DE 

FtCURIS YUtt PlANIS) TUM SOLlfiJS 
AUGSNDIS VSL MIMUENDIS. 

fkOBLEMA I. 

^ fortm vel minorem • y j * 

"^f^SSifi^ }' Ut Figursc Plana? ABCDE conftimas p. * 
aUam fimilem» fcd minotem» duc ex an» ^^^* 
gulis re&a$> cotifltientes in pundb aliquo interno o; & ^ * 
incipiendo v.g» in |a duc ipfai abi bc^ td, de^ cxtti' 
tnajoribus datis parallelas . £rit a t fimile daio A C v Pa* 
tet cx 4« 8^« & Prop % If . Pariter ii ex Polygono D 
( Tab . V 1 1 > Fici; . 1 70 . ) dttcai re(fbu in pundum exter^ 
natt) C> liccbit intra has delineare figuram AB> ipfiD 
fimilem» 

tl. V t L. Ad angulum ali(ittem figttrs data^ , v.g. ad D » Tab« 

fac latera Dt;^ D^ proportiohala ipfis DC; D£; &ex yi^ 

pun<flis ct^e dttc parallelas cum reiiquis dats figur^ la* fig, 

teribus . Erit # b fimiie ipfi E B . I ^ ^ ^ 

1 1 L V £ t . tiguram datatn A B C D £ refol ve in Trian- Tab, 
gttia» M, N, P.. Dudtjm «^facabgulosi^ai/^/^A IIL 
ik^aalesaiigiiiiis DAB» DBAi &compl<tTnangttluai«» Fig» 

|o. 



lag Geometri* Appendix; 

nunc liinile alieri N • Et fle porro fiant m&p (imilja i 

ipfisM&P. 1 

Tab. IV. Vel. FigurampIanaraincludcQuadratoABCD, I 
V II • flut Redangulo» in plura alia quadrata minora fed squa- 
Fig. lia dividendo • Fac iimile Red);angulvim abcd. £c fa- 
1 84 & cile erit intra hujus cancellos £guram dats fimilem deli- j 
1%^. neare , prout iiquebit ex Figuris 1 84 & i g f inter (e col- | 
iatis. Hoc pado rediges IcnnographiasCamporum , Re-* 
gionis totius, sdificiorum» Munimentorum'&c. infor- ; 
mamminor^m. 

SCHOLIONI. Vice verOi » invertendo nempe operati»- 
nes hucusquQ receniitas , miuortm figuram vertas in fimilem ma- 
jorem^ 

Fig • SC H O L I O K II. Figutam ali^oam planam vertes in xqua- 

1 84 • ^^™ '^ fimil^m , frim per (^adrati modo didli cancellos quadra» 

tos . 2do. Poftqusm Figurilm Archetypam dathro & canceliit 

' illis quadratis includfti; idem dflthrum transfer in chartam aliam» 

cui figuram e<%pam in(cripmrus es. Habe jam Regulam RS» 

cujus Ifltus mn divide in partes loo vel xooo: hanc Regulam ap- 

pUca dathri linex uUi v.g. mn , & eidem Regulx applica Trian- 

gulum aliquod S.e£langulum mobile,^cujus latos ix fit pariter in 

certas partes mrnntas divifum . Jam ex Archetypo velis in e^« 

pum transferrc pun^um qualecunque v.g. o ; adrxiove Triangulum 

Regulx adflri<llum ita» ut ejos Cathetus tangat pun<Slum o: ad« 

verte tumlUum numerum in Regula» quem Cctbeti extremitas x 

^ attingtt, tum illum in fx> qui pun£lo o refpondet; poterisqoa 

aunct fiRegulam & Trlangulum radem modo in e£lypi chartadis- 

_ ponas» tn hanc transferre & pun^um o> dc alia quzvis. 

Celeritts rcs peragitur » (i ad manum (Itvitrum grande fpeculare 
diaphanum. Huic impouitur Archetypum , ifti charta candida 
proei^ypo. Jam (i vicrun^ei^ fitu verticali aDquantnm inclines 
verfas feneftram & fuper machinam firmes ; haud diificile erit 
Arch^ypum imitatrice calamo effingere fuper chartaffl caadidam. 

P R O B L E M A II. 

Triangttlum vel aliam quamvis figuram in data Ratiom 

migere vel minuere* 

T^b» Ad propofitum afiequendum inforibitur Circino Pro- 

V. portionis gemina Linea C M » C N > dida LiNEA Geo- 

fig« METRICA vel Planoruiti. Utraque hoc pado in fuas 

aig« parces diftribuitur: exTabula$» 2^8 9 defumuntnr pro 

prima parte pardiculae looo, ponendse «c C verfua M; 

pro 



/ 
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pro ido patvfio» 14*4; pro jeio, 17 jx • &c. Vcl ex 
fcala 1000 pardufn acdpc partcs 100; '141; 17J. &c. 
En aliqiicin faajusoe Unex ufum • Yis nofTe duorum Trian* 
gulonun iimiliDm Rationem imcr fc; cxplora dircdeex 
C vcrfus M uniuf Trianguli Jarus» fimUiter latus bomo* 
togom «Iterius Trianguli ; attingat primi latus pun- 
, .<fhiin 4i akerius. latus pundum 6; djco fasc Triaugula 
«ffe ad fe ut 4: <$» vd z: 3 ^ 

R A T I o. Triangula funt ad fc ut Quadrata laterunt 
liomologortim . Atqui (cx conftrudioncTabuIar ^^if^) 
<^adrata» quorum Radices funt ifla faomologa latcra » fe 
tiabcnt ilit 4 ad ^. £rgo« Jam ad rcfolutionem Probte* 
tBttis . 

T. Sit Quadmum aliquod augendum ih 4 ad ^. Po« 
w Am Quadraci latus in Cirdni Proport. Linca Geom. 
transveifim ex 4 iti 4; transverfa inter 9 & 9 dabit Ra« 
4icem Quadrati^ qtiod tit ad jn^ius tkt 9 ad 4 • R A x i o • 
TrtmverfaUs ie habenty iitVincxdirecfa. Atqui dire<5l2 
£int Radiccs quaidnrtorum* qus fum ilt 4 ad 9 • £rgo 
«^mtransverfs. 

II . f adurus Triangolum AB C fimile altcri dato air , Ta^ 
ied mpliim liujus» pooe lincam ah in Linea Geomctrica 1 1 J« 
Cirdni Proport . Inter 10 & J o ; & transveriam inter 30 «Ftg. 
iSc 30, acdpe pro AB; fac A S at B ^; ^^ & con^Ie ^4« 
TriMigulum. Ke/. (Tab.VlI.Tig.l82O Inter C,&A 
|[triplam ipfiusC )qu«re mediam prQportionalcm B; huic 
fupcrfirue Triangulum fimile ipfi Cz crit hoc fimul tri- 

i)lura Triar^uli C . R A T I o . , Ut Triangukmi C fit 
ttbtriplum TrianguliB!^ debet latus C effe ad homolo- 
;gum B in Ratione fubdupiicata Rattonis i : | ^ • At- «Pr.^« 

Xii fi ponas tres reftas continue proportiondes C» B> Cir.^. 
> ita ut fit C : A : : I : I $ timc C^dicit ad B Rationcm 
liAdupHcatam ipfius 1:3*, Ergo . f^/. Ope Arithme- ^Arithm 
lices ac Tabulz § . in . Oic: ut 1000 ad 17^2 , ita 4« 8^« 
iinea C ad ScaFam expiorata » ad B ex Scala iumendam . 
£iit A fuper B ad A itxper C, dt 5 ad i • 

S C H 01. Ot fit aagmentuin » iia ?ioe yex(k immiiratio FifU' ^ Xab « 
mam . ' Sic * Dato pohf ono A C > faciat aliud fimik & dati fvb^ ^r^ 
«^liMi^ A inMf AAic l^^f^tlMseRiafliciavcaiailkleci^ 1. * 



y 

fMponionaleni ak » lUiqtte Polygoimin clato fiiiiile fopefSnwi • 
ari modo ha^nusezplicato, duplicintur » tripUcaiuor» velfilb» 
dupliointttr &c . Circali . 

P-.R t> B L £ M A ill. 
Attgirtvel fnimere Qihum in 4ma R4ti€fte\ 
Hanc in lineni Infbribuht Cirdho Pfoport • Lineam Cik* 

bicam. Dc qoa vide P. De Chal^^ Tom; 11. L. 4. 

Geom.Praa. &Bion, Schefrdr. 

I; Ut Cubo A S 279 cohfiituas Cabam qoater ma- 
jorem* cxtrahe cx Cubo A quadruplicato» i.e. ex 1081 
Radicem Dibicain I cuJQiCubuscrrtquadruplu^ipfiuiA. \ 

II. Idem obtinebittkr » fi inter Radicem Cubi dati M 

& ihter aliaih lineam > quie mpx diAam Radiceni qtlater 

contineat » quau^as duas Medias proportiohales ( methodo 

N paulb poft dedairahda) & primie Medi^ fuperilrafts Gcr* 

bum B ; hic enim erft ipfius A quidruplus • , . . 

R A T I b . Cubi fiint ad Ce in Triplicata Ratioift^ 

* f r4f. dicum '*'• Proind^ fi Cubus A dicat ad aliuhi B Trifdi^ 

catam Rationem S ^^ S 1:4; ^dices ebrttni iOx 

wint, quic habent ad fe TripGeats ifimplic^inn ir . Ac^ 

qhi 4 continue proportionaiium Prima hftbtt \Ac ,ad (^r- 

^^^ tam Ratiohem Triplicatam v "eee S 1:4 ^; Prima v&6 

^* ad Secuhdahi habet Rationem fimplidbm 'e {qtue tn toca^ 

fii efi Radix 'OMca ex 4 extra^lffntddy^ trgd. _ ,. 

£t quia etiani S{>h2r^ funt adfe in RatipneTrfpli- 

cata Diametrorum;, alia velroCorpbr^ iimilia 16 Ratiohe 

Triplicata latetum hohiologoruhi vel AitftudinaiTi; pi^ 

ket etiani , quombdo facc pto dfllta Ratione laugei^ iafc 

fnihuere obortett. 

^ Dac dutehi Mediat propoitiohal^ ihv^itijpbttahl 

vel l^eometrice i Vel Arithh:^ice . ii/Iethodos ilUs puie 

Geometri^ inveniendii^eferthrihterProbiehiatat hucm^ 

qhe hondun» foluta. MefchAnicb- Gaomeirite hahc io 

moclum folvitttr • Sint ihter A O > O D| invthxend^ dh^ 

Tab; hiedis prOportiqnides: junge da!tas adahgulam Riediu^ 

VII« AOD > easdemqhe indefinite producito v^rfuk 8 & C. 

Fig. Jaih vek-b $ duos Gnbmones ita appUces» ut ttnius ttt^ 

it6, ihternuhn cangalc ilem{«r |pui»flain A^ iniirnis VtkQ aor- 
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galas KeQai »fiee fao inddit in lineim O B ; se Gn»- 
nion alteri pritno peTpendiculsritcr infiftenit nngu 
fOB&tan D: detennnuKU»iT ipfc OB 6( O C, Mcqiz 
proportiondei. Nim^in Triitisnlo ACB cft AO: 
0B::0B:0C»; « in BDCeft OB:OC^:OC:OD;*5r'?^ 
ut proinde ipix AO, Ofi, OC, OD £nt 4 continue ' 
propordoflilct. Aliotmodoialii pnrfcribBnt. 
II. ■Ari^imniainnmaxttatamsin-: 



tmmimtTotM&idiiQtj6)iaxtAt.\* ** * ^^ 
di« pr^wrcioiMkf > fifiat: UtprmTM i^' ^*' *■ *°- 



'f (i) id altmimdumh-^{aj$); «taCubos -ex prioio 
<S8)iidvC{:!S4). EztraiftetzjcesdixCBbical^prx. 
fin ftctuidam intcr 4 ;proponioini1ct. Jsm vcro inve- 
nitrar inter 4&^Medii prt^ortion Aii < , iffr.HmKm. 
pMp.^g. Cer'. X. Erkwhun. Nam^cxiilant^con- 
tinueproportionilci.», ii,v,Ji<€ttiita*ddt ita-Cn- 
Itas ijjfitu ii «d Cobsm iiifiai i C etcRim «'cft ad quartnra 
irfin&Aiotie TTiplicnaipIiraii:^*; atqoi ediin 'Cuboi «AJitM; 
«xB«aiidCubum«xifrin lUdone Tri)dicara Kadicnm<S-'i«. 
mSiA*; ttgo). ProindelU^x Cilfai ex t dattermi-J'- >• 
WBfmponiondcmfecanflam'; qno lwbiMio«» ^-M* 
ttiiar« jaxM^difti, ipSt «. ' 
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S Y NO P S I S; 

ELEM,EN.TORUM 

E U C L I DI S, 



f^fitionts , pagifut ttc . f iK«r mrnefvm Rmnanmn feqnmAnir^ttjmwimfk 
hcmn buius Qpufcdi , ft^ ff» E^lid^ P^fi^ r^mri p9§t . 5f- 
^iumd» in hac SYm0 jhlunt Pthpofirimiis Euilid^ wnuenmt nfH 
^K^itaiimttm^; hattUiifinicmhUtkoptti elptsogita, ckmWpm 
r«f ttit iis y ^uannu arpnnmtntgeitantMr , tetbmdentw istVVfOH^ Wi* 
^impctrftfmfmEiulUhfimtofnptikntm^ _. 



X I B E R I, 



»K' ,t» 



*mK«fttjoI, I aj. H;ni. IV, Pro^.«, V.F^.^, VI, 
^cuuibtis Tri«ttguli aiigixIiB opp6nti|itttr «quifiakltcfra . C^ti» 
netmr^^U.Vn. VIH. Pr. 5. IX, g^j/v X> § J«. 
Xfr § 39. «w^.^. XII, $39. w. «. Xill.^^if. 
Cir.^jr.Vr;. XIV, Pr.i •**»/. XV| Pr.i. XVl?Fr.r. 
Cor. <J. XVn , Pr, y. Cor. 4. XVII I 9f XIX , Fnr. 
3rtt ; Cujinvis Triapeari duo latera fimttl tteft' rett^iio flMjort , ^ 
Patet « |.aj.\A¥. 16. XXI », ^i cx b«r€o?^€xtifaniitatit«l«*Tak» 
B fi;,t iivira A Bic , dui rtiHx B A , * A , juifgtttt^r ; ha: crttTibnf I . 
B 




4ii»^^b^'i[eUgtt&/(int ^j6i;!»,.]fil^ i^DnfirQfre. JmpUciti 



FJol- Fr.^fe^-i- XXXIV, Prl^XXXViJPn^»: X3 

V*: ^r.M/Cii^.^w 3&;xVu «sXXXvni^iv. w. x: 

• ^^** ^ X L» fiiiiiX^oiwfrfe (d^nim priejujai. J3Ct I^ fr. xi* 
f 314. 'Xtlli, Fr. 14. XCrV. Sar4- XlV, 



134 S T N O f S X S 

4mfifHft«r H %iSr XXin.j 5 ^. X«^V %XX:V,: t 

s AU hak»i^ duiiSjfiigfA» €Suxm mairoo, «^oalift «^ ftdt flA^piliw «h 
hi^ imcrofptc» in«quidi$. V o^ppn^ hffon^ ftiigttlorum, mpjpf^ 
major batb r & ^9111 maiojri ma)^ir aiig9>m. XS^ VI»- A\' 3^ ^ 

XXXI .: $ 44: Cor . ?^ XXX1T*>. V- 6* W <>. ^ -. 
*^TaJ}.X}paW,-*I^e?^AD, B.C,,9ii«»}iialc(&pak|Jtdi|ffiiie^ 
V.^ DCr^^^»Jttai&ip(ks^(^^ DeMa^4firar 

/xxxist 
Stt^y - xlv; % «15J 

5sm: XLVl,§|$^, XLV^.PnlS. XLYlll., ^ 

^f heApQ^infigiKnkt^ilf. Alstha » b^fl*>« pcpeHimsfmnHvd' 
gkn Gemetna denmfiraiuur . & Ifeir XVta ( Sr Re*i A f^^arair 
m-4r^»iisn^'«rAOdifc.AiAtt^»^ h/mjh^, 

nitmi>datmiMm QsUam0s.v^eAinfhm.f9g. gd^. fn^. 95. 
X l V*/ i>A». R«aiIinjWf«9nale QgMni^.iPo^ere . Cai^ 

pim6b ,> «a^tttittrkMQTtcnbisn . Werfifm^tv. ' HI». Pr* 13^ *n ^^ 
V 2. IV, iinCirculoft<lwi»a«» ;«(apihf« 
ftccnt, nonre f^bftni; b^fanam; V & VI»^ ?jM>T^ «?.«?^n^ 'j-- 
catnte$ au| ini;erius,tangcntea > ripa fiin| Cp.tt^.«tr>ci * ^}?4^v^ 
fititume ^ genefiCirci^imimCmef^ar^iiC. V t ^ Y^ M ^jjtl 
Pupftnm, ^ftti^pirculiin .^ t^qtto plurc^qw^^a^JWMm »J» 
4ui:i*poipint a4.Fcwphcri^» cii iUiusC^trMm,*. Xri*^* ^\h. 
XHI, arculi»? C» «»«^HO &Iincttm reaSiiti ia, ppiJW W^ ^- 
%om, * Ali^jVi^ bf c^^pniereii^ yvd^ r^^^ <m ^»^.tW"^-* 

X>V» Ji? r $^.^lo Chor<fcp itqi?pl^ nquajiij^: if^Z^^M^^.^ 
cpiwv C<»tfi|^iir.r« IVvcyr. 17. partf |. .? Y>i ^«*.^^>""^' 
culqt inrcripta»inimxim d^ Diampicr ^ .V^ifgr»"*. «« "SL^A^f • 
^«^fl^PW^^- XVl»Pnt^^ icy!l.§74- *^"i» 

Pt ift.V^- ^IX» Si rcAiCir^uUw. tangat . &c«p»ta2u 

cifaitctttK PW^»^'*^** i^ «nt ^ca CtotiJVim . " ©* V^werAJ^. 

poStimisd^, part\2. X^kJ^-^^^u ^KUJS^Jt^^ W'^- 

V XT^iU/?. ic^: V« / XTiUlT^Xi V. ;3ex V.Dawt'; 

«tXX VJI , Fr.^:. XXVlllAXl^X; fe i«9rcttlia«tta. 
Iit>us an^i five id Centra ^ Avc td Pckiphffiam fint «^uate; 
ctfam arcd» . ^aiSii Vnfiftuiit i fcnt i^dfctV Ccitjfct ej^ 5 • t| ^ ^ 



EucLiD. Elxment., I^f 

XKX, Frir.. SM.9. XXXI, ^so. Or.t. XXXII «»*Tab. 
jl JKffbi ABQrailiimiiat||t, &«li«,Br<t coat«^ dad^ H^ 

hem; er^t aagulm (i^BcJ ti Twgcoit&Sefiiite ndins, cqaalit e| * 
tp^p (Bxv) ad Pfripheriaai, ^uiarciil Br mfifttt'/ K^» <2»- ^f" 
aS Difm€tr$tim^ um ABm 9 ^wnpiBSi» lUamf: d ^pfihu ^^* 
f pmrtihas 'aqm^ * t%mi rBiB ; rrfhmi iiSi migKli ig^mJis, n» X» 
XXXIII. XXXIV, Xl(XV,*Sf iiiCircalqdacreacBiii,*$i«^ 
r/, feiecent; critlUau^. rabaie, §B S ^cOiiig. fiib Ve^cr. 71. 

KmiAA mas, coB^/kti^ififafaiyiifa, <»< r ii ^ 
ado, t«mf||/dfrBm/rsm*. £ffpi^ 090:01 ::ra:oB.' £r**Tab. 
i» *, XXXVi,SitpaaaoAeitraCiroiiamdatb(Fi^.e«L) II. 
dMtar oaa Tai^eoa AB, &aliafsSeaDu J^i; crit ReAaagulam fW 
ibb feo<a Secaate At & ejus partc r A i mm Circutom qaaata, ^^ 




pmt A%\ Jfd^fplmetmdiis i 21% / Servit iumsi itivenmdm >u!f* 
taeitiaM/Vi^^eitMMlrm AB, mterdtms sr, rA,)i H« la anem rs- ^*''' 
#smJMa^daP«ey^i(^sr^iaiAsnmiisclr<ate ei^BmHmft 
jM^ sr, 49* cx A TmvMtcm «d B. ' 

L I B E R JV. 

I. I| & III, Orculo inTcribcrc & dwnmfiriMw Ttiaagalttm » 
^hab aiUeri aqaiaagiilam'. I V» Triaagaio drcolani iarcnibtrc* 
Y«§i74. Vlflc Vlt, fm.a.a. VIII & IX, qua.^-. - 

^nito' Circuliuii iii-& drciimicribcrc . • AiMvtar , fi ex Dimuf [^ • 

^irwmnABtCUt ^mi^ feSimisodsicm B ee p e is d i etdm n otVfm V. 

pummn Mi» dtim Cptcifimm. ' CittssmfctHntmrt fiOA tmipmm Fig. 

IMis ascrf . .X^> irorceljoa AB^ oonftrucre, iaquoaapuluscd jm^^ 
^m fit ditplus anguii ad vcrticetti , CifCidi .Xfdis AB pmt^ % ^«k 

BpilatMS Temigmi, ^ hmc in dsreAan RmUm.: (^ C AB iij^ .tr" * 

4^iC\ nti ceHigitnT ef $ lai. n.| • XI» $ 17$ . ». | • '7* 

^II, CircuioPeo^goaumdrcumfcribere. yide^ 177. ' XIII.' Fig« 

XIV, Pentaapab Orculum ia '- & ^rcumurlbcre » * £1^ ca Lm gy. 
prnm^i^Nl^UpmUHsmcdiisfigrnferpem^ 

gamtm fecantessn O lO xpratetlUklinmproinJkriptimu; ON^ jRa* '#r 

^i»rscircaaircn^(rsi». XV, §I7$.«.4*; XVI,lACir. J:* 

4iila<^ittdeca^aum dcfaibcre^ f^ $17^9 ^S' 

L I B B R y. "'• 

I. II. III. ivfv. VI. VII. § «9. Ax.7. VIII, Si 
Qaa|ititai(es A^B fueriatinaquales; flMJor Adicet M B majorem 
Xatiohein, quam Bad A. Perfeclmet. " DicitnrenimnnaRatin 
wmm iltefA , qmmio^ tmim' Afitecedensmaijis ^(gninet fum Confeqmns^ 
^mn dterm^nteieiens fmmi CetUeaume* "IX, § 89. Ai'. J» 
Xf Si A«4 Z iubeat mcjoiem lUtfefiete ; quam B ad Z ; crit A 

' I 4 



* i3tf S T N o F «^r s 

I 

intjkis , quam B . Kmrfm perfi faui, XIi $ S^ . ^x . 4 . Xl^ 
£/?. m Arithm . Pro^ . 9 . ^ar^ <( . ^namM imer Aximata: r^erwmt» 

. X 1 11 . X I V. X V, Altquotx (iniiles funt ilcTota . %%9.Ax,i^ 
XVI, Datis 4 proportiotmlilnis A:B::C:D', valet altenwii^,, 
A:C:rB:D; 8e XVII, valet A-B:B:: C:D:D; itemXVIII^ 
^let, AfB5B::CfD:P. Cwfer Fii^tim^^^ . am 4n1te< 
Pref . 9 . X 1 X , Si ut Totum eft ad Totum *, itt ablatum adablflo 
tum^ etttm ut Totum eft td Totum^ Itt reliqtHim td reUquam .^ 
misMfiarAximotitefk. XXi Xl^I.: XiSIi^Sifit A:]$:^G'.D„ 
&B:E::-D>F; erir cx tf^ tr^tiMf#.AcSt«:C!F. XXFIL 
XXIV, $i r» A:B::ecD, & £:B i: F:D} erit A tE:Bu 

{ CfF:^. XXV. KflffRbf ^IVtp<!^n^iu)»/^ ^^ 

1 1 B E R vt;' : \! , 

I».Pr. aS.^Cor. II, iV.34. I?I, $iftllt,4^irtiiSto)tti& 
. Mfariam fecani, ttitm iecet boi^; babebuat ft btfls iegcmenla, tit 
selH|ut lattrt .. £t contrt . I V, <Pr . s^ . V, ¥r.2€ . V I ,* jfV. 36 ! 
Ctr. I.. VII. VlII,Pr.a7. IX&X, §1^^.. Xly%lM^ 
Xl]L,$i67. Xnif$i6«. 'XIV,DuoFataUelognimif«f«qutiit„ 
qaaB;htbent ummi ta^lumumtequtlem, etitm ItttricirttaE^u^ 
les angulos habent recipro^e pro(fortioiia)ia. - Et {i laiert litbeBt 
reciptoca, Parallelogtfiinma iunt «qualia.> V^efl eodem modo Ae» 
monfirariy fiut id tti Pr6p. 29 .^ no^s fi^fieieBat ^ReSangulisoflendif*^ 

fe, XV, Si''A4%e4]U&)!aPHibeafit unum tnguhm uni ftquakin^ 

habeiit idtera<f^c»*alqiiittlea angtilosreciproca.-Et domfra-. ^S^if^hiih 

^eetfriort, XVI, P^ao. X V4 1, P»». «9. Cor. t VIII, ^^odt 

Fw*/.i. xix,§iio; XX, §iit/'Xxi. xxu.xjtfiiri? 

.£quii)ngula FtrAllek>^timna funt in R^ione CoNipofitt bafiHiH 8^ 

> /i ncliquorum ktetum. De OUiqmm^M' hMn 'dernnfhai^io iwftf» 

♦Tab. 4u^inPr.^. <ie «r«if^e«/i> . XXlV,*IntaraiiA)grttiH«>«©i 

l'X « dtto altt bmy H^f kL l^ametro iefta» fttml iiiliiKa Toti , ae imep fb; 

Fig^ f^amtiuantihn'jti^hm> AAfciCbo, CBA fitnt jfmitia*i CKip^ 

..^^ mmf fifi!* erueif fffi^ , IdmaffHtki^ttz^ XXVVPoijftooM 

* py Ir datnmA(?.g% Wntagbnum^ mutare itt\il1tid (v.g.'Hexag0i^B»> 

^J;f*^flmifcdttoB. In^tis'ipfoffmlL&Blirt^\ twr^^BmjgM? 
drataverfisi accipehoTum Radicer ^adratas. '^F&rrofitt: itt Itadnt 
Sjadr: i^^ f ad^ftadieem Smdr,Jf^us A , 'Ha Hexa^&ni^l^ Ittmt 
itmm 'iaiad mus ^mmotognnn.. Skper f txftrne^ f^fyhn^fifimile Pli- 
lygonoBtfcil.Hfufgpmtm; ekt fjoe Mpaife ipfi^. \limi ^Qwkdr&tif 

' ' ' A ^ B fmtt adfem ^. Du^ic. JUdi^ ,*" ^ Hexagona fuper m ^ JC 
fignt^ a4 A <" ^^/ tP^^M^ .latertm homoliigorHm ]p,5c i^ , (.e. JiJietU'^ 
rumRddicuni . ' t^i/r iUa Q^drato , ^ ifo Hexa^fna ' c^f^Btums^ 
Troporiumem . frdin^e ^trnando erit itt Quadr . B nd FaffgoH\ mi ^ 
ftaQuadr . Aadfolyg: x. Seddudprifki tem^" ifint aqmafeT: erg^ 
tr dup pofimora: XXVI. X^Vtl. XXTllI. XXIX, 
X X X , Patam Re^hm Mtedit 9c extreni t Ratione ffc^re . linHH 
U effkere per § «i'. 11 . 5 . 4 § l ^i . ^m-Mins junihks kti4 



E U C H D, E i I H £ K T/ ^ ijy 

Jkdsm^ tgkitulitp Stffinn Ihugm. X XX I , Si fliper AH reAuK^'^ 
^nli latera» qoi^cuiK^ue Fi^urc M (iftiiles ^v.g. Peiitag<ma),d^*; 
icribantur; erit ea fuper Hypotentfdin , zqualis rfjiquis iii^ejf rc^« : 
liqon latcra , Naw /wr Bgura; ifl^ in"I^ . Dk^/ . hterimi /dC 
* QhoJ^M Utcntm^, Atqm $x Pr^ {$ . Q^adtMtum HyfotMkflt^ 




LiaEJL vii.vur&ix. 

- ^jfesr inliktHkmmmt Ji Miuiieri»/.4eiiif .^MmiK&^^ofrf^ 
tit> aa^tipin^,;|>ioportiona]ih»>.P]axMf».<4aiKlratie,Cubib&a^ 
]idif, paribujfteJtipacibus*. ?^«4b Mb^n«bai<iKkf,T«0if«d#:«^ 
NmrnerannH vnlgarem Additimtem , SuhttAfHvnem , Multiflicatimem^ 
jyhfifiemmy mit^immiirPriUitoU Mt!H»dki^ eHftrcBiimem: fei 

IMfri Prab^titinet loA ^ JJ^ iniknf uti flufim^ ii^ ' Mapifin ^tm 
fuf^rfhue, ita^tia eximii uJhfimty]^Jer^i^i1i*Arvtmticu. 

t I B £ R X< 

Fer X17 Propofitionet perieqaitnr Ma^itudiaes RatiojialM 
$c Irratioiuiles , in ordine ad Libr . XIII. Amhot hot Lihros wia 
fM» trihus f^acedentiifiitts^ mmt{q jPv i^ Wfjf t m, txfungi oft^t Pater 
De Cbaki. , . ' . :>, 

t I J^ E R XI, 

tJumerat univetjim P%^fitiwet'4o. B^uihuf fimt rnnMuU^e» 
edexpliatndelm PerJpMvam y ^J^rifenmetriam fjPfheericmn perido» 
«Kf» quustamet^MtfMtereamust utpote u fc^^i^ro nlienaSi alp- 
HtameM» cnm iUis ojfnsfritt nm pimittemmJ f^itur autem inboc 
labrp Dere^s lineisa4p!ana^^iblid«jrei^A; quando fint in uno 
Plano; quando perpendiculares ad plaiitiin ; quando paralkk; de# 
(lanis perpendicularibas Tel paiill«Bs inter fe; De angulis folidis. 
Demum, de Parailelepipedts & Prisoiatibus. Ex hoc Uhro cmi* 
mentur in noflra Gemetria Propos . XX 1 F. Parallelepipedi latert 
fuht Parallelogramma, & duo e}us plana oiipofita funt per eon« 
Kmentiam «quaiia . $a3a.n.2. XXVlll> Pr ?«• XXIX 
«cXXX&XXXI, Pr.}9.p.i, XXXII, Parallelepipeda 
«qoealta funt ad fe iit bafes . Pr.42. Schol. x. XXkllJ» SU 
milia Parallelepipeda fudt ad fe in iUt.Triplic. later. i^omolog^ 
fr.44. Slciw/. 

L I B E R XII. 

Per Propofitiones i g , expendit Pyfanttdum > Prismatum , Ctmntm » 
Cylindrorum i^ SphicrarHm efftiHents. JEx boe Uhro hahes in iw- 



Mg StNO^SISI tSuCLI^.r EhLBMCNT. 

Jta OmkpNwl ^opofitiejifiB It Pr.}f. . Ilt, Pr.}(.. Gor.x* 
IJI.IV.Vft Pmmides leqQftfts fuiit «^ fe ut baTct. Pn^^.' 
,^.1. Vtl» Pr.|7. ft.^;' VIII, PfrimiilesruiiUes rirai 
t4 ie 19 lUt. Triflic. £ttiif. homolog.^ fr. 44 . Sdbol. Xi 
A. |;r. » . s • A /, ' CpjipnMn aut C)rliB,4<Win ^n^ <I.^ram 
I^ittotiicmeft» qiifsWittm» Pr.41. ^cM.i*! X//>, C^ndri 
flVt Ge«i fimilet mnt ad fe ia Rat. Tripl. Qitmetronim baTeot. 
JV«44 . SM . 'XI y, pfltiidri aat Q»iu «qaalium baiium: flani ad 
ftutaltitudinct. iV.42. 5(c{po/.z.',, Xn//> Pr.44. Pm 2. 

t I B.E R xiir. 

-^sfiqoaib Suelidtt ptnBifit nonmiUat ytopfktatti, tJiam f^ 
Pfil^6eeitfwia llatione» Penng^ tteiaeHeqgMi; 'ilKitdr 

\ylfponiMH lil^Bl^nmltw CenCIWV rrpf^ttt^mtt VI.. 

' L I B E R XIV, KVvXVL 

'IM Ut». bt;ia X;;7, rarfiHiCoTpon Kegdirit «fidli> ftdpi* 

ikm uilt «ucn pcrmihimir. Duo prioret «dlcribiutar 
' Ifapfifliflnaiwlriiw.. -" ^«— ^«.»«--1^ 
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TlR|tM 

i43oolW.<j 

I5»sr05-i7 
i*»9«5-5J 
i7n65J'<l 
l»olllJ-<7 
3otil8i.7fi 
a*90J7<SS 
»545^9 9< 

9S7J0SS.J7 
Jtit^.9; 
45«WJ5-i» 
'l7»l99«-'7 
~7tf|voao.9l 

a99itlS<.a|- 

UfiHt.. 

MotX-. Si rcfecM tam cx Simibat ^utm Tin|i^nti> 
^ndiMtpoRKiTMinotu; hlbn ifldi fapputatot td Ri. 
)£um iboooo; «ide^.izf". Incipit hsecTkbiiU iI!Sii^ 
'&TJingcnte 1 f mina^nim; iSidciBcepig^«ditnJr^^»Mh 
^ai prsBcedenrett i ^ Mnntit fapciWK ; 'qaJeplucfDtaH- 
'no pnritqtie Aftroliibiik wconmoda elft, otpote inqtSfdi 
^ot XMchii vuKro vtx in plurcj q^uifm 4 'putea diy:^ fO- 
Ict. {ri'tiffl^^nas^TaiiftcntneUBmihtcnncdipriu& 
tanntitomm detidcrci , 'c^.Sinutn igrid . i j niiRw; |N»b ^ 
Inobtinebii; Qofert iaTaBeJliSinuin-dAotii^oiiiMAik- 
)aoremi, '^>liufa^Atanneiinj6reib: SaklnAe ablfoc fU 
jtub<(].c. faScSi^umi^lj^. ifi1n.^'|9itf9laSihui^ 
m.^ 4)Sf 194) fic dUrdrnttum (4} j>$J iii per ^ 
kDlOD ■««»] applia: iit biftei^miB in niinntir/^qaeft 
nnjut TabeDcSnitu diffcrunt(i.«.i'f.)ad't'C''i'''''*'^ 
inioutdrum'1 '^uo da^asSinui (ilSr. ij m.)pr6xiai6 
taiiwrem Ibperat; Ita I>ifrcreiim Invvnta iniSf^') '»i 



ktax^ijr. II«fc<raddtc«c*ptocxT^bcllBSiinii'prtf-^ ^^ 
XiRiemiiwri^^.fltiitoVcnitt ti9MU|k4if|i|9» $0»%?' 
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|?j» BCiVo pe^d,, perPiX)pob.|i. Probj.z. opereri$, fiat- 

^ . / .t^e:|ut ^xVadifo» itaR^adius loooodoo adji^ ^09840^» 

Stnarn Anguli A> velfsqoc jatn fcire accuratiorem hujnsce 

«mgu|i quaqtitatein ; qusre primo Differentiam D inter 

tjufds Tfl^liie Sinus > qttorumunasproxiitie^ajory aiter 

, : proximc minor fit tiivento x. ido, qusredifFerentiami 

intcr ?eundem x & Sinum in Tabula proxime mtnoreni: 

. _ Fiat nu^c: ut OiiFerentia, D ( $^790) ad difFerentiaiii d 

(leif 7); ita if minuta ad 8> vci propius 9, Igitar 

. ; 4^|$40f propc aecedit ad Sinuin - ^ 

; j^Gr.jm» 

e E R R A T A. 

P^.7. lihea i^. Parallelarum , adde 9 usqae ad oppofitaa* 

^ag. II. lin. 17. iftJttarghie, pro, § 16, Con l ^ kgiy § 16, Cor. f. 

Pag. 15. in marg. pto , * Fig. 22 , U^e , * Fig. 27. Et line47. Pr»» 

.^J>§'kge^ Crm, Pag. i8« f^iKKtg. pro •.§ 16. Cor. 9 > /rj«> ^ i^ 

€or. 2, Efpro > Pr*.9 , Uge > Pr. ^.. Pag^ g^. 1. 17. ^nv, ca : : a b; & 

\ AB$ BC,/e^«,ca;ab; &AB:BC. Pag.49. J.a^. j^ro, a: (b» 

iege\ a^b ^. Pdg. 57. L 92. B<iiiii> a^e, ponasqiie, notum obcn- 

<j£ift9eotn i^iskteribus. Pag. 58. 1. 91. nempe, addey fere. Pag.^t. 

ll^ipw^ 47f^ /4^*, 57?^- i^* 1.04» 1^0 > 5984»^««» 4l«f 
iyai^75-^l*a4.i>ro«C./i:;tf>P. fag.^S^ i..i9.MP &c. a^, ^tidi 
Aiiguli at4 A , i§ Scc. «quaatur il])sa(i IVf » N jiep. perPtop. 6, Pag.8f* 
1. 17. ^ro, §95 i /e^e, $92. Pag.91. liB. 27» <:onnexa$ # adde,pt^ 
'^tr^diare. Pag.99. 1. i^SciS.pro, Chorograpiiiis» Uget Topogn* 
'^lSak * Ptg.9^.4.9i«Radiusrir> adde, ^o^iiliQsq^pToindeDiam^ 
Jltr, fag.*iox. l.$.;ro,DB9SnBC>/i^e>fiBCT:^DBq. Pag.isi* 
•i ^ <|r ^^«ag, /fgc bg, InTabuke L Figar4 15. jpra» C. 
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PROOEMIUM. 




f 



5 jcientiai quae de Corporum vl 
^ motrice agicy Mechanica a 
^SXmM^ multis compellatur; re£tius forta 
Dynamicam aut Phoronomiam dicerenc. 
Magna, qua^abundac» rerum & argumento- 
rum ubercas multia eam variisque muniis 
occupatam exercet. Nam prout gravium 
ffquilibrium expcndit , (IriAiore vocabulo 
Sfgtica audit; quatenus Centrutn graviumin- 
quiric , CeniYobaryca nuncupatur ; dum Ma- 
chinas 6k organa expendit faciliori aut brevto- 
ri mottii apta, prelliore voce MecbanicM falu- 
tatar. Alias leges tnotus a*quabilis aut acce« 
lerati contemplatur ; aliis motum re£lilineum i 
eumque vel iimplicem vel Compofitum » ali^s 
curvilineum & Pcndulorum ofcillationes in- 
veftigat. Nunc vires corporum molliumy 
durorum , & elafticorum > nunc viaseravium 
prejeitorum fcrutatur. Jam vim Centrifu- 
gam aut Centripetam» jam motuni ortum ex 
percuifione, jam refifientiam mediorum > ia 



Pkoosmium. 

qutbusObrpora mbventur, aliavemotus fyn- 
pcomata confiderat dc explicac . 

Ad iilam amf^tudineni hodie excrevicMe- 
chanicai quse olim continebamr anguftiffimis 
ar£lata limicibus. Nam et(i Ariftoteies QuiD- 
toUf bis Steculo Librum de Mechanieis C*) ) & 
festoUrbi^SaerulO AtchiiMdeS t3e aequipon- 
derancibus ac Cencro gravitatis quarundam 
Figurarum brevicer(^) fcripierit^ faliod adeo 
magni tamenmomenci func^ quae ab ipfis id 
nos usque pervenerunc. Neque t^xxi poftea 
Mechanicen rraAarunc memorandos ei prcv 

freflbs annlerunc ; nifi forte Vicruvimn & 
appum idcirco pra^icandos exiftimemus> 
quod primus> Imperatori Augofto coasviis> 
in Arcnice£lura fua ncmnuila recenfeat machi- 
namenra Architeftonicas pFaeprimis 6t aquis 
movendis famulancia> aicer, qui Sarculo IV. 
vixic, in Libro 8. Collefl:. Mathem. Veftem, 
Axem in pericrochio > crochleam, cochleam 
& cuneum explicec . His cum laude acceii- 
fcas Flavium Vegecium Sarculi IV. fcripto- 

• 

(•) Urram Liber iftt Ariflotekn •mliortni h§km^ mtriio df- 

biMtur; qttid^oid fic , iMjoris operc&pretii iUa ruiit, qas hDJ[afl 
libri Comnietitfltoref poft^ de uio adjecerunt, puta Beni. BlMtti 
OtiftalHi AbbM i6u • lc Jom. dtGiiivita Cler. iU|. Um* i^|; 
item Alexaader Picoolomineus 1^47. 

Qb^ Credibilced, Archimedemplttra^cifiiTc» qudm fcHp(erit : 
lerunt enim, Machinani «b co oonftruflam, qus orbevicrc^eoi- 
dafa coeicftef liderum cnrfus mocn ftto »nnlarfttiir ; navcm ipib 
iblo moTcnte ex mari in littus ftiifle addu£him ; machinai bellicM 
^rii generis ab eo inyentas , quibus Syracofam •dvcrftts ~ 
«rqpniptvcrit tisqnc ideo» «t p^m Bnawni U €cni 
Jloaaftis appcJlarctnr. 



Prooemiom* . 

wem f qui in L^. de Arre milictri oiachifMN 
bellicas Rocnanis uGcatas bene defcripfif • A» 
I f 70 Federicus Commandinus Cenrrobary^^ 
cam edidir, opus commendarione dignttin* 
Hunc fecucus eft A* i S77 Guidus Ubaldna t 
Marchiooibus Moniis > qui luculenrius expo- 
iiiir pvimariMrum machinarum naruram • Sm^ 
culomox(eqi|enie, XVIl^* larius prorule- 
gtinr Mechanicea fint s Galilaeus , qui pf imuf 
Agact ingenio in lucem procravir proprierarea 
norus accderari & Pendulorum > operam 
«rian^ fuam confec^pnte Jo. Bapn Torricellio 
Galil^t difciputo ; rum deinde Simon Stevi- 
nus io HypomaeflMliim Mathem. Tomo 4 ; 
P. Paubis Guidingg S. J qui novo & liiro in* 
vetito docuir per cearrum graviraris in ItaeiSf 
filanis & cof poribus quaefitiuti y iuperficierum 
& Corporum dimenfiones Geomerricas in- 
clagare; PP. Zuccbius & Cafarus S. J.,* P.Mer- 
lennus Ord. Minim. ; P. Gafpar Schorrw S. J» 
tum io Magiae Aiae Parr. 3 > rum in Tecboica 
cttriQfa; Joan. Alph. Bocellus Mefsanenfis cum 
«9 Traftaru de . vi percuffionis > rum in altero 
d« mocu animalium i qui a mulds valde lau* 
4ktur. Nec nihil de (uo Ctirtefius conrulir; 
d^us deinde prindpia fecuti (unr Srurmius dc 
Francifc. Bayle. Mechanicen altius provcxe» 
runr & infigniter locuplerarunr y Joan. Walli- 
lius r An^us 9 iii' ^regio opere 1 6(9 ediro 
de Mechanica & moru , quod Wollfiitts abfiu 
luriffimum vocar; Chrifiophor. Wrennos; 
iBm deinde Hogeaius $ cm miskaua&m^ 

X3 
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» 

mendationem & dignam apud pofterot tne* 
moriam comparavk prdeclariilimus Liber de 
HoroIogiO ofcillatorio 1673 edito , poftqutim 
]am A. i6'ff Horologiis ipfe primus pendula 
adaptafTet ; Tbeorematum nonnullorum de* 
raonftraciones de vi cefitrifuga ab Hugenio 
fuppreffas fupplevit poftea Keiltus in Introd 
iid veram Phyficam > ubi & plantorem Mecha-* 
fiicen facili metbodo Tironi tradir* Htf 
prioris Saciculi lucubrationibus adnumero Ma« 
riottt Tra£latum de percuflione corporuin» 
Mechanicam Philippi de la Hire, Patrts De 
Chales amphim TraAatum VUI. de Mecba- 
nica in Mundo Mathematico . Quibus ac- 
cedunt Patris Pardies S. J. Difcurfus de mottt 
locaii, dc efusdem Statica^ acPatrisBern.La-* 
my Traitez de Mechanique . Equidem dc 
motu copio(e admodum &erudite fcripferunt 
PP. Honoratus Fabri , &Francifcus deLaniSi 
S. J) fed calamo Phyiico potius quamMathe- 
matico. Inter Saeculi proxime elapfi lumina 
daret adhuc fummi Vir ingenii Iftacus New- 
tonuS) qui fublimia , quae de motu maxime 
curvilineo attigit in praeclarooperePrincipto- 
rum Matbem. Philofophiae Naruralis, trans* 
tulit ad Syftema Univerii novo aufu explicaa- 
duno. 

Noftro ftoc Sapcufo Mechanicam parttni 
illuftrarunt partim promoverunt Vartgno- 
ititts ; Joannes Bernouillius ; Jacobus Her* 

umm m Libris a. d« Phoronomia y Grave^ 



P <R O £ M I U M« 

ftndos in£lefn«Phy8.Math.; Mufichenbroec» 

kius ; Camus tum in Traflatu de viribusmo- 

rriicibus , tum in Curiu fuo Mathematico; 

De&guillierius ; Oeidierius in Tra£latu de 

Mecbanica Gallice edito ; Wolfiius in Elem. 

Matbem. qui & anriqua & nova potiflimans 

partem collegit ; Eulerus denique copiofam 

confcripfic Mechanicen , fed fublimem> nec 

absqueAlgebras recondittorispraelidio adeun- 

dsm . Mulra » quae ad bujus fcienriae lucem 

& incrementa raciunt> rparfim reperies ia 

A£tis & ffionumentis varianim Academiarum 

& Societatum iir rerariarum . Oe Variffnooio 

iftttd adhuc commemorandum > quod nova 

methodo y in viribus compofitis fuiidata > Me« 

chanicen late explanarit duobuslibris pofthu* 

mis . Exiftimaverat quippe vir eruditus > jper 

theoriam motus compouti laxari anguftias 

Mechanices , utpore quae nova hac rationa 

pofTet mulro uberius» quam anre exponi. Ne- 

que diffiteor , pandi per eam lariorem trami- 

tem ad explicanda hujus fcientiae arcana : fed 

tamen Tironum caprui, ni fallor, minus ac^ 

commodam re£)e pronunciavero. 

Nec tacenda hoc loco cdebris iHa contro- 
verfia noftro acvo enata de viribus mortuis dc 
vivis, quas eruditos in diverfas partes traxit. 
Primus erat Leibnirius^ quivires in duasclaf^ 
fes divi(erat, mortuas nempedc vivasy aflferens 
primas adinvicem fe habere in Ratione Com- 

pofita Mftflarom & velocitarum , akeras au^ 

^ '^y.^f ?*>» vr •*'.-«» • 
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tem febabere iri ftatione Cnmpofita Mifia^* 
iMti & iuplicMfM velociratutii , m ijoo pofte* 
riore tofa lis verfabanir. A Leibrtirio ftcterc 
foann. Bernonilfi , Hermartnns > Poienus, 
Wolftias > Mufacfiertbroeckius , Qnavefandusy 
P.RiccariS. j: vitesvivas emedio oatorar (ub«- 
iHtum ibant Mairanus I De^aguillierio6> Oei*. | 
difJriUSf P. Bofchowich S: J. in Oiflert. devi* 
tibus^ P. SchetfFer S. J. in liiaPhyiiai Vi^oM 
2752 edita) Zannod} riiique. 

jHtec de Medunioes fiitit & ioccenieiitii 
Acis iiiittx) • 



X fMt -^ f»OM 
3f«5Rf iV^ 30QC: 








M O N I T U M 

T I E O N E M. 

fl«/ kviare quidm , utili tamen Mechanick 
^^cognitione ttngi 3efi^erat , fatis babet , fi^ 
qua in tribus pvimis Capitihus proponuntur^ comJ 
prehendat . ^ Prop^fiicAem tiriam tum 2 pfimis 
Corollariis fiH Tiro fmiliariljlmam reJdat j an^ 
tequam uHw fre^diatm f iof emm uno bene 
percepto , j^iana jam etunt rtiiqui^^y cum nibil 
ferefit in Capife I. II. IH^^JV^ quodnoB 
tx ifto fonte deducatur , 

Tum in boc tum injequentihus Opufculis fup^ 
pono Tironem in Aritbmetica ^ Geometria mi^ 
nime bofpitem , tum iflas frequentijpme oporteai 
demonftrationibus adbibere , ^ modis quidem ver^ 
lisqui brevibusy w, fi etiam btec uberius expU* 
earenturj demonftrationes evaderent adfaftidium 
prolixa if intricata . 

QuandolegeSi quantitatem primam baberema* 
ynm Rationem 1 quam tertia ad quarfam , in^ 



J 

ttUigiy prima Rationis Antectdem cminere vel 
fapius fuum corifequens vel plures faltem bujus 
ati^uotasy quam contineat fecun^a Rationis An^ 
tecedem de fuo . Ficiffm prima quantitas habe" 
bit minoremRationemadfecundamyquamtertia 
ad quartam , Ji prima continuerit minus de fuo 
confequentey quam tertia de fuo . 

Mtnda^ fXM in typum irrepfeninti atqiufult 
finem libri notataftmtt ante leBionem corrigeri 
fion miftts . Qmd ^ deinceps faciendum . 
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INSTITUTIONES 

M E CHANIC^. 

]\| jechanica latiffimc fumpta> eft 
2K fdentia de motu ac viribus 
1- «i^jWiif motricibu§. Vaftiffimus eft 
;^huju(ce fcientive ambitus; quem quia Ele- x 
fnentarjs Mathefeos anguftise haud ca- 
piiint , Mechanicen co^mur preffius hic 
accipere; atque fub hujus notione vires 
duntaxatMachinarumvulgarium, Pbten- 
tiarum plurium idem punQiim trahen- 
tiumfacultates> acgravium nifum lapfum- 
que comprehendemus. 

C A P U T I. 

Theoria Ve^is. 

A R T I C U L U S r. 

PRiEMITTUNTUR ' DSFINITIONES » ' 
AXIOMATA, POSTULATA. 

D E FINI TI N E S. 
§. I. DEFINITIO I. Direaio, vel 
idnta Diridmis eft JUnfia re£la > fecundum 

A 



2 Mechanica; Cap. I. ^ Art. I. 

qpam corpus, vdl movetuTi vel moveri niti- 
lur. 

§. 2. DEFINITIO IL Spatiumta 
illa Lineaj quam Corpus» indar pun£ti con- 
fidemtum, percurrif, ^ 

§.3. DEFWITJO Ui: Celeritasvd 

Velocitas eft illa Corporis propriec^s , qua 
certo cemporje cercum fpatium percurrit. 

^. 4» Imo. Ex fpatiis intra certum< tempgs |>erctir& 
celeritatem fnetimur » & diverfas celeritaces inter fe com- 
paramus. Ita ii intra horse unum Minut.am fecandam 
Corpos A percurrat unum pedem, B vcro pedes trcs; mo* 
vebitur B tripjo velocius ipfo A. IWo. Periiftence eaden 
ccleritate fpatium pcrcurfum augetur & multiplicacur ad- 
inflar tempoiis. Unde G prsdi(flum Corpus B uno min. 
ido movepnir per trespedes; idem intra^ min. ida per- 
curret quater tres, i.e. izpedes. Illti** Idcircoiiiihid 
ipatium ( II ) dividas per tempus (4) > innotefcet ceie- 
Titas ( 9 ). Pariter (i fptitium perctlrium ( 11) dividft 
*/4rT>bwi.13er celeritatem (5), invenictur tempus (4) *. IV» 
Tref. 10. Quia quo celerius Corpus &rtur9 eo minore cempore»,& 
quo tardius moveturt *eo majore tempore indiget; Ifiiie 
manente eodem fpafio percurrendo , erunt celeritates iA 
£atipne ioverfa feu f<cciproca temporom. 

- §. f. DEFINITIO IV. Maffkdi 
quanritas mareriae,* qua? Corpus componit. 

§.6. DEFINITIOV. Potemiaca 
vis, agens in ob(lans Corpus, vel ad hoc ex 
loco ipovendu;n, vel ad ejus morum, quem 
afluliabec, alterandum. 

4. 7* Nifus t preifio % ^oUcitatio ad vnotmk » qaam 
Potentia aliqua exercet in obflans Corpus»quin tamen 
fidu fequator motus (qualis cttE. G. in lapide in menfam 
SrovitaiKei vel in«li6ei««aii£B 5iitfer«^tifetterciaQii«ni»f 



DCFIINITfONSS. I 

MK Hi •qoa ftignante oftfoGtum ckoftram perFam{»ere '^j^ j 
conante) vocatQt Vis Mortua : qu^ & ab aliis cbmpei* 
latur Vis initialis. At vis motrjx cum motu aduali con- 
jundla, vocatur Fis Viva* Talis efi m hipide deciduOf 
in nqoA cttm impatu per canalem proiueme. 

§.8. DEFINITIOVL Gravifas ift 
conttans nifusCorporum , libereiibkomfni& 
fbrum, verfus Ctntrom Terr«, 

§. 9. DEFINITIO VII. Machinat 
voco orgatia rlla dc tnftrumenra , quse nobii 
lerviunr vel ad ^avia ponderanda, v^l ad ma- 
jores tnoles cum compendio virium tempo- 
risve movendas aur fufttnendas. HujusnK^di 
(tmt Ve6lis> Bilanx, Sratera, Axis in peritro^ 
chio, Planum iaclinatum , Trochleaj Coch^ 
lea, Cuneos. 

§. lo. DEFINITIO Vni. FeSiis^ft 
Perticarigida, Cotporibus vel movendis ve! 
fuftmendisdeftinata, in cujus extremitatibus 
puntloque inter has inrermedio diverfimode 
difponuntur PoteQtia , Onus, Fuicrum. Ex 
tripliti aurefn difpofitione rriplexorirtir ve£H4 
genus. * FeBis primi^eftefis eft , in cu jus ex- * Fig. 1. 
rremitatum una AapphcaturOnusmovendum 
vel fuftentandum , in altera B Porenria , ia 
tnedio C fulcrum F , Graecis vTrojUioX^oy. Veo*. 
t!s ifte vocatur etiam Heterodromus ^ eoquod 
ejus pun£la extrema moveantur Jn diverfts , 
plagas. * FeBisfecunM getKnse&^ in cujus ex- *Fjg. & 
rremitatum una eft Fulcrum 9 in akera Pocen- 
tia, in medioQnus. VoQzimSfLHoinodrofpus^ 
quod Sc Pondu8 &Potentia in iUo moveaiacuj: 



4 Mex;hanica. CakL Art.I. 

T«li.I. uni verfus eandem plagam. FtQis tertn gmi^ 
ris eft , in cu jus excremiracum una eft Eulcrum • 
in altera Pondus > in medio Pocentia • 

^lig.i. ^ Pun£luniC, circa quod Ve£lis aut aliud 
quodvis Corpus« movetur, vocacur Centrum 
^ rnotus. Z7//7iii7/ii3r Pocentiae & Oneris fiimicur 
femper a Ve£lis fulcro feu Cencro mociQs us- 
que ad pun£him , cui applicacur Pocencia & 
onus. Sic in Fig. 2. Diftantia Potenciae P eft 
CB, & Ponderis O eft ^C. 

§. u. DEFINITIO IX. Duttvire^ 
&nc in aquilihio , quando-) cum in fe mucuo 
tgunc> neucravalec alteram vincere, Acque 
tunc etiam dicuncur habereMomenca aequalia. 
' Momentum aucem vocamus illas vires » quas 
aliqua Potencia habec in prseiente difpoficione: 
ccenim ut poftea patebic, idem corpus grave 
nunc majus nunc minus momentum obcineCi 
prouc a fulcro magis minusve removecur. 

§. la. DEFINITIO X. Ziw^/fari- 
wntalis eft, quas [ineam re^am e CencroTer- 
rse eduAam lecac perpendicularicer. Pil^ eft 
Tangens Circuli e Cencro Terrae de(cripci. 
Ipfa autem Linea e Terrae Cencro edu£ta vo- 
catur Firticalis. Talem referc filum cenfum 
pondere appen(b & libere deorfiun nicencc ac 
quiefceace. 

A X I O M A T A. 

§. 13. I. >Si duae a£liones atquali ni(u in (e 
agences fervanc aequiiibrium ; imminutd uniut 
relifieotid vi£loria erit pcnes alteram. 



AXIOMATA. ; 

IL Si viituti ftKcui motrici fiibdinnnirPo*- Ttb.I. 
ttnmy viribusaequalis; idem efFe£lus fubfiftet. 

. Itotiiiitfcm deorfiuii ttrgeacein quatiom aii^e^ ipfuni O t manebit ^* * 
idcm» qnl ttcc» dkStm^ 

III. A^tiones & vires > aequafia Corport 
I per equalia fpacia eodem tempore agentes^» 
' funtsquales. 

IV. Vires oppofita?} cquilibrium inter fe 
I tfficientes, funta^uales. 

V. Caufae eft proportionatus effeflus , & 
eSe£lui Cau^. Sic Caufa d u plo t r i p!o ve ma« ^ 
jor producit effeftum dupfo triplove majoreifl. 

f VI . • Si Potentia P, diredione B P trudat •rig.i. 
veltrahatCorpusyel lineamrtgidam AB; ea^ 

! dem vi^ qua pun£lum A tranitur , trahetur 
etiam quoavis aliud pundum intermedium m 
xtln^ exiftens intra eandem direflionem A B. 

CoROLLAHiiTM. Mauebit tdem proindc 
effeAus» five Potentia trahens appticetur 
punflo A, vel f»^ vcJn; modo & eadetnPo- 
tentia & in eadem direftione perfeveret. Si- 
iniliter fi Potentia trahat per filum tenfiimi 
idem efFeflus ftquitur , five trahat in fili hujus 
^princrpiO) five medio , five fine. Idquoddc 
ib experientia certqm eixptoifatumque efi;* 

o B s E R V A "T r o/ 
$.14. Ut Corpus ceierias moveatur^ hh 
diget impetu fuajore , 

Adverttn^oA aeftpe» cniii veloeictre crttot impetafli. Hlat 
gbbtts plnmbeus («opeto cxcnifut valiHiflimo iiln frcatit tibiflma 
^tuun auaqiMm lado» dum aMaa proje^uitarditre motu fertot. 

A 3 
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Kt ^ahui ^tormemo belUoo cviimttasoeltrititefiii moifasidsKjaat 
viros iHgemis Arietts muraviiy tgrdiosin muruiD impat^. 

HyPOTHBSES KT PaSTULATA. 

§. 15. I. Sermo hic nobis dnntaxac eric de 
jC^QPporibus folidis. Naqi de liqvidis Hy- 
(iroftacica aget. 

1 1 . Abftrahimus hic a fri£lione » quae. oc- 
0Jtvii ia machinis aliisque impedimentis eo- 
rum morumrecardaniibu$> intringentibus ; 9 
gfavicare iten^ ve£lis ^ linearum aut funiumi 
per quos fic cra£lio . Hecc enim cum pro di- 
verfitace orgjanorum & ma^riarum divernfC- 
ma iinc ; fane G. ad ipfa attenderemns , nihil 
unjverialiter (latui de Machinarum ipfariiai 
nacorapoflet. Hinc 

. l^ 1 1 . Ve^lem , & quidquid huic aequipollet » 
cotifiderabimus inftar Lineae Mathematicac in- 
^exilisx&gravitatecarencisj^ nifialiud expref- 
fim indtcatum fuerit. 

I\J,,Dum Pondera aut Maflas cofnparabi- 
mus, has homogeneas fupponemus. Homo- 
genea autem hic yocamus illa , quorum par- 
tes^ (Itb eqdem volumine five fub eadem ma- 
gnitudine comprehenfae > fimt aequales. 

A R TliG U LUS II. 

VedliSr i^ri^grias ^Qprietaces. 

-'■ /PROPOSITIOH 

§• 1 ^. In VySle Heterodrofnd eeimaHa Ptm^ 
ieifiii vf iefioliltfiihm ikfiaiitUfujpenfu^ fmt 
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Demonstratur, Eft ralis mriusque Tabj. 
ponderjs ad flgendum refiftenducnque difpo^ 
iitio & catn macbina connexio , uc quod i^^ 
none virium unl convenit , compecac & aherL 
JErgo squali niAi in fe agencia fervanc asquili^ 
Drium« £A f.a* 

L E M M a; 

^17. Du§rum Greulofum(C&, c) P^ipbepia (fff 
Jc p ) fitus udfiinuUim » ficm iffamm Dmm^ri i^ P £<d^ 
wl Radii (R&r). 

DfiriONSTR. P : D : : 5x4 : 100. X .. . ». ,,^ 
Et p : d z : 114 l loo* Ergo cft^ 5 . 
PzD::f:d* iiulurnando Pc^ : : D:W. Demuinfiieqt 
Padp, ici(ipftrQinD6c^diBiidu)R&r. Q^e.d.l 

p R op osr T ro II. 

§. s 8. Si FiStis A B mweatur citrcft punSlum, pig. j. 
C,- eYunttum^YCU${h^> BS) aMn^isA^ 
B defcripti^ tum ijiorumjinui Mhl , RS iwf^K 
^> utiRadU AC. CB, i;^/CN, CS... > ^ 

Demonstr. I"®- CM) cequales ftngulp? 
verticales ad C, arcus A N, BS , funt fuaruiii 
peripheriarum partes iimilts. Scd periphe-» 
nae, ceuToca, fpnc ad fe,unRadii*; ergQ^remiM 
etiam Tctorum partes iimiles , i.e. di^i Air^ ^*"*^- 
Cus. Quod erat prim^ , 
' I Vo: Triangula C M N , C R S , , funt sequK 
angula. Igitur ut CN ad CS ^ ica MN ad 
jRS. QuJeriital^fuM; -^ 

P R 6 P o 8 ITt 6 ?II. 

§. 15* SiinFeSteMHjinsPofiJeraASitrig.f. 
inter fe r^f^oce i utiipfomm djfiantia ^ bocefty 
y?7Zr A : B: : B C : uA ; eruntih aquilihrio . ' 

A4 
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Demonstratur. Fiat Veftis affabre 
elaboratus> aequaiis ubique crafliriei^ cujus 
puniftum medium fic fimul Gencrum mocus. 
Ve£lis bracchia C M , C N , fint utrimque in 
8?qualem parcium numerum*(v.g. in loo) dt- 
vifa ! Jam fi Pondus A fit ad Pondus B , ut 2 
ad I , vel uc 5 : f I vel quomodocunque : 8c 
fit difiantia CB ad difiantiam A C tit ;i : i , vel 
3 : f ^c. ; animadvercetiir conftare aequili^ 
brium. 

§. 20, Qumo^talis VefKf.» ad capiendtm exferimmhm off^ 
tRf, fuh figura Qhl<mg^airalkl€pipt& parandus , doeet Leufeiitu i» 
TheatfO Madhiimmi Gener. p, 1 1. Ejm finihram etiam eoKietm 

i. ^ , isl^Propqlltieme i$ , tpufKe Sebdio, . Frartidiore fraxi aeeift 
egalamTtgHeam , peUicem eitciterlatamt 3o «el 2i^poUieee lot^am^ 
fmtrtapoUicispairtferafam. Permediamplamlatidaehneamt qaam 
divide tHplurespro ItSntmpartes , aquales; panffa Mvi/loms perfora 
fttbtiiiter ; pet ptoiSmn medismi transverfim age axieulttm fttpra faU 
irwm moHiem : fi braeebiam tmam (Ateri prapiideret > per contrapmt^ 
iitmprtas^yiHfH fituM boritantaUfntrilme» k^ appettfis perfuhtiliafiA 
pontKribm expertmenta tnfittne» 

§. II. NoTA* Breviratis^o dfftamiam RMijoreai 
vedfbHnosDf &minorem9 d,. Pondos mtjus diceoias 
O* minvs P appellftbimus Potentiam. Quam vis aatem 
tamipfi O quamPnomenPotentisreAeconveniat; iftai 
tamcn minori Ponderi idcirco tribuemnsi quod viresob- 
* " eat Potentix animatat » Madiinis alicat applicatsr , qos 
pierumqae fecundum fioem InftrufneiitorQm Mechanko* 
rum minor de(ideratur> quam iit opus fufleDnuKlum vd 
levandum. Igituf habchitur «quilibrium» quando tfl 
0:'P::D:rf. VideFig;». 

COROLLAHiyM, l^v 

§•22. . Quandp.Produ£l|im ex diftanria i 

iffOqusO) ftenipeOxJf, aequarur Produ£to 

^jbithn^ cx P X D ; haberor a^quilibrium : quia lunc 

Ptop, 7. erk ♦^iiit O : P : : D:d. EcquiftpriQrPropor- 
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tio , ahimoHdo pofita, prrjyer bflnc» O : D : : 
P : ^, in qua eft O xi/ a P >< D ; patet, etiam 
tunc sequilibrium obtinerii quando produ£la 
emergunt utrinque aequalia , dum quodvis 
pondusfuitperfyamdittantiammulciplicatum. 

C OR O L L AEI UM IL 

§• ZS. £ft etiam arquilibrium ac confe^ pfg, 2. 
quenter virium in (e agentium aequalitasi ex^. 
ijuando ambo Pondera func ita difpouta > ut 
ii aliquis fieret motu^, velocita^es (e haberent 
recifxroce uti ipfii Pondera . N am eft aequili* 
brium , quanda Ponckra fe habent inverfim 
iit diftancias : fed quaies ad (e mvlcem funt 
diftantiae > tales etiam func ipfae velocitates , 
i.e« arcQS AN, BS> qui repratfencanc ipfa 
fpacia percurrenda acque velocitates : Ergo . 
Quare fi velocicatemjpfius P vocemlis V , & 
minorem Oneris vocerQUs v , eric aequili-i 
brium,fifitO:P::V:i». Id^ft, diioinaequa« 
lia Corpora O & P aequilibrancur ^ fi > quan« 
nim uni refpedlu alterius decedic quoad mace* 
riam, tantundem ei compenfecur quoad ve- 
iocitatem ad quaib eft vi macbinae difpofimin • 
Sive , vir(^^ Mortuae Maflarum comra fe ni-> 
tentium fimt arquales, fi celerirates aut fpatia 
percurrenda fint ipfisMaflis reciproca; iive fi 
Prodtiffaiffl tx MaflJi una i n fijam cderitatem 
fit avqaale Produ^o ex Mafia altera in fiiam 
celericatemi id eft, fi fitOxvS PxV. 

CO&OLLARIUM Iir, 

§. 24. £ft aeque difHcile levare Pondus O 

A f ' 
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Tab.L per fpatium fiiiifdcmri ^qiuim eodt» tempore 
Pondus fubdupliMn P Jevare p^ fpaiiQm di»- 
plum. Idem eft de qiiavis alia Propartione 
fimiliter reciproca. 

COROLLARIUM IV. 

Fig. z. §• 2f . Si turbetur Prbporrio reciproca 
Ponderum &diftaoiiarum, non fubfiftet am- 
plius aquilibrium. Nam l"<v Si fit major Ra- 
tio ipfiusO ad Pj quaniBCad CA CutfiO 
foret ad P velut 3:1; foret atitem B C ad C A 
tantum ut 2:1) fuperabitur & artolletur P ab 
O . Cogtta entm deiTnibi ipfi O tantum ma- 
, iteriae, donec fiat O : P : i D : rf: : 2: i ; erit 
aequilibrium. Ergofi ipfi O reddas , quod 
demptum fult; fi^t j^vius^cfortius, fupera- 
bitque ipfum P. II. Pariterfi fit majorRa- 
tio ipfius P ad Oj quam CBadC A; f&pera- 
bitur O ab ipfoP. HI. Similiter fi fit major 
Ratio diftantiarum aut vdocitatum, quarnre- 
ciprocePonderum^ i<)n fubfiftet {equilibrium. 
Ex quo porro fequitur*^ I V. C6rpus minus 
P poteft motu vincere majus O, fi minus fe- 
ratur celerius majore'. ' 

Co RaLi4/i;,j UM V. , 

f. at^. Pon^era aiic|MaUa (Oj P) fii^enft 
tx inarqiialibus d fuicrodiftantiiay ncKnftcvanc 
aeqQMibrium. N^qtle Pondera infieqnaija fu<« 
fpenfa e^ aaqnalibus a fulcrp diftanfii». Quo^ 
niam hic oirbatur reci^rQca di^antiarum ^ 
ponderilnx Proportio . - 



•* 
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COTCOItARIUM VI. 

§. 27. QuaadoinVefteHeterodromoha- 
benir aequili&rium ; etiam Pondera O & P 
crunc ad fe uti reciproce diftantiae. Efi con^ 
"verfa prafenHi Fropofitioms • Alias namque eC 
iec spquilibriam , cc non efTet : eflet , vie fup^ 
ponitur ; non eflet , prout conllat exCoroII. 4. 

C O R O L l/A «. I U M . V II. 

§. 2g . Si aequalia Pondera O i^ P f>rifii& 
sequilibreiifiir ex ^pqualibus.afulcto diftantiis 
(perPvop. i.)ac poflmodum P removeatuK ad 
difiantiam dviplam ; acquiret P vires duplo ma- 
jores, nempeaequalesfuftenrandisduoDus pj 
n porro removeatur ad diftantiam triplam^ 
quadruplam &c. acquiret vires, tciplo, qua- 
druplo &c. majorek refpp£tu ipfilus O . E )- 
demmodoii ipfiusO diftantia prima grada- 
timminueretur; minuereiur pari cdtione vi$ 
ipfius P ad^fuftentandum praecife requifita. 
Atqui uti crefcit vel decrefcit diftantia , ita 
ctiam crefcit vel decre(cit velocitas^. Ergo vis 
Corporis P refpeftu obftaculi O crefcit vel 
dtecrefcit pro Ration^ crefcentis Vel decrefcen- 
tis velocitatis. Idem viciflimvaletdeCorporc 
O , comparato cum P. Ergo dum Maflae Cor- 
poruta O & P multiplicantur per fuam eele- 
ritatem , ad quam refpeftive vi machinae dis, 
ponuntur;' Produflfa exhibent iftorum €or-> 
porum vires rc/p6£ki vas .^ . 

CORaEtAMlUM VIII. 

§• 29. QuaiHain itaque Cbrporum vires 
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Tab. L morruae > agentes in (e(e ) «ffimantur (ex Cmtit. 
praciJ^ ) per Produ£la ex MdfTa in celerkacem ; 

*Fig.4» poterunt hac vires exhibefri per Reftangula*, 
quorum Bafes repreefentent MaiTas M& my aU 
titudines autem monftrent velocitaces V & v. 

«Gfomet. Sed talia Re£langula funt ^ in Ratione com- 

^*^' 50- pofita Bafium & Altitudinum ; Ergp & vires 
Corporum » preflione in fe agentium , ritnc 
ad fe in Ratione compofita Mtflaruoi & vc« 
locitfttum . 

CoROLtAltltJKr IX. 

§. 30. SiPonderibus> OautP> fbbffituaa 
tlias Potentias i^ v.g. manus > quae pcr fila ad 
Ve^lem perpenBicuIaria eadem , qu| ante ip^ 
Ponderavi, deorfiim nitanmr; manebitidem 
effe^lns. Imo vero & fulcrum C , &Foten* 
tiae iftse invemntur> ita ut ifiar nunc eSdem 
'»g-,^* vi , qua mox arite deorfiim trahebant , furfuni 
^ «Cff^fM nitantur*^: aut fi veftem A B , borizonialiter 

TMlm ^^^ & ^*^^* ^"'^^ punftum C ceq clavum 

j^eu^ rOtabilem , nitanturPotentiae O & P in prio^, 

f<« *: ribusafulcro difiahtiis trahere dire^ionibus 

nmrtt . perpendicularibus juxtaac horizontalibus; per- 

flabit adhuc aequilibriuni yirium > ifl fe piutUQ 

agentium . Nam quod praeftant corpora gra^ 

vitdtis nifu direftione verticali agentia > iderai 

efficient feryatis ^eliquis, aliae quaevis roten-? 

t tfa? per aliam dire^ionem agente^ • 

[ C0KOLL.ARIUM X. 

! §. 31. I. Dato Pondert O & difttntiis i, 

P y poteft inveniri Potentia P i fi fiat : ut D ; 
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i\ : O : l:!f 1=5 P. 1 1 • Viciffim datis Potcntiy Ttb, l. 

P, & diftBQtiis D , d^ invenietur ipfum 0> (i 
fiat i : D : : P : O. III. Datis Ponderibus O 
dcP, & una diftantiarum ( J), ihveniecur di- 
ftantia altera D, fi fiat, ut P : O : : i: D. IV. 
Datis Ponderibus ex Ve£le fufpenfis , definic- 
tur Centrum motus pro aequUibrio , fi Vec- 
remdividasinduasdifianttas, Ponderibus re>p 
ciproce proportionales. Fel^ Quia datis 0> 
P, debet eflc O : P : : D: </ ; invcnies diftan- 
tiam ef , fi ^dtccmponendo 0\ P : P : : D x ^: rf; 
tuncenim, ob(Ff Df i)S COfPtijjfi 
Produdum ex P in totam ve£lis longitudinem 
dividas per Summam Ponderum , prodibit di 
qiiemadmodum & ex Pfj3 : : : Dfi/: D| 
mventurus es ipfaih D. 

\ ^9, SCHOLION I. Qotrc id demoBfhflsdtm htM 
Yfopomioiien* ^ua fanc pruiiariaeilt • rolum experiaieiito uur • 
iwllo ctttem argiiiheiito ex ratione petito» expofui in Di0crtaaun« 
cp3da 1759. ^alds cdita» nbi monftravi» Tulgaret dcraonarationct 
paflim cdl^ibcri folitas mihi haud (atisfacerci imocx hiinonnullai 
jnanifeiio paralogismo laborare: quod idem ^rt alia occaHonenhe* 
riaa oftcmuirna fura . Paucis ctmcn fnpcr hoc arguaicnto diffiiraoi 
foh fincm Capitts I V. 

SCHOLIONIt. Ad explicandas velocitates ▼iasqne afPo- 
tentia ScOncre pcrcorrendas 9 inFiguria pracfcntibui aifumpfimac 
ttotabi/es quantitates arcuum Yel iinearum» idque iblum oculi jtt<* 
wfidi cctts& . Ateiiim pro ferioreMecfaanices hicclligemia iiD>|>^ 
ttandua cft t dudoa eilc arcus , valde txigues » cam lincia rcaic 
pbyficc coinddentes, pcr quor concipicndum cii iachoari Mtamt 
kqiiod & fequcntibus applicari vcltm. 

P k O P O S I TI O IV. 

§♦33. In Fe£ie Homodromo AP eft aqui- Fig.l^ 
hfium , fifit Oms O ad Potenfiam P , ufi rai'^ 
proce fufif i^orm diftantia AP 9 AO^ 
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14 MtcBANicA*. Cap-I. A*t; IL 

*hyp^h. DasMDNSTRATUK. Eft 0:P::AP: AO*. 

Et uri AP ad AO, ita velocitates aut fpatia 

Sercurrenda per arcus Pi», Oj. Ergocum 
laPonderafint inRationefeciproca veloci- 
^c"^^ ^ ' tatum , fervabunt aequiiibrium *. Q. e. &. 

' §. 34. COROLLARIUJM L Si du« Po^ 

tentiaeA&P (vel etiam duo fulcra applicata 
in A&P) geftant hodzontaliter idem onus 
O; Potentia A minus diftans ab ooere , gra- 
vabitur magis, quam altera P? ab eodem re- 
mocior . Nam concipe^nVno Potentkm A in* 
, ftar fulcri , & V) tanquam Potentiam ; erit ut 
AO:AP:rP:0; igiturfifitE.G. AOad AP 
ut i ad 3, geftabit P tertiam par^em ipfiusO. 
:j<*®- Cogita nunc ipfum P inftar fulcri , & A 
inftar P?>tcntia2 : Quia igitur <}fl Q P : A P : : A: 
O ; O P au tem ad A P ie babet \ in dato cafu jHit 
2:3; geftabit A duas tertias ipfius 0« 

§. 3f. COROLLARIUM JI. Alllb«Po« 

tentiae fimul geftant totum onus O; partiun- 
lur tamen illud intcr fe in Ratione inverfa di« 
ftantiarum . 

SCHOLIA GENERALIA. 

I. Ffopontianiciii hani quaruim ezperimentfllUer .4efflia* 
ftratnrtit 9 affigtt Vedlis puo^o extremo P (iittm rcrikalitev 
«aiirgeiif » idque vel drcuiBdu^um trochleae» vel tiine«am mi bi* 
lancis bracchio ; atque antequam Ve^iis onere grevetar^ in |per«p« 
pofitum pondua ope trochles aot bilancis ad «quilibriiun korizoii- 
tale rcvocetur. 

II . £« Ve^ Heterodromo requentia intcnigvntnr 8c expUcaa- 
fur: 1« Vis Forficum; nam clavus rn his e() infhir hvpom(?chIii » 
ciica ^uem due vciUs verdntor. Uade fiicilitts rcinditur Coipai 
lccaaduiD » ^oaftd* id propius clavo admovetur . Si vmo uiiBia 



Pkopo$itio IV. V IS 

filraai fbttcchiam fiar f^tit louum^ apta clficitar ad diflTecaadjif Tab.I. 
Ipias fldco Uminat iDetallicas > Uf alioqui i{u0a$. II, Forccps 
iredlem refert» cojus hypofflochUon eit vel clavuf > vel fulcrum 
^uodvis hanc fuftentans . Potentiarum una bracchiis appHcatur', 
sltera agit tht • nbi retinacula Corpus tenendum mordent. III. St 
davis annulo -baculum , 4:eu vedeiu> infecas; ezigua vi opus erit • 
nt hanc circnmagas .'IV- Liquet porro • eur fi extremitatem haltx , 
qBsfcapuke innititur» proJtim« adfcapulam manu tetinea$» Ccti- 
tits iitgens ejus pondus : nimirum ut aequilibrium fierer, (teberet 
ilii extremicati magnum appendi pondus » cujus vicem inteiea dum 
manus obit 9 prelfionen^ exercet in fcapulam . V. Cur fuper ge» 
nu facilitts frangas baculum iongiorem quam brevioreffl ; faciliua 
jji medio • qum circa extremitaiem . VI. Cur Operli ^edia ad-^ 
nMniculo moveant ingentis molis lapides • 

II K £z proprietate Ve£lis fecundi generta dilcitur . I . (^o» 
iaodo duo l»Mnines imBqualium viriuni partiri inter fedebeiintonua 
«at veQc portandum j ut (i vir robuftns in A ^ • & puer in P ferrc # pj^^ g 
debetfnt onus 100 librarum > puer autem ferendis Iblum 10 libris ^* 
par «xiftat ; gdtabit ifte oneris partera viribus Aitf proportionatam « 
fi diiiaJitia A O fit fubdecupla diaantiae A P . 1 1 . Hi ipA hauU fa- 
ctlius potrabunt onus loohbrarum vede longiore quam breviore; 
ln«do in utroque fervetur eadeas diitantiaram Ratto : id quod mi* 
Qime hlc notaffem» nifi a Mechanices ignaris in dubiup vocari at* 
^ue adeo ncgari , expertus didiciifem . III. Patet , cur dehVes mo- 
lares» atpote ftficro projiinqaiores facilius quam'dii frangant 8tf 
mandant. IV. Gladiatoris ficafaciUusviocitnr & alineadirei^io» 
nis detorquetur, cum impetitur pars cufpidi vicinior. V. CoUt- 
girur vis culrri inciforii , quo pharmacopolc utiintur adiignortim 1 

fadlces concidendas . V I. Ndvis gul>ernaculum. & remom rediua 
•dye£^em fecundi generis revocaveris: nam In aqua e(l fuLcrum, 
pondus in navis fcalmo* VII. l^ttam Navis Malum n^ imme* 
rito cuib Vcw^e fecunJi generis compardbis . Etenim in n<ivjsfun<« 
ilo eftfulcrum, in tsbulatoeftonus mo^^ndum, in maii partefu* 
periore viget Foteatia , quam conftituit ventorum impetus , in vel« 
4c aniennamibidemagens. Hinc quo malus altior., eoproniofna'' 
vigii curfa*. * . ' 

IV. Vc^m tertii generis hucusque non atcigi, quod ismiHam. 
t^erat virium , fed folius temporis comi>endiuw . -Uii autem is ni- 
liil aliud, quam Vedtis fecvncli gcneris inverfus . Undc fv in Ve- 
^tis AP ♦ pun,ao O applicata foret Potentia, 8c iu P Pondus, h«* ^^ p.. ^ 
Jberet fe Poteotia ad Pondus iir Al* ad A O. . Veitem tcrtii gcne *^*»' •• 
fis experimurin claudenda aperiendaquejanuaadanfam apprehen* 
iii: patetflQtem ex ditllis, aptiorem motui efle anfam lers pro- 
pinquifjrem, quam remotiorem ab ifihac. Idem ve£lis genus ex« 
ercemus io bracchio cxtenfo , dum roanus grave quodpiam fufii* 
itet; iii«(itdio<emm incarmaniam dc fcapuhim^tu 6ikvuf»> vigff 
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* 

Potfntif» $imilcv€difl genufT^iminiis, dum bflftam hotiaonta* 
lem fld unnm ejus extremnm mflnu in pugnum contra^la levflnot; 
fulcruin cnim tunc cxiftit in vola, Potehtic viccs 9bU indw di^U 
tufl liiilentatts, Fondiis per lifliiflm diffunditur. 

* 

Tab.L A R TI C U L U S II. 

De Vcfte non horizontali , angulari , 
& cra£lionibus obliquis. 

PROPOSITIOV. 

Fig.g. §• 36. - Si detur FeBis angutaYisDC^^ ro- 
tahilis circa punBum C , aquahum braccbiofum 
DC, CB; ^Potentia^ P £3" Q? trabant-mfu 
aquali direBionibus DP, BQ, adbraccbiapir^ 
pendicularibus : conftabit aquilibrium . 

Demonstratur utPropoficioI. Prac- 
terea fi manentibus (ut (upponitur) iisdem 
diredionibus fieret motus; arcus de(cnbendi 
aut fpatJa percurrenda efleht aequalta , uti ipfac 
Potentiaer. Ergo rurfus eft aequilibrium, pet 
J^rop.^. Cor. 2., 

P R O P O S IT I O VI. 

§. 57. Si in HBe angtdari D C b inaqua^ 
lium braccbiorum D C > C b , dua Potentia P C9' P 
trahant direBionibus perpendicularibus : erit aqm" 
librium , fijit ut^^adP^ ata reciproce DC ai 
Cb« 

Dhmonstratur. Concipe circulc^ ex 
C du£los per ^ & D . Jam fi pun^him D per* 
currat arcum D A, percurret b arcum ^F, 
fimilem ipfi A D , & aequalem ipfi in » • Au 
qui arcua DA* tnn^ ranquanri ipatia percur- 
renda funt uU Radii P C> m C> five D C, C^; 
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^ auteni& P (unruri DC, Cb ♦: ergoPoten- » itj^wk 
ciae iftx (uiu conftiturae in Ratione reciproca 
didantiarum aut velocitQtiim ; proinde & in 
cequilibrio ♦ . Q^i. i. ^ *^^ ?• 

- 4* 5^' COROLLARIUM. Si conciptas Vciflenl 
DC^ defcfipcom in plano circulariDOB, doifiumqcif ' 
CircolDfiicoiicemricufniff/t; erir ac^uiiibrium , ii Direc^i 
tiones DP, BQJiierint Tangcntes boruni Circulorum. 
Nam & ipf« hic Tangentes funt pefpendiculare^ Radiia 
DC, C* CperQeometnPr»p. lo.) Ergo. 

PROPOSITIO VII. ^^^j 

§. i9» Si FiHem angularmi DCB trabat p. 
Ponfius Q direSioni perpendicuUri ; in ahtn ^^ '* 
nutein.exnemo Hjundem tfaba$ Pondus O di^ 
rcEiione ad ve6lem obliqua DnO: eri$ teqmli^ 
inriumy fifiietkO od.ilyMSiyeciprryc^ 

BC ad^eMiamCiir^fMaipfaejlllfihiexCeri^ . 
Hro^umB (C) duGla pefpendiculariter "injpfam 
UneaiiHiHx)i&ionii^OO.A \ , 

DqEi2oNk!r'!R/ Cdiictpet Planum circuhre 
DOBj^ Ifravitatis eKper$>Mnobile cilrca Cen^ 
trum :C ) & In- Plano hocdeicriptum VeAeni 
D C B > effeque icquilibrittm ioter O & Q. 
Jam quiari&rra Plani lincmir igidamD 0»i]Uod« 
vis puiii^hfm aeqoati Vf trabicur a Potentia O 
(per^T.&); poterit>^ fnan«ue eodemcffeci- 
tu > concipi Potentia O efle appUcata in punc^ 
to ». Atqui ft hoc fiat , erit Direftio^» O ad 
Veftis »C B bracchium «C perpendicularis , 
eritque tunc aequilibri^im, fi fit O : Qj : B C: 
Cn: ergo etiam/^fl: idem efFe^us ac cpnfe* 
quenter aequilibrium in VeAe DCB. Q.e. d, 

B 
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Tab.L Caecenunquod dcPbnderibusO&QdicluiH:! 
valec de quibusvis aliis Potencits iuxia §. 30; 

§^-40. C0ROC.LARIUM I. SublatoPIa^ 
no orbiculari, relifto tameri Vefte angulari 
DCB ,^ dabit Pcrp.eodicularis ex Ccntro mo- 
fus C in dtre6tionecn DnO du&at Potenriae 
obliqua? diftantiam , iecUndum quam vires 
iftius deftimandae func. 

' <|aod hic Ve4,U primi gtoeris « idtfs (ecundi geitcrii Ve£ti omiv^ 
^Fig* 9« ^^' u<^ >" VeAe oUiquo M Cfi« .* cujus fulcrum eft in C« pendett 
pondusxexm,'8cPotentia|tr«h8CpcrpeiidicuJ«rif«rfpplicata; eiit 
C M diltai^tiaPotentis; 6c ( poii dcfniiratB verticalcm mnx^ eric 
Cn aiflHntia oneris» quiaCitenIiiai* A eadem vi trahicnr » five pon- 
4vs fit a^icatuai tn m fivc in n. Adco^ae cquillbriuis erit, ( 
ut p ad X r uti ff C ad C M. Si vero Potentia p non foret applicacc 
•ricrpcndicnlariter, fed pcr vcMccliiD ^M» diffaiiitiaiii Rifeiiciae prs* 
.bCiiet hori^ioMiiaC^* 

*Fig. J §• 4^- CoiOLCARiuM 11. ^SiVcacm 
II. ^ rc^um A B trahanc dvtst Pocentiae obliqua? P 
^O; dnAisexCperpendiculariblisCintC*) 
erit aequiiibriufirii , ii bc O : P : : in C« inC 

Fig.1z.f42- CoROLtARiuM III. Si dcrar 
Ve£lis AnCli quQmodocuaque oirvusi fed 
f amen r^dus » quem Pocentiae O & P rrdbaoc 
direSic^us BO> A P; ttit fleqiiiiibrium»fi 
iit P td 0> uti mC sd C«i quae ambtt fiiQi 
t>erpeadtcularc8 exCeocro motiis in dircdio- 
«es du^ . iEquivdecqae Vc Ats curvus A n 
C B > angulari re£tiliQeo A C B . 

Fig.9. ' §• 43* CoROLLARiuM IV. Silincsri- 

[ida CB fitgyrabilisoirca pun^lumextremtim 

, pendeacque ex alcero pondus O ; crabac 

autem Potencia P dircAione perpendiculari 

B P : cruecur aequilibrium incer U & P > fi ex B 
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pROPOtlTIO Vlf. Ii>^ 

ionctpiis erigi verticaletn B A > ad quani dn* 
catuc perpendicularis CA : tunc enimvero 
aequilibrium dabit hsec Proporrio > A C : C B : : 
P;0. Perindeenim rereshabet^ acfi inPIa- 
no circulari vel Vefte curvo ACB penderet 
O ex Ap & trfiAio fiar in B 4ire£¥ione B P. Ergo. 

Ex boe C9r$9dn9 dtptfi^ ixflkmk wHu CMfifit I K. UfiU • 

§. 4*, CoKOLL ARiuM V. Si in Vefte Fig, i«. 
vel angulari vel refto A B Potentia P fuftineat 
Pondus O dire£tione perpendiculnri B P ; ma- 
cente autejn hac ip(a dire^tionefaflenreturia 
codem Ve£^e idem O ) Ted altios elevatum > pu-» 
ta in VeAis fitu aCt; requiretur nuncminor 
Potentia in ^. Uri enim nunc decrefcit dis- 
tantia ipfius O (cum ex majore Cmfiat minor 
C » ) ita & ilecrercir Potentia • 

Reflant nontiuUa alia VeSit propriemeff quas eommO' 
iius rejieimks in Caput fequens , Jtquirlem melius comfre' 
hendentur foft expUcasam Ceutri gratitatis naturam . 

C A P UT !!• 

De Centro gfavitatit. 

§. 4f. DEriNiTio I. Centrum gravifa^ 
tis eft in Corpore gravi illud pundum, circa 
quod ottiAes parles^corporis confiftont in 
^equilibrio , 

$/4^. CoROLLAKiA. I. Quiefcenfevel fttfpes*^ 
fo iUo Centro» etiain qaiefcit totum iilud corfOs ; quic 
quiefcunt Corporis ilUus pirtes , utpote «quilibratae inter 
&; excepto forte moca ▼ertigjRis imprefTo • 

IL In Vefte Heterodromo horizoDtaiiter srqttilibri* 
to Centrum gravitatis cft in pun^o iUo» quod fulcroin* 
nititur. 

B 1 
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SCHOLION. Centrum gravitatis noBnanqiitm cft €titv 
€oq>us. $ic Centrum graviiacis annuii concipicur tn mcdio fytok 
annularif. 

§.. 47. D^E ri N I T I o I L , Diameter gravi^ 
tntis cft linea refta , dqfta per Centruin gravU 
tatis. Planum gravitatis eft illud , in quo exis- 
tit Diaraefer gravitatis . 

§. v^8- DEFINITI9 HI. Diameter JPi^ 
gurav^l MagnitudiniS^.ert Linea vel Planum» 
quae illann dividunt in partes Isequales. 

SCHOLION. Diagneter Gravitafis nqn fempec cotn«4it 
^Fig*8* cam Diametro Mirgnitudinis . Nam ciio, Vcwlem anf*alarem * ■ 
DCR> fua gravitate dotifeikuito » dividi in «qualia bracchia (blidf 
DC> CB> hxc tamen Aon xquipooderabunt iQ.t(to Cau» 

§. 45. Oefinitio IV. CentrumGra- 
^vium eil lllud y ad quod omnia gravia tendunE^ 

Refpedu gravium circt rapcrBciein cpUciris merito lu- 
betur pro Qentro eraviuin ipfum Terrx Centrum. Nam 
cum Terra fit phyiice fphsrica, uc in Geoj^raphia doceiur» 
& aqua circa illam fpbsrice conglobetUr ; adverttmus» 
« ubique corpus grave iibere cadens vergercpcr lineam» 
qusefit ad aquanp fabriaonralem perpcndicularis. ac pro- 
inde ad CentrufnTerra tenderre. Linca itaque dhreQimds 
gravium eft liaea vercicalfs • 

. Uttum autem gravia pne^Te &e»i^(nme obinac ad Centmm 
Terrz teWant , tfubitator a ^uibusdam. Vide Mnuirires da Tn» 
ij«NV«i ^.1751. p.t09^« 

§. f o . -D Evim T 10 . Vv Bafis Corporis 
gravis eft in Plano Horizontali pars iila 1 coi 
grave tofiftiC'. 

Hypotheses et Postulata. 

§. fi. I. Lineae Direftionis , perquasgra- 
via defcendunt , in dtftantia non admoaufn 
magna; funt iibiparalJelse) fcil.phyficey oaiB 
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ih rigore Geometrico cum in Centro Terra 
coirent) perfe£le parallelae efle nequeunt. 

II. Eadem Gorpora aequaliter gravitant 
(faltem ad renfum) tam in fuperficie Terraei 
quatn fupra aut infra iftam> fi ab hac non mul- 
tumdifiient. 

Neutoiiuiiii autem contendanr , Corpora no&xi^ in Lanim trani* 
lata » gravitare ibi miaus quam apud nos . . ^ 

III.. Quia qui Centrum graviratis fuften- 
tat, totam Corporis molem (uttinet, licebit 
iri ordine ad demonfirationes quandoque con- 
cipere totam gravitatem Corporis inhocCen- 
tro colleftam. 

SCHOLION. Inteliigenduoi hoc dc Corporibut (blidit» 
qiiprum panes inter fe connexc funt» non de auidia» ni(i quatenut 
hxQ fuis indora vaiis continemur. Libera enim diffluunt » ^ la* 
«ertum illud punfham reddunt . *- ' . 

IV, Qu6dvis Corpus habet unicam tan- 
tum Cemrum gravitatis. Vide poftea Prop. 
1 1. Scholion. 

V. Idem Corpus fub quacunque figura 
aequale pondus retinet. Sic Cerf unius Librac 
iemper lib^am pendet , five cogatur In Figu- 
ram Cubi , five EYraniidfs, five Globi > fivc 
Cyliodri &c. Eft ab expertentU c^rtQm. 

A X I o M A T A. 

§. f 2. I. In Hombg^neis, quae (ecundum 
longitudinem pofiuilt divjdi in partes fimiles 
& aequales (qualia funt Cylindrijs, Parallele- 
pipedum , Priftria) , CeHtrum gravitatiS cft 
^em cum Centro Magnitudinis, 

SCIIOLION. Hinc fi baculus fiat parallelepipedut , per co- 
j«s dtmtam luedanfli trajicittiir Axit titnfvarfns , bypoiMcUlo i». 
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fawhetA*; «ptuRi iMbtcur orgivon $A dcnioiiUrfmlam Propofkt^* 
nem ^ f prxfertini fi per ipfa brftcchia pofTinr movtri , in iisoue 
pto lubitu figi duzanfjeaxtciilif laceralibits inifrudae, eqmbttstu»- 
netidancur pondeta. Jiiin v«ro baculi hujui bracchia ei|aalia xqut- 
hbrium inter (iB(e .ftrvant ; ac proinde ufurpari polTunt » velot fi 
^ gravitace ctrerent, (^odfi contingat per anurruin iitsqualet difiao- 

tias xquilibriuoi turbdri , per contrapondtum facile reOiriiecur » 
A}\x cautelz., piacrertlm quod Axiumomnium acumina debeantiii 
eadem proj^e linea re£la exiitcre, patebunc ex Piop« 15. 

II. .In Corporibus homogeneis Pondera 
funt propbrtionara Malfis vcl voluminibus. 
Uf fi Corpus fub volumine Cubico poitderet lihras 
\Qo; duo ejiismodi vel tria covpora pondetabwii 
libras zoo vel ^oo . 

III. Caufa necefllaria agit )antum > quan« 
tum potefl: • 

PROPOSITIO VIII. 

Fig. I). §• f 3* Si Linea direShonis (dc) qua gravf 
l^Mverfus CetJSrum Ttrne tenditi eadat ittfra 
bafinfulcientem A,- non labitur Corpus. 11. S' 
vero linea bae cadat extra bi^fi^; labetury ^aui^ 
dem verfus eampartem^ verJUs fU(im cadit diSa, 
linea. 

Demokstratur. h primo Cafu G^at^tiF^ 

. tatur Centrum sravitatiSf Meoque & cotuiQ 

*i ^. Coi;pu$ * , Injecund^ Capi Centrum hoc noo 

fulcitur, praeponderarque pars noQ fulta alt«- 

ri; igitur hanafecum in ruinam trahit tx ea 

Sarte, ubiobftacuium non rrperit> ue. quo 
ida linea cadic« Ergo. Q^e.d. 

§. f4. CoROLLARiuM. Grave etiam 
tunc quie&et i fi (u(]pendator ex punAo » t 
Centro gravttatis diverfb) fi modo illud fit in 
lineadireAionisgravis. Quiahocniodoioi» 
tentatur adli^c ipfiim gravicatis Ccncrum • 
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SCHOLION I. 

^ ff* B| hac Propoiitione ^plico nonnollft fld Vec- 
tcfn ftdhoc pcrcyicmift. 

I • Qatndo Pondus q ''^ » fuftentflQim i Vede, habet ¥ Fi>. 
.Cemram gravJtatis c fuprft vedem horizontflliteriitum; ^q^ 
quo tnegis pondus itn poiitum o VeAc elevatur » eo mi^ 
norc hidigct Potentia fuilcntftntcp, eo<)uod tam vcfticalis ' 
Diameicr grflvitatrs » quam diiiantia propius admovc- 
tur fld fulcrum f^, At ii Pondus p in fimili fitudcprima- 
rar infrfl Horizontem» iiidigebit PotcntiS q tftnto me)b- 
re 9 qnantd magis infra hunc dcprimitur : prout liquet 
ex Propof. prziciHC 6l Propof. 7. Coroll. f. Rurfus 
qaando Pondus r habet Ccntrum graviratis infra Ved^cm 
fioriaomalitcr iitum; qao magts ab hoc ^tu Pondus ele« 
varur » eo ma)ore indtget Potentifll / fuAinente : fi vero 
infra Horizontem dcprimirur» minore. 

II • Quando Corpus gravc » v.g. Parallclepiptdnm * *Fig.7. 
G Horizonii obJi^ue iniiftit altero extremo A , ftttero B 
fuftematur aPotentiaPin VedeHeterodromo PB; enaes 
qjuantitarcm PotcntisB» ii dcmirtas in Horfzontem daas 
Ferpendicularcs G O r &' B a > primam ex Centro gravit v ^ - 
tis I altcram cx B • Nunc cnimvcro latus A B squivafec 
VeAiobtiquoHomodromo AOB> cujus pundo Oincum- 
bat totum Pondt^ Paraliclcpipedi: fed in tali Ve^e dis- 
tantia Ponderis efl Ar, & d^ftanem Potentia! eft A» *. « ^,^, 
Ergo eft ut A» fld Ar> ita GadB. . Porro inventurus 
Potentiam P » parem ipfi B| operftre juxtft Prop. j. Ca* 
roU. 4. 

SCHOLIONII. 

$. 5^. Sx hae ipQi PraponcioQe pronam eft imcUtgen. i . ) Cur 
Turret <]uc4mi {atisaitc^ BoNoniciiiif & PifaM » firiDC perticiit» 
tanetfiincliiiats vidcimiir rttiMa minari ; Mmpt ta liit Caotraia 
gfiniaiis outit adhuc iatrt bcTm. a.) Qttoinedo potru cx parv# 
Ctcttk> maulc iKnrizoBiiiitcr imporito rttrpciHli anBpboia $qui fe^ 
■lipteia : quod iict » fi aiittt bacttltts fx loco rarpcnnottic tta fig^tttr 
ia ainphorx fbodftm » ot iiac potiorc rui parcc indiiictttr infira men* 
iam» at^ttt adco Itnaa direttioius <e gravitatit allnic pcr ipfam 
jtfenfam triMaac . 3 ) QuonMido coiicr ad aagnlttm aaicum iufi. 
xttt badUo , hunc rctincai cx mcnfc crepidinc pimdttlttm • ftcMt Itp^ 
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}ialaiit€s incIinenturTantrorfum . 5) <jvare nequeas e ftlli foiit» 
re , <)uan)diu eidem inAdens* fervM Corppris tray«n) verticiltter 
cre£lufn . C ) Quare, duniftansfld parieteui taTos illi applicas^ 
neqaeas dne lapfu (blum manu contingete . 7 ) Omne animal 
ilve blpes tive quadtapes tn ineeflu ita pedem unntn aurduos attol- 
lit , ut hnea dire^Uonis ttanseat adkac per Cemrum gravitatis coiv 
pbre« molis» alioVe) aliis pedibus fultx . Inde eftv quod pedem 
liniitrnm promoventes , corpus tantillum in partem dextram flec* 
tamus, & dextrum attollentes in (iniftram detorqueamus. '%.') La- 
bimur » dum Centrum gravitatis cadit extra plantx vel plantarum 
bafin. Hinc ut lapfam, dum amrorrum rncurvamur , prxpedia* 
mfis; p6iem altcrum aut ciunes isi pofleriora removcmus: non- 
Bttnquam lapfui )»roximosieftituirbracfbium in oppodtain partem 
exporrc^nm. Quarum rerum cognitio pi^ioribus zque ac fculp- 
toribus perneceflaria , (1 naturam aemuUri absque- vitio velint. 
9.) Hinc natura hominem bipedem latioribus piamis initruxit prc 
quadrupedibus. 10 ) «Provida etiam natura partes hpmtnis gemt- 
natas, puta aures, b;acckia, pedes, atrimquein aequalf a lineadU 
re<i)ionis& gravitatisdtltantia, limplices vero, vg. nafum» mea- 
tumfcc. in mcdio difporuit, ut adeo planilm pet hominis Gorpna 
dudlum hunc divideret in partes aequiponderantes . 11.) Si inave 
▼olante concipias lineam per expanfas alas da^m ; «rit in hajoi 
snedta Ccntrum gravitatis. Alz ipt« aerem veiberaniea habem (c 
jnliar axis per Vcdiem trajedli . Ac ne inter volandum para anterior 
pofteriori pra^ponderet, Grues tc Ciconiat iongiora cntra exttndunt. 
Sed dum graviii^ pabulum roftro ferunt, eaecfem colium retrahnm» 
ttt xquilibrium inducant. i^) Avesaliae, quarum pedes brevio- 
res funt, 6c quarum pofteriora inrignem nonnunquam pingncifinefli 
mqueunk gravitatem acquirnnr, ita funt comparatae, w coUo^vni 
cxtenfb aut retrado obtineant atquiltbrium cum partibua pofieria- 
ribus, prout tll« nnnc autleves atitg,raves funt . 14 ) Anffrhor- 
irei acclive liinen fubicns, collum protendit; talis enim tnceflus ja- 
mar majore paitis anterioris momento . i^.) FUmimbuIos javat 
cpntus longior, nuncdextrorfum nuac laevorfum |K>rre£)Ms , ad 
Centrum gravitatis fupra funem retinendum . i((. ) Ita & ooncom 
ipfum eredlum raaniis pfllm^ geftamos , dum faacc ita dirigirur, nt 
linea diredionis eidem iniiftat . 17/) Acam antem noHa attc tene- 
l>imus fuper cufpideere^m« tumqtiod linea diredioms diffidl^ 
inefaper oafinaiigo(li(rimam cenftitaatar, tum quod haecTei imn>> 
sno aeris inotu aliave vi exorbitet . iS- ) GIoj^us faper Plannm dc* 
dive deicendic » quod Centriim graMitacis cxtra bafin ctdat . 19.) 
AliaCor|>ora» vg.Cubus« faper plana declim nancdcCcendont rc»^ 
pendo , liane rotando ; atrum cx his 8c qaandoiiain fiat dctcrmimK 
▼it Xratftius in Commcnt. Acad.- Petra|ioi. 1740» juxta qucm firio> 
tio camen iatpe facit , at qux in Plano polito defcenderent repcndo^ 
{>er tdem panno obdndtuin devoWantur rotando. la^ Corpaa 
compofitum cx duoboa Conit fecandum bufca conjmidis vidiSBt 
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flllcefitlere pct dao planfl vcitietKfl, «Jiqaaatuin flcclivifl» Sikz$ in- 
Ifar angiili coe^m , &coni illi plaois iiis iocumbaac : reveraaucem 
cor^mf cftle defcendet , eoquod Cemrum gravitatis Cit erevaticn iprii 
pUni partibiis Corpori lauic pnucifnts^ ac pra^terea 4inea direftlQ* 
j>is C4dat extra puodU fuiciemifl. Ita 5c Cylindrut inflar tympani 
fbrmatus flfcendet per plflnum indinfltam » fi Cylindri lateri , in lo- 
co fupcifictci-qrlindric? prmmo, tafuodtft plumbum ; ^ood dum 
Rovum gravitacis centrum format vicin^is nunc fupfrflciei Cylindri- 
cxy qua acdiv^tatem refpicit, Cylindrum adgyrum atque ad60 'ap- 
parencem flfcenrum concitat. 3i.) C^ eodem fuAdamcnto con* 
Itruuntur iiorologtfl in modum t/mpjni formata , circ<i gracilem 
flircm ex filis furpenlam volub^lia , quorum eavum divifum ell in 
diverfa loculflmenta, ex qaorum uno in flliud per tenue forflmen 
•qaa defc^ndtt, atque ita mutato pedetentim gravicacis cencro facit, 
uc tympanum tardfl circumvolutione defcendat . 23.) Curros foc- 
no flltc onofiut everti Ubique poceli» ubi non onultus hand cad^ 
ret: nam dnm ad- notabilem alticudinem otierac ur , Cencrum gra- 
vicatis alcius iam figitur, quam in non onul^o: quo fit , ut Cen- 
trutn tioc citius ultta bafin porrigacur . Unde U pcriculoliores 
currufl alcflrum , qilam humiiiom rotaram. 23.) Propterea & Ar- 
chitedonicfl pottulat bafes ebmajores» quo altius turrit aUt murua 
crigicar» ^ 

F R O P O S 1 T I O IX. 

§, 57. SiCoYpus grave AB Jiifpeftd/ftur duO' pig. ,^. 
hus filis obliquis A M j B M , in umm pun&im 
M coeuntibus ; ^ quiefcat : erit Centrum gravi- 
iatis inipfa linea verticali M N, e]usque altquo 
punBoC. y 

Demonstr. Si ^nim non fit in C , fe3 
Vrg. in x\ ducacur Radio M at arcus icN, de- 
inde horizontalis xpy quae erit perpendicula- 
rls fimul & finus anguli xMp: adeoquepunc- 
xnmp alrius cftpunfto N, Sed fi hoc, runc 
gravitas in x collefta aget tantum , quantum 
poteft fcilicet, non impecJit^ , defcendetver-^ 
fus N . Ergo jam Corpus A B non quiefcerec 
iex demonftratis) & quiefcerct {ex bypotb.) 
QqoA eft abfurdum • Ergo . 

B / 
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§. f8. CpROiLAitiuM I. Ex eadmt 
ratione fi Corpus A B (ufpendstur ex unico 
fijo MN ; erir adhue in linea verticali MM 
Cencrdm gravitaris. II. Si ex M demitratar 
' filum pondurculogravacum; manifeftabit hoc 
lineam verticalem & direftiotii$ . Pondufcu- 
lum autem H inferius in cufpidem delinatj 
Centro graviratis imminebit , iftudque (ua 
cufpideindicabit. 

'«g-ry- §• S9* doROlXARiuM II. Pra(fieum. 
UtYumPlanum aliquod borizontaliteY fiium fi$ ^ 
explorare. Conftrue tibi ex ligno vel metallo 
Triangulurti ifofceles A B M , in» cujus bafin 
bife£tam cadat perpendiculum MN. . Pen- 
deat autem ex M nlum pondufculo teofiim. 
2^ ) impone nunc da^o Plano bafin Xt^ianguli 
vertioaliter erefti ; & fi filum cum Perpend icu- 
lariMNconsruat , erit Plani linea mABn 

*§M' horizontalis *, eoquod perpendicularis fit ad 
verticalem MN. 3^'^ impone Trianguli ba* 
iin lineae rx , in Plano ita exiftenti , ut prio- 
rem mn fecer ; & fi rurfus filum verticali M N 
refpondeat ; erit etiam ipfa rs horizontalis : 
proinde & totum planum erit tale, cum nulla 
Planilinea fit alter^ aut depreflior aut fubli- 
mio^ . Con tra non erit Planum hoc Horizon* 
rale» quando vel in utraque vel alterutra Ba- 
ieos trianguli impofitione filum noa cocigrueo^ 
rit cum perpendiculari M N . 

PROPOSITIOX. 

§. 60. Centrum gravitatis in Corporibus mcr 
cbanicefeu expmmentaliter deteminare. 
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Dtsos modos hic r^fo.^ Priimim habes 
in Prop.i^*, ubigrave» ex pun£lo furpenOo- ^*" Fig. 
nis communi M demifTum, cufpide fua indi» H* 
cabit fi non ipfunii gmvicacjs Centrum , cer te 
ejus Dianneirum , intra quam Centmm hoc 
reconditdr. Sic etiam (1 filum unicum M M 
& PldAum aliquod A B M ( utamur eAdtmJigUi-^ 
ra 14, in qua rtdas M A , MB, quas ante ut 
fila confideYabamus , nuttt pro laterihus Plmi 
A 6 Mbabionms) ex communi pun£lo M ver- 
ticaliter fiifpendas ; filum M N , radens Pla- 
mim > prodet lineam dire£lionis> intru Planum 
exiftentem. Quodfi idem Planum denuo fusr-x 
pendas, (edex alio pun£to v.g. B, itautfilum 
MN novam indicet lineam, quae priorem fei. 
cet ; indicabtt pun£tum fe£tionis Centrum 
gravitatis. 

1 1 . Super Prismatis horizontalis aciem pu ^^ 
ABdifponeitaCorpus, ut qpiefcat, actunc 
nota lineam iciei A B congruentem . 1^^ idem 
Corpos alio nqnc fifu difpone fiiper eaindem 
aciem , ut denuo quiefbi^ ; ROtaqoe alteram 
lineam C D ) «ciei congruentem , Erit punc* 
nim interiedioQis O , punilum exiftens in 
Diamerro grtvititis & line^ diredioais. Nam 
ambae lineae C D) A B , poifum concipi exii^ 
rere tn gemino ytmctXi gravttatisPlano; Mi 
ubi duo ejusmodi plana fe (ecant , efiiciunr ver« 
ficilem Diametrum gravitatis {fi tnim Diam^ 
tergravit^ tx^ftetet extra banc communemfec^ 
titmimi ffove non fiiiffit fufiemasum eo fnoJof 

^iiimmfiifpmhmux) five liactm direc^» 
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tionis . Ergof in O «Iftit pondtiffi lineap dt 
re£):ioni9) ex qop fuftentatoo) cotpos manec 
in ae(]^uiiit>rio. 

$. ^i. S C H O L 10 N I . TvBetfi ?ii titiqoam liceae Ceii- 
rtum gnvincit- ipGuin «teii||etc wtque «it/eo Corp9i fnrpeiHiere ; 
fufiicix tamep plerunque Lineflm direi^ionis grflvi| autttjnum ejui 
pun£lum iid^mvil!e. 3^0 ^ Si in prioris Corporis plano oppofitb 
p«ri>iaodo tiiryelliges ppodhitii Dire^otoiB gttvii» oboftibic iwle 
uius vercicalij unius Diaoatetri erairitatls. 

SCHOI^IO? Ht LoBgtoris.aifficiJiQflftqQe opt r^ forec ofte». 
dfere , ^qupmodo inveriiendum Centrum gravitatis diveriarum figu>» 
ffamm & CDiporhin» vg. Tri^nguli^ Trapezii, Semicircali» He. 
«uspfa^rii, Paraboljj^f ElUpf» &c. ad <)uod Geoi^etria etiam fuUi- 
miore opus effet. Satis eU Kic memoraife , Centrum graviratis cu. 
jusvis Parallelogrammi efle in bifedione Diagoftdts ; Polygont re- 
gularis » Ci^cali , KUypfeos ^ ovatae Figurs eife in Geiitro harum Fi« 
gurarum . 2do Centrum gravitatis Trianguii (laberi in dittantia 

^ line«, qux a verttcead mediam bafeos dticitur . ^t/o» la Se- 

mictrculo fi fiat: ut arcua 4o Grad ad duas terrias Radii , ica iftat 
dttff terti« ad tertium* haber^ dtflaniiam Cencrigravitatis.- ftf» 
Kadius fe faabet ad diftantiam Centri gravitatis fere ut 7 ad ^ , vel 
propios ut 1000 ad 4147. 4'e , In Pyramide & Cono Ccncrum gm- 
vitatis iliftat a vertice tres quartM Axis. 5^0^« Ceatmm gravitatis 
Cylmdri eft in medio Axis . 

PROPOSITIO XI. 

Fig. I ?• §. Si . Datis pluYtbus in Fe£h Ponderibus 
( v.g. A , B, C, D, E ) reperire Imum Cenfrum 
commune^ i.e,tale^ ex qwi fi FeBis fufpendatur ^ 
pondera ittafetvent inter fe cequilikrium . 

Qoaere primo^ intef A&B Centro;m gravi- 
Xms m (perProp. 5. Cor. \o fcil.fi fiat: ut AaJ 
B , ita diftantia Hm ail mk) Pariter qoa&res 
inter D&E Centrom commone n. , Deinde 
• inter C & » ((opponendo, ex n fufperifa efli 
ambo Pondera D & E) qoaere centrom com- 
mune r. Demum kiter wi&r ({b^driertdo> 
ex-m pehdere A f B, & ex r pcndere<i^I)*f EJ) 
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quaereCeritrum gravitatisj; qtiod necenario 
eric Ponderum omnium Centrum commune. 

SCHOLIOV. Ope hu^s Prd^of itionh pot^ft V>frtiidt , dar i 
in aDoquoque Corpore uBiciitn gravitatis CtntruiD ; Ctil. d omnift 
Orporis pwiUib giavia rcducantiir ad unuin CeAtrum commune • 

Hadenas Vtdeiii confidcrflviiftiu gravitatjs expercem; 
nunceundem contemplabimur ut donatum graviute fua. 

PR O P OS I T I O XIIv 

|§. 69. Si FeStis A B , gtavitate fua poUens i Fig. i %. 
fOfrJiJiaffuperf$UcysimCin mmlibrk bmzofOU^ 
U ; ^fiifpi^aafmYi^i^ exWPowaefa P^Oin Ra^ 
Hoftefik^X^f^ Jlftantii^im BC, CA : ffi/uie^ 

' D EM o N s\k\ Co^tk ' j ex Cenrrb gravi- 
tatis BtatcHii ACpenaere pondus. g^ iaequale 
ipfi brkehio A C , &aIiud'G>xCenrro gra- 
viratis braiSchii CB , huic ipfi aequale j pote- 
rirque jaip Veftis A B confiderari velur gravi- 
tarisexpers. |raque ob aequilibrium , qupd 
bic fieri fiipp<>nitur ,' aequalia fiinr momenta 
ipforum 'g& G: fed fijnr etiam aequalia mo- 
menfa ipforum O & P *. Ergo cum fumma *Prf|r.?. 
duorum momentorum ad dexrram fit aequalis 
fummae momentoi^m ad finifiram ; firrvabi-- 
cur aequilibrium. QjC.J. 

P R O P O « I T 1 O XIII. 

§*. 64. Si Vi £lis Cylindricus vel Pnsmatieus , pjg. , 5, 
hotnogenece Maffk C v.g. Ve£lis A B ) ^x in<equa- 
Uhus bYiicchiis ( C A , C B ) imponatuY fulcro C ; 
atque in utroque bYacchioconcipiatuY p^thBumfne^ 
^mn m ^ G : invenietur rnQmentum vigens in m ^ 



\ 
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par dSquilibvanda VeSH ; fi pendus partis mmris 
C A Ptfiltipliceiur per Quadratum (hjianiiie ma^ 
jorisCGp idque Produ^lum ^x m pendere cogi^ 

tetur.^ I .: 

DEkoNSTRAtuR. Sit Ve£lis AB 3/Ii- 
brarum 5 & BC duplum ipfius CA. Igirur 
perihde efl , ac fi in pundto medio m , ceu 
Centro-gifayirariS) penderet ttbra uoa , & in 
G^^Vhttt. Atquinudcada^quilibrtumreqjaU 
riiur , ui fif Pondus g, ad G / uti 4iftancia G C 
tdCjf; GCaatemeftduplatpfiusC^; ergo 

pe ipfi 2 X 3 9 i.e. uni Itbrae mukipliaiCfle pee 
Quadratum diftantiap CG. Q^e. 4. Qpare 

cum gravitas braccJbii C A , vigcQS in m > fic 
jam unius iibrae|\debebunt ex m adhoc fiis- 
pendi tresalias iibraei quo totus Ve^ AS 
in aequilibrio horizontali confiftar« 
Fig. Sirniiiter fibraccbium^DCfirtriplurii ipfius 
C A : ^rir bracchii D C Pondua ( quod voca« 
bimusTT) triplum alteriusCAi ooncipietur* 
que pendere in r, i.e. in diftantiarC tripl^ 
ipfius Cg. Igirur prd ftaru «quilibrit mo- 
inentum ipfius g eft 3 ic tt , i.e. 9 x 9 S 9 SS 
Quadraro ex 3 . Et fi^ deinceps; ita ut pro« 
, prieras hujus Propofirionis non modo nume» 
ris inregris fed & fraAis comperat> prout ex- 
aminanti patebit. 

Fig*ta. $. tff • SCHOLION L' Idem etiamfequentecvin- 
ces raciocini^. Si SC fic dupium ipfios CA t divifam 
inj>flrce$ squales BG> GC; fervabuntpnVfio squiiibrium 
inter fe dus partes icquales CG» AC x^> GB arquale 
ipfi CA (cujus 2^^^!^^ colligitur in punfto mcdio r) 
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difUntU rriptt ipfioj Cg ; td^oqpe pro.6 ^ aquL 
libr«nd« reqairuQcar ad dcxtram adhuc 3 CA> atque 
•deo aniverfim ( 1 C A f | CA) S 4 C A • Porro ii C D 
fir rrtplam ipfiat C A ^ divtrum tn | cquales pertei O B» 
BG9 GC; propartibut CG&G6 «quilibrandis reqm» 
runtur («jrwoia iiidii) td df«iraiii 4 CA: i^» proBDt 
quod diftst diftantia auintupla ipiius C| » fequiruntor f 
AC» adeoqueunivernni C^ACf ^ AC) S 9 AC« Hinc 
li Pdrallelepipedi DA pars DC iit ad alteram CA , ikc 
$ ' 1 i erit cqQilibriam t ii parti AC imponasidhttc oAm 
«li^ pmUek^peda» ipii A C «qaalie. 

SCHOtlOK II. Ekhisporropronoiciit, quomo* Fig« lo.' 
do datts gravicate VcAis. bompgenei Parallelcpipedi AB 
(v.g. ^.Librarum) & Potentia P ( z iibr.) diitisque dis* 
tantiia CAf CB(qu8s ponettouseSri at j :2) invenicn- 
dam fii pro r qucHbr lo Pondds O * Ntm frimo > pr^fcin- 
dendo a \eMs gravicatc dcberctcirc 1 ; i : : P: O: : 1:4» 
«dcoque O S 4 iibr. Secufido , proptcr Vedcm ipium > in 
qvLo qoidcW) ^quipondcrant pttres stqcudes GC» CA»Te- 
liqaa autem pars bilibris BG diftat refpcAu ipiiua-O» &t 
1 : 1 f debeteiit tn O adbuc Addi | librc. Igitur pr« 
arquilibrio habcndo debet O cffe iibrarum (4t | ) CJ7« 

C A P U T III- 

. De Machinis fimpKcibiis j Libra , Stt- 
tcr^, Axc in Peritrochio, Trochlea, Pla- 
jio iticlinaco> Cochleai Cuneo. 

Imer Machinas (implice^ primum locum 
i>bttnec Ve£ti$ : quem quia in prxcedencibus 
pro ratione ihlhturi noAri abunde ve rfa vimus % 
iiuoc caeceras expendtmuSt 

ARTICULUS I. 

D B L I B R A . 

^. €6f Definitio. Zi7/rtf fcu 5i7^»jr eft Tab. 1L 
Machin«i conftansjugo (eurctpoAB, CQm-Fig.zu 
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pbfftd eJf «qualibui -& SBquilibrium inter f<* 
feryantibjas bf acchiis AjCj CB; AxeC> qui 
peri lagi n>edium perpendicularirer trajicitur 
&rii{lematur trutinlCJ); Lingula iufupdr feu 
•Exaniine Cr\ quae jfigi 'metlioperpendicula- 
f i^1tl(iftit intra trutinam . Ek bracchiorum 
exiremis furpendijntyr lances L,^ &7 , qu^ & 
ipjQeuQftcum filisfuis& (ibulissquiponderant. 
Lingula verticaliter ere£)^4QdicaCr jug^® eflfe 
' iaiicu harizoacali 

\ P R O FO SJT I O XIV. 

§. ^7. Pandera a^lia in Uha b^rizofita^ 
literfita ftrvMt ieqmlibrium * II. Ef dnmfer* 
^rit' (p^utlibfiurH , funi cequdlia . 

Demonstratub. l. Pgrs utt Propolir 

^ vD;EMONSTRATUR IL Pars ex Prop. 3. 
CoT. jv vel pcr abfurdum eK ipfa pane L deri- 
vandum. * 
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Dempnftrantur praecipuae fiilancis propricy 
iates/ * ^ ... 

fig.ii. , §• ^8- } Si innhtaM^ (cujus jugum 
Matheitlatice hic, fcil. inftar Iineae confldera- 
t)imus) CentYum motus Cfit in ipfa linea hort- 
zontali A B f:r qua fnfpenfa fint Poniera '^qud^ 
lia ; quiefcet LHnta , in qmcunqujefitu (v.g. aCI^ 
pofita , mcfe reftituet adfitum i)orizontal.em . D £- 
MONST&. Du£lis in borizontalem AB per- 
pendicutaribus bm, an^ a^qualia fuot Trian- 
guIaC;7i9r, Cmb; igicur & diflamiae Cii> Ci»i 

asqut- 
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«quales. Cumque Pondera ipfa sequantuf) 'tab.IL 
conliftic eBquilibrium , per Propos. i. 

^ 6^. I L^ 5Si in Lipra A li Centrum motus Fig. i j 
mia j& iniineajugiMatbmatici^fedfupra iftam^ 
fcil. in C ; fueritque Libra bac exfitu f^orizontalf 
inc'inata ad Jttum aCb: Pondera aqualia A£jfB 
/2f refiituent ad aquilihium borizontale. Dfi^ 
M o N s T R • Diftanriae in Libra inclinata hic func 
mCyCn; hse autem cum fint tna^quales , pon- 
dcra vero sequalia; praeponderabit ipfum b^^y *%.%$. 
adeoque defcendet ; & propcer conceptum 
impecum acrollet ipfum a: hoc autem eodem 
modo defcendet & attollet ipfum b; eaque al- 
ternario femper continuabitury fi nullus fue- 
rit in pundo C afFriftus ; fin vero per attri- 
tum motusfenfim imminuarur, continuabitur 
eousque folum, dumdemum bilanx in fituho* 
rizontali quiefcat , per P^op. i. 

§. 70. All. Rurfum fi Centrtm motiis non Fig. 13 
ftt in lineajugi Matbematici ; fedfupra eaih inC; 
futrt^luePonduTzpaulomapsaltefoh: defceUr 
det ipfum a eousque in fitum a b > dum dmum Jit 
dijiantia mC ad diftantiam C n^ itii had^. 
DcMONSiRAiio liquctexProp.X|. &7. 

§71. IV. Si Libra^ cum Centrum wotut Tig^xJ^ 
C eft infra lineam jUgi Matbematici ABy di^ 
moveatur exfitu borizmtali in alium a n b ; non 
redibit Libra ad borizontaiem Jttum , fed vertetur 
ff gyrabitur circa C > donec acquirat fitum iOi 
prim contrarium , fcilicet b fiatfiniftrum , iSt a , 
dcxtrum . D E M o N s T R . Centrum gravitatis 
n 9 quod in fitu horizontali exiftebac intra ver<» 

C 



34 MccHANicA. Cap. III. AkT. T« 

/ T«b.ll* ticalem C V» nunc exiftit extra ifiam. Ergo 
cadet machina , necquiefcet, donecpun£lum 
n refpon<]eat in linea Verticali pundlo lufpen- 
iionis C. Quod dum fit , acquiritur fitus 
horizontalis quidem i fed priori contrarius« 

S C H O L 1 O M 

^ P^^ ffit^icii Bilancis* 

4* 71« I. Curandain, ue Axis exiguum habeatattrt« 

tum • IdciTCoille vel Cylindricus fit , vel quod meliiii« 

jn aliqualem aciem definat « qua truiins fulcrum annuls<« 

retangat. II. Bracchia Ipngiora prsllant brevioribus# 

coquod defcribant arcum magis fenfibilem » magisque 

prodant ponderom insquaiitatem « /Prsterea fi qas iic \n 

ipiis bracchiis inxqualitas , hatcminus in longioribus quani 

^revioribus nocebit* Modum tamen hic tenere opcrtc<# 

bit, ne bracchia judo longiora reddantur inflexioni ob- 

]i«xia . 111« Sirrliiiter Liogula altior f cea index magis 

ienfibiUsi prsferenda faumiliori« IV. Aciesaxissfic 

duo fufpcnfionis punAa in jugo finc fere inuna Hnearec- 

ta« Er*Axisquidem acies ceaCentrum motus» figatur 

/antilium fupra iftam Iiheam« Si enjm in iila ipia exi»- 

tat, facilefiefj utLibra hscobtineatproprietatem6ilan« 

> cis defcriptae in §<tfg % necapttf dignoici queat ^ an auc 

quai pars alceri prsponderet « Si infra illam liiteam Cen« 

trum figatur » fiet Libra vel nimiam mobiliai vel plane 

inutilisy utpote everfibni obnoxia. Acfipaulum fuprm 

lineam hanc locetur, redibic Libra ad .fitum borizonta' 

f $• ft« lem * , fi ex b6c emora fueric . V- Cavendum vcro , ne 

^entrum hoc jui}o altius fupra diftam lineam ponatur: 

^ aiias efficietur Libra valde pigra. VI* Curandum, uc 

Centrum gravitatis totias jugi fit mox infra aciem Axis« 

VII. }ugum fic tenueSc leve» ponderibus tamenfe- 

rendis proportionatum. Undcnec Bilanxulr^a viresone« 

randa. VIII. Ne linguia extrp trutkiam emota & in* 

dtnata bracchiorum uni momentum aliquod conferre po£ 

Ixt, proderit ei in fcapipartc inftffiore asquaU contnposi* 

dium op^onere* 



P.ifc f S 1 T 1 O XVI. 3f 
PRO^OSITIO XVI. ^^j^ jj 

§. 7^ Examinaxi ^ utYum Libra faUax ^ tig\u 
dolofa JU. Vocatur aucem dolofa illa) qus 
bracchta habet inaequalid) & nihilotninus 
8?quilibrium pree (e fert* 

PermucaLancium, L&/) ponderaP&Q: 
& ^ Libra proba fueric ; i. e. ii & Pondera & 
braccbiae^qu^lia fuerint; manebicsequilibrium 
fer Ptop. 14. At fi dolofa fuerit, ixt fi brac- 
cbiamCBfit }ongius altero AC; deftruetut 
.flsquilibrium ^ & praeponderabit Pondus Q» 
ex / translatum in L. Namante permutatio 
nem erat AC: CB : t P:Q^», adeoquc CLma- *^^ )• 
jus quam R Poft permutationem eft major ^^'^' 
Ratio ipfiiis Q ad P , quam A C ad C Q . Ergo 
Qpraeponderabit*^. ^?»'^ 

. K% 74* ScHOtiOM* Nihilominm in Libra etiam 
dliolofa poteA invcniri verurn Mercis pondus^ idque in 
jiancmocluin» Sit primo j^quillbrium ; diflantia maioc . 
'{ic C B ; (it Pondu^ P in lance L » ^ in lance / mcrx pon- 
deranda > . qax dum ignota efl 1 vocetur x . Crit ergo uc 
A C : C6 : : ^ : J^ • Secuudo transferatur Merx ex / in L * 
6c ponatur in / novums fed notum Pondusj quod voca- 
bimus pj rcquilibrans cum x ; erit \it AC iCBii x:p* 
Atque.obhanc & prccedcniera Proportionem erit P:x:t 
x:p; proinde Pp s ^^* Igiror Kddk quadrflta eaPp 
prodit ipfum ic . 

A R TI CUL US IL ^ 

De Sratera Romana* 

§. 7y* De^initio. StatevaRmanatikjfig^^^^ 
virga rigida btacchiorutn inarqualiuin , quam 
, trajicitperpendicularirer AxiS) acumine fuo^ 

iidi in Librd) crutitiie foraminibus infiftens. 

c % 



^€ Mbchanica* Cap. IIJ. Akt.1L 

Ttb. IL Lingulain infuper geftat veluti Libra . Brac- 
thia antequam onersntur» ad aequilibrium fini 
redudla; quod fic vel perappenfam in brac- 
chio breviore Lancem , vel per uncum aliud* 
ve pondus. Britcchium longius CB » inci- 
piendo d Centro tnocus C 9 dividitur in plu- 
res partes a^quales iongitudim A C , qnse d& 
inter pundujnn fufpenfionis A & Centrum C; 
poteftque fieriharumpartium fubdivifio. Ad- 
eft dcBolisP? noti alicuius ponderisi v.g. 
unius librae: Bolis baec debet pofTe per fcapum 
vagari & in eo c)iverfis diyifionum punAis in- 
fiftere ♦ * 

t ROP OSITI 6 XVIL 

^$.76. Siin kappendatUYali^uodPondusO^f 
£sf Bolis P infcajpo infiftat alicui divifionis punc- 
fo (vg* Sexagenmo) a^librium ^ciem ^ «0- 
' tum fiet ipjum : nempe toties continehit 
ipfum P , quotiei diffantia C P continet ipfam A C • 

Demonstratio* Stafera haecsquivalec 
Vefti Heterodromo . Ergo pro aequilibrio eft 
PC : CA : : O : P. Proidde fiPC fitfexage- 
cupla ipfius C A ^ etiam O ipfius P fexagecu* 
plum erit. Qj^t. d* j 

%,r7^ SCHOtlON I. DivifietiiScuiirapraindiciiarpi^ 
* fertur diviiio edipirica » quc£t teauodo» wiL appendendo in A 
Libram oaam 9 fle tunc Bolidtm cnjuscunqae ponderit v.g. uniof 
Librse ez C verfttt B movendo» duui cqnilibrinm obtineat 9 qn* 
fa£lo notetnr pnn£lun illud > cul illa impendet . Idem efto )udi- 
cium de pun&is aliia inveniendie . Vdt punda dedmrcentiad» 
inveni , & Qietia iaterCepu ia alia «leccm fu^ivide « 

S CH OL I O N I L Statera Romana babet ittnd commodi pra 
Silance » qnodf cum lolnm omis O & Bolis P in eam graviteatr 
ejii» nioofi vi adifiw.ao trwwwif \vdk ilU» ttoftc» fc«* 
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inde lc motns «ji» aliquanto lil^jsrior (it i^ qBfltn ia biknce • 2do ^ X4b« D« 

^uod onico pondere elcplorari luuJta alia graviort pofTint . ^tto^ 
^uod graviora onera > quam bilanx» fafteBtare qoeat. yernm 
cum nequeant in iila obfervari Pon<ierum minutise; cum fiiipile do-^ 
toni poiliteffici» necpronuni fit, fraudem ejuf ilJioo retegere». bi« 
laaci poithabenda efi . Cacterum poflunt etiani ftaterx parari, qua« 
sutn minuf braccbium non fit ipaequilihrio.cufn longiore , ant<«. 
^ium onerentnr : quz quomodo tradiari debeant, fi nondom Gi^ 
tis pec fe paieati, dAfci poteritez Lfu^Mi lUatrQ Stiftico , 

A RT I c y L u s ni. 

De Axe in Peritrochio .- 

§. 7g. DEriNiTio^ AxisAn PeritYocbio ti^.tCi, 
cftMachina, quae/?nwii>conftatCylindroAB, 
cui fbQis cireumvolvitur Tufiinens PondusO> 
z^*^ duobus clavis teretibus , quiCylindri ba- 
fibus ita infixiTunt> ut ejus Axem conftituant»! 
Hi fulcris incumbunt , fuper quae verrari 

2ueant; g'^^» ScytalisvelRadiiswi») ^^, per ^ 

[JyUndrUm trajeftis, vel Rota R , cu)p§ peri- 
pheriae infixi fintRadii . Supponimus, Scy-r 
talasiftas feu Radios refta tende.re verfusCen'» 
trumRotae aut Cylindri; 

P R O P O S I T.I O XVII I< 

§. 7p. ^ Si e CylindroBApendeai PondufO;fig, lyw 
£j* Potentiu OvelP dire&ione adfcytalam per- 
pendiculari deorfum trahaS: erit aquilihrmm,^ 
jfiierit Radius CD ad Cylindri femidiamettutn 
jBC reciproce^ utiO aduvelP. 

Dbmonstr. Talis machina refert Vec- 
tem Heterodromum D C B , (hobilem circa 

CentrwnfixumC; Ergo DC;CB::0:P. 
Q^e.d. 

SCHOliION. Quo longior eft Scytala , am cjno gracillor 
Cjfundrui, eo minor reqntritnr Potentia ad fuitentandttm' oniif. 



3? MlECHANICA. CIII. AltT, IV. 

Tab.II. 9. Hincldumpoiidusi^ucKipiflni hflcMachina fttoUithr,cunindQm« 
«t ne funis fupra feiplum volvatur , flc nelpir?; fpiris imnonflntiirf 
crefcente enim CylinviriDiametro decrefcunt vires Pofentiji . ). $1 
Potentia P habeat majorem Rationem ad <) , quam AC ad CBf 
^vincetur nunc & attoiletur Pondus O } ^uo pa^o Machina hxc iik 
ftar Vewlis perpetui erit; d«m eni«" nova Scytala-lipprehendiiiir» 
perinde eft , acfi Vedtis de novo tpplicaretur . 4 . Ad Axem i« 
peritrochio revocantur rot;r Molatum , in quartim prominentes pfll* 
inulas vel alas tfum aqua aut ventns impctu incurrit , iftais circani# 
8git . Huc fpedtant (k rot« ill« infHir tympani cav« , qus vei ib 
homine vel flo thtimgli pedii>us.flnh»rram porrc^iscaiaipiiu: dccir« 
cymvolutgntur: &ots item i^m^ d< ^uibus potlcfl, 

ARTI CUL US IV, 
D« Trochleis, 

§.80. DBFiNiTip, 'TVocW^iieftinachU 
na conftans uno vel plqribus orbiculis circa 
Axem rorabilibus , in quorum peripheria in- 
cifus eft canaliculus circularis, qui tunem ex«> 
cipir. Trocblea uniusrorulae vocarurA/o/?o|« 
faftosi duarumiorularum, .Z}i;/)/7/?ox; rriumi 
Irifpafios &c. & fic de.aliis Potyspaftis. 

Trochlea dupliciter adhiberur : vel enim 
figirur immobilirer, urinFig^zaj veleftmo- 
bilis, ur^nFig.a^, \ 

'"' PROPOSITIO XIX, 

§. 8i- Si PonJus O pcjuieat ex Trochlea fix0 
(Fig, asO ^ Potema P trabafdireSiQne paraU 
hla ad filum AOi re^uintw pto atjuiiihioi 
O S P- 1 1 • t// autemtn Trocblea mobili ( Fig, 
^9- ifit (squilihrium inter Potentiam P ^ Poih 
dus 0> requiritur P: O : : i : z. 

Demonstratur I, Pavs. Trochleahaec 
fe haber inftar Libras , habens ulrrp, cirroquo 
Cenrrum C aequalia bracchia A C, CB. Ergo 
requirirur O S P* 



PROPOSITIO XIX. XX. 89 

Demonstratur II. Part. Trochlea Tab.n« 
Ii9ec fe habec inftar VeAis Homodromi > cujus 
fulcrum eft inA» Potenda applicata inB, Pon- 
dusin medioC. ErgoP ;0::AC: AB:: 
1 :z* Q^c» 4. 

§. S3. SCHOLION I. Qoiiiqaaiii TrocUca fixa ex 4e* 
monltratis noA ]av«t PottBtiam refpeflu Fonderts » id tamen con- 
' rert » Qt in rotula verfatili fiinis tit minua refra^riua trahenti » 
^uam n if foret circa obftaculum iizum trahendns. 

SCHOLION n. SiinTrochIeafixaPondiiiritP»Potenri« Fjg.It* 
ftutem f trahat dire£lione fn^» ad BPnon parailela; adhuc requt- 
^ ritor P S p pro aiquilibrio . Nam quia ^ m efl Tangem » adeoque 
p«rpendicularitadCffi« erit^SC^lCvi :;^:Pl. redeUBCSCiMt ^fr9f ft 
ergo & ^ C4 P. liinc fi in capiendis experifnentis exhihendx fint 
Pptentts trahentes diredione obliqua ». poiTant harqm yices obite 
If on^ra per applicatam trochleam obilique trahentia . 

SC^LOLION III. Przferenda eflTrochlea, quaccumruo 

Axe mobilis e(l intra Capfam , illi , quz circa fizum Axem rotatur ; 

poQrema enim ob crebriores ina;qualesque fubfaltus atque attri». 

< tum flMjorem majjtts fu^et ips(i!^iiQent«qi% ^udin. prinui » motii. 

iiMKtiiBqqahtU gyraMda • 

PROPOSITIO XX-t 

§.83- -/« rotyspajia ( ftguta 31.) eftaquU 
Uhi^; fij^ P w O , ut I adnmfiemmfiinicu^ 

* loTunh i^fmorihsfrocbleisdrcumJatorum j; v e t > 
uf i a(t duplum numen ttocblearum in^ofum,. 

pEMQNSTRATio^ Superiores trochleas « $. ic. 
nihil jttvant Potentiam P» fed funium dunt»- 
xat Iikrricitatem *• Durn autem Potentia P 
tener extremum funiS) onus O delcendit gra« 
vitate fua eousque , dum funes uniuscujusque 
trochleae fint aequaliter tenfi : adeoque Pon- 
dus Odiftribuitur p^r funiculos inferiores» 
seqnali vi a (insulis gefiandun^. Krgo P in 
caftt Figurae dato ell: quarra pafs viriumi 

* ipfiim O fiiftenrantium ; unde hic P ; O : : 1 14 # 

C 4- - 



'T«b.II, §. g*^, AiiA Dbmonstratio/ Vclflu 
citares htc funt reciproce m Potenrise : erg6 

*o^'a, ^ftspqujHbrium*, Proh^ jinfecaieni. Si po. 
v€i'i. nas grave O artolli per unum pedem; (inguK 
funiculi fiunr breviores uno pede. Sed ipa* 
tium ho(;> quod funituRs derrahirur, accedic 
Porenclae P; ergo velociras ipfius P eft qua- 
drupla velociraris Ponderis O. Erg6« 

^J- g?. SCHOtiON I, SiinPoIyspallQFjgarxn* 
^ trift tancum eflent trcx^ble^C» DyvBf» omifiaA» atquia- 

PQtemia traheret applkaca in^r A &B; adhuc maneret 
Potentm ifthsec fobiquadrupla Fonderts O ; eoquod fbpt- 
rior TrochUa A neque Poieiitiara juyct» nequc vek>vit|« 
tcoi cjusdem augeat . Econtra 6 Pdppaftus ifta | . troch* 
lcarum (C, D > F) inYcrti^tur ( ut in Fig- 1 J* ^mere efi} 
ita ot (uipendcrctur cx unco ad O > & cx crochlca C peii* 
0ercc onu^ Q^; Potentia in p applicata , foret tahtaoi fub« 
, tripla oueris, coquod hsc i%tali Blorum dtfpofiticMWi 
*ppUcata iiv«c in p.five in x» habcret vclocitatcm triplam 
oncria. £x quo conficicur Rsqui«.agi^N£RALI$ pra 
fimis. Polyspaflcy: Pondus fe iaiet ad Potenriam , utiNu^ 
merttrfuniump Poniutfuftiftemiumiadumtatewt. IdcAt 
ut cognofcasinP^IyspaftoRationcm Oncrts^^ Potcntitii^t 
vidc i^ra^unt fun^uloruni in iufcrjorem vel mlerioyrQi 
trochlcas agentium ; numerus hic ad unitatcm rchatus dk« 
bit qua^tum . Sis fi in infcriorcs ^rochkas agcrent fii* 
Hiculf f » habcrct fe Onus ad Potentiam ut f : i . 

% 8(f« SCH^r^ION II. Supponimus \m^ !»?•• 
fyspafto ftinicuios omnes eflc paralkloa intcF ft ; nan \a 
non papallciis re<)uircmr paak> migor Potcntia • 2M% 
Potidu^ O pendcrc cx Ccntro ycl Axe infcriorum troch« 
lcarum: ficnimhoc nonfierec', difponerenturquc croch* 
lcs tf 9 j, c Uberci prouc in Figura |z. apparent; multa 
fihinor rcqoirerecQr Pocentia rcfpe^u pondcr»s : ctcniai 
li2e appiicaca ina» gciiarec Ponderis dimidiuin » ac ai^ 
plicatfl in b parcem iilias quartam > in c oAavam t'4l uC 
^cinc^ps in cadcin progrci&onc Gcomccrica. 



PitoposiTio XXI. 41 

Q?^"^^^<> PoljnpiiBi trodiic9 bii& oipiii vd cUhilit iBdadi %UQ« Tab. H* 
Mt » vid^ri infliin pocelt apud ooftrates opcm. 

A R T I C U L U S V. 

De Plano Inclinaco. 
§• 87« Definjtio L Planum HA di-Fjg.j4* 
' citur Jnclinatum^ quandocumPlanoHorizon- 
tali H D efiicit angulum H , qui & Angulus 
J/ulinationis vocatur . 

Definjtio H. Oravitas abfoluta (v.g. 
Corporis C) vocatur iila, quam hoc Corpus 
habec libere fibi reliilum absque uUo fibi fiib* 
^jeAo Plano . Oravitas rejpediva eft momen- 
tum> quod habet Corpus in ipfo Plano con« 
llitutqm • 

PROPOSITIO XXI. 

§• 88- Si fuper Planum Inclinatum HAf 
ctrjftf hafis H ufupponetkr epfemperbmzontalis^ 
trabatur Spbara aircBme C x > qiuB ex Centro C 
ducitur paraMa cum Plano A H : erit aqmlibrium 
inter Pondus C ^ Potemtam trabentem P, fifii 
C adV^ uti Plani longitudo HAad eyisdem aU 
fitudinem perpendiculstem A D : 

Dsmonstrator. Ducatur verticatis 
CtUy & ex C in Plani pundum r , in quo 
Sphaera Sc Planum fe tangunc- , reAa Cr , quae 
erit Perpendicularis *; txr ducatur rj^ per« ^o^^ 

1>endicularis in vei^ticalem : repraerwcabunt ^v* th 
ineae Crj rSy ve£lem angul^em, cujus ftiU 
crum fit r , & ex cujus punAo s pendeat totum 
Pondus ipfius C y- verticali diredione s u deor* 
iiim tepdens. Quia igicur Porentia & Pocu 



4* Mechanica, Cap. III. Art.V. 

Tab. IL dus trahunt perpendiculw iter ; erit C dd ex 

$ pendulum ad P , u|i reciproce C r ad r j • At^ 

. qui \if Cr ad r j , ita eriajn eft H A fld A D 

( Natn cum Triangulum reEiangulum C s xfimle 

*Ge$m. fit altm Crt * > ^ boc fimile ipfi Huti ijiud 

n«p. »7. y^YQ pariter fifHile fit ipfi HDA ; fimitiafunt tn^ 

terfe extrema C s r ^ H D A j adeoque^ ut inpri- 

mo efi Hypotenufa Cr adfuum Qatbetum rs, ita 

Sf in poftremo eji HA aa AQ) Ergo etiam eft 

C:P;:HA:AO, Qr^e.d. 

Alia Demqnstratio. Ponamus Pq« 
tentiam P (in cujus lccum fubttituemus Pon- 
dus , e troehlea x peJr^dens) defcendere per 
fpatium Am , v.g. f pedis ; raovebitur etiam 
grave C fuper PJanum per tantuadem fpatii 
( v.g. per Hf a Am). Altitiido autem per. 

Eeridicularis, per quam onusCafcenderit, & 
icundum quam refiftit ipfi P , crit u t . Igitur 

«rit^quilibrium, fitfitCadP, utireciprocc 

♦p^ r iptorum fpatia Ht^ fi* ♦. Atquiut Ht ad/«i 

'^J :' i ta etiam eft H A ad A D j ergo etiam eft aequi- 

librium , dunieft C; P : ; H A ;AD. Q,e d. 

Quarc fi H A fit dupla vel tripla ipfius A D; 

eric Potentia P fiibd^upla vel fubtripla ipfius C. 

H£c demonftratio pofterior nm ghbis folum , fed 

^ aliis Corporibus aecommoda ^* 

§•89. ti;oROi>i.ARiUM I. Siquisvellct 
in prioi^e direftione jr Cz retinere globum qui- 
, etum; deberetinzappUcarevimpaieiti ipfiP, 
ac proinde parem illi , qua conatur globus desr 
Tcendere. Unde fequttur, hunc conatumGIo- 
hi i. e. gravitarem rcfpe£livam esfle. ad gpavitf- 
tem abfolutam, uti AD ad AH . 
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§• 96- tilOltOLtARiuM II. CumfuC:P:; Tali. IL 
H A : A D ; H A aiKem fumi pofTit pro f inu ro- . 
fo (eu Radio*, & AD pro (imi angult H; eric , 
iemper CadP, uciRadiqs ad flnum anguliln^ 
dinationis. Igitur graviras refpe^liva eo mi* 
iior.eft, quo longior eft ipfa HAi manent* 
interim eadem altitudine A D . 

§• 91. CoROLLARiuM III. {Pide Pi- 
guram ^Oy in qua toncipe duos glohs c^C$ 
Bon conjun&os per filum , fed ommnofipafatQS')^ 
St idem grave C fiiftenretur fuper diveria ^ 
Plana Inchnara H A, ^A; erunt illius gravi» 
tates refpe^ivae (quas vocabimus K^&r) fu^ 
per iila , uti finus angulorum tnclinarioni$ 
( H & ^) V Nam fi conjungas Plana ita , rit ac* 
quirant cofnmunem aftimdinem AD^* erit ia 
PlanoHA- 

C:R : : Sin; tot. : SituH. pariter in Plano bK 
C: r •: : Sin,*rot. : Sin,6. Quae Proportiones li 
alteruMdo difponantur ^ pacebit cife R:r; ; 
$imH:Sih/A. 

^cundo , (equitur porro , duo Corpora C & Ci 
^uilibrium ferv^ntia (uper diverfa Plana H A > 
b h% eandem altitudinem A D habentia > & 
conjun Aa per Chordas ( C V , r V) planis pa- 
rallelas ,^ efTe inter.fe uci fuorum Planorurti 
Jongitudine^HA? bh^ >Iam quia eadem vi9 
( V) tjuae in V fuftentat ipfum C» valet etiam 
ibidem fuftentnre ipfum Cj inde efl 
V:C:;AD:HA. Pariter 
V : (? : : A D : i A . Fafta mitem.ut anie aleer^ 
iiatione, eritC:c^:HA:£A, 
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Tib,II« f, fSv SCHrOtlONrtr QgUIi^pmnHi^reinp^ 

, cil altitudine ; ert| ec ia m gravtcaa abforuu {emper mtjor teCpcdivi » 
Zc Potentia P minor ipfo C\ dobec tandem angulos incli«atioiui tM 
9cmo Sftt Redas. ^o4 dttm «▼enic» requiritur Potentia P paf 
' ipfi C . II. Dum e^utts trahit carrum fu^er Pianum inclinaton » 
pTstter difficultateip , quam ezperitur eundiim; traheadi in PJano Ho« 
Tifiontftli, gravatur initiper renafq » qui fehabet iid totum aurte 
.oaus., itti PJaniaUitttdo aitipruaimetPlaBaffl* 

P R O P O Slt I O XXII. 

mm inellnatum retihest m teqmHhio aire0iom 
C9, paraBeld adPlani bafy^HD\ erit PadC^ 
maUitud& ADadhaBnDH. Obmonstk^ 
Duc ut ante tum adJ^anum tum in verticalem 
perpendiculares Cr, r jf , & ex r in C P per^ 
pendicuiiarem rx. RepraeientabuDt ip(k xt » 
rs Ve^lein angularem xr$^ in cujus pon^s 
vigeat tomm Globi Pohdus > > ericque P : C : : 
/r: rjir,.vel ob r^rS/C, P: C : :r/, jC. 
Atqui urr/ ad /C , ita etiam eft AO ad DH 
(ph fimilia Triangula r s G , t r O, ruH,*A DH> 
Ergo etiam cft P: C:: AD:DH- g: ^- ^- 
Fig, jtf. J: 54. 11, Si Potentia P («/ Q^ lrrii*i« 
Giohum JireSipnt ad Planum nonbaratiela , c^.g. 
C P ( «;f / C Q) i>tf j«r ii^tf direStio/aciateum Pla^ 
no (jubiftdefi tkceffefis produQo) anguium P I A 
( w/ C Q I ) ^tti vocarifutet angulus tra£lionis » 
Jfitqm a^lthiurn inter Pgj^C: eritPadCy vM 
Sin^ Anguli inclinatims^H adSin. Completnenti 
anguli troQionis i vel Q^ Ut fi H fit 47®. & 1 30® ; 
.ent Pad C, ut Sin* 47^ ad Sinum 60®. De- 
' ' woNSTRATUR. Ducut ante Perpendicula- 
resCr, rs^rx. Brit^ropterVe£lemangu- 
hrem jrrj, P:C:j xr:rjtf. Atquieftiradrjr 
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uti Sinus anguli H ad di£luni Sinum Comple» T«b» ll< 
menti. ErgoeuamiiaeftPadC. PfohomU 
noYem. . Primo ob iimilia Triahgula C j r^ 
Crf * ) ^Aut ^ eft angulus H aequalis angulo'«GfMk 
rCSi cujusSinuseft ipft r j, fi ipfamCr pro ''''•^^. 
Radio m:cipias . 2^* in fimilibus Triangulis 
IrCy YxC^ aequales funt anguli I ^Cyx^ 
iftiusque Complementum eft angulus jrCr j 
hujus vero Sinus eft ip(a jf r, accipiendo rur« 
fusipfam Cr pro Radio. Ei^o eft xr ad yx% 
I3t Sinus anguli Inclinatioilis H ad Confinuni 
anguli traAionis l. Q.f.d. 

%, 95. SCHOIIOK. Pflvittr fi qmvtf inndits md^ta» 
<^ qtii ctdit iater r&A> fit «qiialit ipfi I , erit cadecn qu« anM 
dkmoaftritio , & Potencia (^zqualis ipfi P. II. Quo major eva* 
dic flngulns I> vel potius $ quo mfljor efBcitor (knis flngoli I > eo 
majqT ro^utritttr Potentia P » donec hujus dire^bo coinddat com 
Yerticali N s > qoo cafu erit P ^4 C .. 2/^0. Quo iiiaj[or fit aagultts O ^ 

(interr&A) eoraajor requiritur Potentiet^» doaec tandem ^u 
ttStxo ipfitts Ocoiocidat cttmipfa Cr» ubi graYitai ipfius C faper* 
ttbitquflmUbetPoteuiilunt eoquod ficutangulus Complementi tune 

Eitus evanefcit , nec nUam habet ad Sinam aagnli Inclinationi» 
onem » ita nec nlla Potentia ad ?im C . III. Inter Potentiafl 
iem Globam in eodem Plano indinato fuftentantes oinnium mi« 
nima eft iUa » qux direi^one ed Pianum parallela einidem trahiti 
cnm fit hte « P ad C velet r / ad r C » i. e. atSinus ad Hypoteauiam} « PJa» 
•lix autem Potcntix ( m Fig. 95 ^ f^. ) ruit ad C » ut una eadem- ^ 

5|ue r f ad f ;e i. e. nt Sinus ad Stnum ; fed ipfsf r x unqiiam Sintta ^^ 
unt minores quam Hypotenafa rC : ergo rx > companitfl ad Hy^ 
fQteanfiim > eifminor » quara comperata ad Sinus . Igttnr ts five 
oteniia in prima comparatiQiie» ubi parflllelfl cft ciimPIflao» cft 
«mniim minimfl • 

ARTICULUS VI. 
De Cochlea. 
§.9^. DEFINITIO. CochleajiXkCy^\ 
lindrus tn plures fpiras exubePances aequabili» 

terelaboratus. Cochlea hasc vocatur i/^; re« * 
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Tab. 11. fpe£lu alcerius (quse Matet vel Matrix dicitar) 
a qua excipirur, & quae acqualem habet cutn 
Mare Diametrum , eftque in fpiras concavas 
elaborata ) ita ut convexae Maris helice^ exafte 
quadrenc concdvis Macris firiis. 

PRO P OSITI O XXUl. 

Fig. j 8* ; §• -97 . Potemia V fi^entabit ope Cocilidt 
MUi O in aqmlibfio ; fi ?fe babea$ adO^ ut 
diftantia ab duafwn belicum feu fpitarum aJ ip* 
fam.PeripheriafHdrttetaremMS^ defcribendam 
ab ipfa Potentia P f Cocbleam gyranfe * 

*ff,^. « Demonstr. Potencia efl in sequilibrio 
Cn.%. ^Qni Onere, fi haec fil: ad illud , ut funr reci- 
proce ipibrum fpatifl percurrenda ^. Atqui 
fi fic P ad O I uc incervallum ah ad Circuli 
Peripheriam MM, hoc ipfo efiPadOucire-* 
ciproce fiinc amborum {patia percurrenda. Er« 
go eric P cum O insequilibrio. Probo mina^ 
tem . Si ponas ipfam P femel gyrari per Cir- 
culumMN; movebitur O eodem temporc 
per alcitudinem fpatii a b . Ergo fifitPaaOf 
uc iz^ ad M N ) eric P ad.O reciproce > uci fQnc 
ipfoi^uih fpacie • \ 

^OROLiARiuM. Quo anguftius efl: in* 
lei^allum ab duarum helicum) item quo Vec- 
tis R P longior > eo ma jorem Rationem habe* 
bic Odd P^ atque hinc eo minor requiricur 
Pocencia - 

$. pg* SCROLION. Alii conCximnt' CoMem lalhr 
Flaiil indinatiipiraiit^*CyIiiid|:oCir(*umvolati« indeqoeiiitafvtrei 
«que* flc in Fropofitione prkfence fadmn , cledacunc. Viria an^ 
t«m hunx CodilM applicationes: modo •fiim* intra Matticc^ iar« 
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flBobilcm Mas movetnt ; m«do MtreqaiefceiiteNftitrlx perMmiii Tab, II* 
loiiiiobUcm volvitur» ^iit uterque roodus ad conftringendum po« 
tinimnm adhibetur, nt in torCularibus &BibliopegoraYB aliomm* 
^ artificum prcHs . Ali^s Marts una vel ambae extremitates firiia 
& fpiris carentes intra retinaealum gyrantar in circulum» tuiicqo* 
Matriz U quidquid koic adbsret inagna vi per Martm moTetur* 

ARTICULUS VH. 
De Cuneo. 

§.99^ DEFINITIO. Cuneus tHPris- rig.}^ 
ma habens ba(es Trianaulares Ifofcelicas > qua^ 
liim una apparec in A B C . 

PROPOSITIO XXIV. 

§. 100. Si duo ohftacula (vg. duo Cylindri 
fe tangenteSy M^i^)fintatinvicemdivelleiida 
per Guneum A BC; ent aauilihium inter Cunei 
vim prementem P, £3* obftacularum renifunh 
iguem vocabimus O ; fifit P adO^ ut TrianguU 
A B C Bafis AB ad ejusdem altitudinem C a • 

DcMONSTR. De(cendat Cuneus per alci- 
tudinetn C tf ) tanquam (uam viam ; recttiTerinc 
obftacula per intervallum A B / Acqui fi fic 
P : O : : A B : C tf ; eric Pocencia ad O recipro- 
ce , u t i fiinc ip(br um viae > habecurque hoc cafa 
sequilibrium • Ergo. 

CoROLLARiuM. Quo minor Bafis A6| 
iive quo acucior eft Coneus > eo minor requi* 
ritur Potencia. ' 

SCHdLION. In ligno findeiido aliter fe m haber » at often* \ 

^xt Gravefandus in Slem. Pliyf. Matb« L. x. C. IJ^ Verun ob m^' 
xime variam diverfbrum lignorum eornmqne diverrarum partium^ 
reftftentiam regular parum ad praxin faciunt. 3. Jix Cunei Pris« 
snatici vi faciJe intelligitttr via Cunei pymteidlllii fc GoAici » ttqii« 
jkiac rirca eii{trt> pugioAis» aciu ^. 
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Tab.IL SCROLIA GENERALIA. 

$. iQi» I. Potentiat quarioVefteflliisqucMachmit 
ba(%cnus explicatis squilibrium fcrvat cum onerc» fi vel 
' pauxiKtun augeaturi 'praBvaiebic Ponderi > iftudque vel 
fnovebit vel levabit* 

1 1 * Machiaarum hucusque explicatarum yis atqae uti* 
UtBs in eo verfatur $ quod Potentia de fe infiifHcicns ad 
Pondus aliquod vel fuAentandum vel movendum » red« 
datur ad id per Machinam pocens ac fufficiens . Modua 
autem univerfahs» quoid prsftatuf confiftit in eo» nt, 
dum Potentia & Onus fimui moventur , haec velociui 
moveatur quam iftud. Quanquam autem animal Macbi- . 
nx appiicatum hoc pafto acquirat virium compendittmi 
temporis nihilominus difpendium facit ; five quaatam 
" lucratur facilitatis f tantum deperdit temporis . $ic fi Ho* 
mb vaieat intra unum .minutum advolvcrc lapidem cco^ 
tum prope librarum adhibito certo inter operandum ce* 
leritatis gradu; per Machinam in qua fii Potentia ad onoa 
' ut I : looi cuhdem lapideni advehet vi fubcentupla qnU 
«dem» fed per tempus prioris centuplum» i.e* per loo 
mifiuta fi tanquam Potentia eodem celeritatis gradu agat 
in Maehinam. At enim homo Machini hujusmodi ad« 
jutus pareiEcitur continuandodiutiuseidem iabori» abs* 
quc mi^china brevi de&ttgandus & labori profcquenda 
impar. Ubi videSi temporis jacfluram i quam Machina 
. adfert » cojnpeniari alio ingenti emolumento . 

III. MachinanonaugctHominis, aut alteriusPoren* 
ti^ viresabfolutcs) fedtantumrefpedivaSi fcilicet in oi^ 
dine ad Pondus tardius movehdum » quani moveatur 
. ipfa f Ita neque Oneris vircs abfolutie minuuntur » fed 
folum refpeiflivat propter Machinam ; cum jrque difficile 
fit Oneri gravi vineere ^liud Pondus «quale squalifecuai 
celcritatp movendum > quam vincere Pondus fubcenca* 
plumi at ccn^ei miuore velocitate movendam. 
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M A C H I N rs C O M P O S I T tS, 

$• i^. QasnamM^h^n^iimpliQes^qudtnamCoiii» 
poms fint I noosque intcc omnes convenit. &i recenti 
Pefinitione ymu Cap^ i* Art. i^ fimplicem voces.eigii» 
i|use iine concurfu alterius Machins?^ 1 vel limilis vel diver* 
fe> 9i)Sedum fuum operatur » erunt intcr fimplices repo», 
iiendse fequentes: Ve(^i|» iibra) Sratera» Axisiaperi«) 
trochio» Trocliicil Monospaflos » Planiliii inclindtiam» 
Cochlea 1 Cuneu$« Compofitam deikide vocaliis. iUmn| 
qu£ ex diverfa codihinatione aut conjugatione machina* 
rum plttrium vef umfUum v^l hctarogenearum Murgit» 
Inter Compoiitas ita^ue rcponenda erit Pofyspaftos §. g^ | 
6t $. H y nrXi hein Plahum dupIeX intli)iatutii ^. ^u 
|i«i.«>)t erunt^ue hx cctmpaiks ex plunbmhom^neis* 
Verum ut a tri^is ad.aciliapargamus« fermo nobis, iK^prit 
«ie machioisitft in £e agpiicibus» «c vis perunam fti^efcitft 
ippllcetur alteri tanquami Pocentia. De Machinis itt 
Cofnpo^tls b^rvalrtRspULA G£K£RALt3: PvttH* y 
tia Madiin^ c^ifi^^ta ,afplkat0. habet ad Onus in aquilu 
irip fufiinfH^um RAtiimem Comfofitam ex omniius Rmiv»' 
tHtms Macbfn$rwnJittguimmmfeorfimfuftftarum% InEx* 
tiDplis ReguU evadet peripediilima. 

machina; composita 

BX VECTIBUS HITBRODROMIS. 

J. I p j . I . Sirit tres Ve Ads pri mi gencrfs ( A B , B C » 
CD) & gravftire carcntes-» In quorum fingulis fsff ha- Pig.^i» 
bea^ ^Potentia ad onus» uH ad 16. Difponaiitur Vec- 
<es , mi FiguVa monlb^at . Dtto , fi ex A pcndeat Pondus 
tinim Libraf ♦ forc ut in ^quiltbrio confiftat cum iboo Ir- 
brjs inD applicatis. Nam dum pendct P e* A, furfuifl 
tfrgetur pUndhim B virihus ib libraiHim ; qui vh lo 11« 
brarum qniii commtinicatur YeAls fecundl punAo primi 
B, ifludqoe rurfum urget j fltf , ut,pundum Cdeorfum 
ftramr vi loolibraruiti, Hse ipfi yi^ too llbraram 
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com eommdniccturVediscertiipandoCf ^orgebicarcjitf 
pnndum D furfam yi i ooo libraram » qax yi$ furfum ar* 
gen^uf prscifedelhaatar, cfelletinDappendiPondQiO» 
ipfi squale» fcil. ^ i^oo libn Proinde P eft hlc ad Oia 
Rfltione THplicata Rationh i : lo ; iive P:0 : : i : i obo. 
Eadem Ri^tio Ponderis P ad O elicitur exmotu ambomm 
inter fecbmparato: nam in VcAeli B movetur punAum B 
deci^s tardius quam A ; & in Vede fecundo pundum C 
decies tatdius quam Ct profnde centlps tardius quam Ar 
demnm in Vede C5 pundum D movetur decies tardias 
quamC» acproiodemilliescardiusquamA: Ergoicenua 
P:0: : i:iooo. 

MACHINA COMPOSITA 

^ £X DIVERSI GENERIS VECTIBUS« 

^4* X04« n. &eori}agationeV«dHspri«i6cfeccindi 
gencH^effidtur Machina ingentibus Oneribus ponderan* 

^Tsb. dis apti,* AB eft Stacera Romana fufpeitfa ex AxcC. 
III* FHeft VeAis fecundigener^ habensHjpomochiion in H; 

Fig. 41. in F 6c A eft davos , circa quem mobile eft acriaaqae 
Veftis piindum perforatum F Sc A : talis etiam clavus eft 
in H . Demum anfa^ C N 6t H M fufpenfse hdrenc ex fir* 
mis uncis prope N & M . In D 6c K appiicancur graviort 
pondera i quz Vedibus «quiiibriam coneilienc , antequam 
onerencur • Jam vero ft diftancia HG fic ad alteram HF» 
ut t : II , Se A C fit ad GP &t I ; lo ; eric pro arquilibrio 
habendo P ad O , uc i ad iio. Qoare P lo librarum 
atquilibrabitur cum O i loo librarum • 

' DE ROTIS DENTATIS. 

$• lof. III. ROTA DentaTA nihil equldem 
ahud eft, quam Axis in pericrochip, id camen commodi 
habens pne illo vulgari, quod aiixliio tympani , Rota 
applicaci, longe facilius moveatur, quam isi quifcjtalss 
gaudet manu apprehendendis . Ror« ipix a varia den* 
lium di4>ofitione varta forciannir nomina: nam fi hi cxu 
ftant i^ Plano circulari , vpcatur Rota SttUata ^ (Stemi 
Sta5« Si denccs inliftanc perpendiculaciter ipfi Ffano 
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verticfllicer fito ^ voaktxLV Pedinata 9 j(amm«9lab. Ac 
13 ecnineant perpendiculariter in Plano hoc horjzontaliter 
fito» vocatnr Coronata (Sron^iKab). Dentes hi vel 
movent tympamm (^a^ (Sietricb) circa axefti pariter mo- 
bile> vel moventur ab iflo. Tympanam hoc » feuLa* 
terna » componitur ex certo virtkiU^rum > fcu paxiJloruin 
naitiero {avA 2rie6«6te(fen) qui M^ infinuant in den- 
tium » qui in Rota funt» interftitia. Jam vero ut Machl- 
aar ex«pluribuf Kods compofttse vim fttpppt^maa, fint 
tres Rot2 * A» B> C ; Radius Rour A fit decupkis Radii ^ Fig. 
Cylindri GH ; &Radin» Rotx B decuplusRtdii in tjm- 44. 
pano / ; item ille Rot2 C decapius Radii in tympano / ; 
iit demum pariter Radiua Manubrii Pin » in gjram vo- 
lubilis » decupius Radii ty mpani r. £rit iraque primo 
|>ro ftani sqttilibrii Potentia P manQbrio appiicata ad il- 
Ittm • qudt ei in tympam r verticiilis refi Ait » nt 1 : io« 
Hcc aucem witi^ti^ 10) qaia adminicaIopaxiilorumcoqi« 
manicator Rotic C ; habel^ ie vis hatc communicata ad 
sllam tympani / paxillis refiftentem» i^tio:ioo. Por* 
ro wis ifta ( 100) communicata Rotat B babet fe ad reili- 
fum in tympano/ ut roo: looo* Pariter hse commu- 
nicata Rotst A, efl ad Onus O rem'tens in Cylindro » ut 
I «oo : 1 0000 • Quare libra i in P applicata fuilentat in O 
libras 1 0000 : adeoque P eft in dato exemplo ad O in Ra- > « 
tione qaadruplfcata Ratipnis 1:10. Viciffim^autem dato . , 
onere O > datisque tum Rotarum tuni tympanorom Ra» 
difS} erui poteft quantitas Potentis P. Neque Machioae 
hajosmodi rotats: fupputatio difFert ab illa Machinc» es 
pluribtis VeAibus (ttt in compofitz. Fig. 41.) 

^ lo^. Quaretf periodene fit » quos & qaot paxil- 
los tympano » & quot Dentes Rotst tribuas ? Refponde^ 
Negative. Sed tenenda certa inter utrosque Ratio* Qoae 
res qoia ad conilruendas Machinas rotatas maltom ma* 
menti habet, in gratiam Tyronis praxeos ftudiofibceW- 
tcr illam deciaraboper aliqaot Pcoblemttttm reiblotiones» 

- Problema I. Dato numero fosfUl^m injympi' 
noVf ^ numerodentium inRotaCs inveniret quoties tyni^ 
fmtumfit gyramktmf dnm Rota Cfemei convertamr. Bi* 
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vide ntinivuni dentiamper numeruijn paxillonim; Sc 
quotns bftendet numerum converfinilum tympani. fii> 
beat e.g. Rota C dente$ 36 » (a tympatium r paxiUos 5» 
quoriiam itaque quini femper dentes tympanuin {emelgy- 
. rari faciunt » cbnvertetur iftud toties , quoties quinarias 
contitiettir in }o,^fciL hicfi&^ies. Si tympano fdrent 

paxilli 7 9 converteretur hoc quattr & ^» dumRota A fc- 
inel.circumagitur. , 

P R o 9 L£ M A 11. Datd Mtuhini rctatd « txfiori» 
rtt qu9Uii Rota ^rifM circnmagtnda , dum uttmafemd 
fyratur* Sit Machina trium Rotarum A, Bt C; A b«- 
beat demcs fo» B ^o $ tjmpanum t haheat paiciilos 10» 
/ 8 • Qiueritur» dum KocaA^emel gyraturi Rora Cquo» 
des convertecur l ResolO Ti O. ^ Dam Rota A femel 
convertimr» gyratur tympanum ^» confequenter & Roti 

^fnhlu B» o^ica^: dc ob $0 dentes in B , agcnt nanc tn tjro^ 
panum / dentes S^^^d S 4So. . Hi facicnt tjmpftnum/ 

fiPr»M«i. una cum Rota C gyrari fcxagics * » 4]nm Rotft A Qnum 
tbfoivit drcuituln • 

Pr0BL1£MA III. 'Tyat6 nufnero (^o) dentiimia 

Rota A» ejusque Semidtametfo t^ i pedi vel looo^» c^ 

ftum&o (^) paxiOorum in tymfano futuro t in quod Roti 

Aagat i invenire Diametrum tymfani* Qu«repri»ioPe* 

^ Cem., ripberiamRociexKddiof , qu^ eritC ^iSo (nam xU 

^•179' 100 : 3 14 : : 1000'" : ^igo'") Secundo » qusre parrem 

(imilem » qus ica contineatur in inventa peripheria (fit go) 

fidnt ^ in 60 » i.e. iicut httmerus paxillorura in numcro 

tdentium Rots; erit hxc proxime fi;'^» qui nuhierus 

pra:bet tfbi fytnpani pcripheriam » ex qua porro qusrrl 

Diamerrum ^ proxime 1 66!" • Quare dum pfo Horolo' 

gio tnftrucndo tribus >Rotis » <& Perpendicul6 9 circitef 

polKccs Parilinos iongo audis laudari hafce dencitrm & 

verticiilpnzm Rationes » nt Rotse infimae 9c majori rri' 

bnancur denies fit fecundx B dentes ^o» tympano«a« 

um, quod axi hujusRoift ailixurri cQ, VertictUa 7; de^'! 

mum KotxC denres h» & Im^^ tympano VejrticiUa 6: 

* determinata feinel Rots A Diametro » decerminabif ur pcc 

Jj^ipobl. praefem Diametcr rympanj primi; & dcfinitlR»- 
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tst B Dimetro (quam fonvenk effe pmlo minorem iUa 
prtoris A) iimiliter definiecarDiameter tympani fecnndi. 

P H O B I. S M, A I V* Datis Fotentia P ^ ontrt O aqui- Fig. 44« 
liirandis , determinare non folum numerwn Rotarum^.tym' • 
panorum ; fed etiam borum Diametros ; ima jsr dentium atqu^ 

{fOxiBorum numerum definiren Sin^ duo^vifi (ingiH 
atim vim 2..^ iibrmim in M^chinam adhibeiitesjrquipro- 
inde conjun Aim efficiant vim ^^ f o . Onus fit j^ 1 000 
ISas. R£SOL\)Tid. Vide> quoties Potentla coii^irHNi. 
(ur in Onere ; -Quotus erit^ 100 > atque adeo fiebet elfd 
P : O ; : I : zoo . Hunc oamcjirain ( loa) rcfolvQ in nu* 
amros tales» qui pcrieie nuilciplXcati euiviem vel omnir 
mode vel faltem proxiine produc^t>,.v.g. ^n 7 , ^, ^« 
Nam 7x^x9;^ Zio; vel in^^t 6^ 4i quia %x6x^^ 
#9^ft qaanquampr^Qctclige£cMultipIijeacore:S, qui pro^ 
ducant numerum dato 200 potius inajorein quam mino^ 
fem«\ Jamwro ^iot Mjftlciplicatores flami^fvtotRotas 
^untadhibendS} in quibusubique^midiaipccrivel Axif 
yel tympanorum fe habe^it ad Scmidiameutss Rotaruipi 
Hti J ad Multiplicatoresfuprainveotos^ Igitur proMa>« 
chim Rotaruro h.% B» C» ,erit majorisRota! A Radius ad 
iladium, Axis feu Cylindri i^t 7:1 . Rotae fecunds B Ra% 
^iu^.erit ad Radium fui^ tympaiii s dt d: 1 • E( in Rota 
tertia^ Vel fi pro ea adbibe^as inen^brium » eric bujua Ra* 
dius *d Ra^ium ty mpani x ut f : 1 • R a T 1,0 : O ef^ ad 
P in Ratione Compofita omnium Machinarum feorfim 
(itmptarum : Atqui fiponantur ^arum datai;Rationes7,: it 
^; i^ %ii r RiuiioexbisCompoGtaeft7K^3i({:i» vel 
^ I Q ; I • ^ En^o &c. Quod erat frinum & freundum^ QuflK 
«d Hrtium l^tuendu^ e;^ io Rote inajpre A t»lk denciuiia ^ 
pumei^f .ut bt refpedu oueris lev|^di firmitatena fui^» 
<;ieiftetn retlneant* ,; Tjmpaad autem t jovabit 4ar9 tfk^ 
liem vcftfcillorttcn namerun\^ ,ut manence 4>tiooe,4 : d 
( ^m tympani t Aadius ^ah^t ad Radium ^m$^ R) ^JkociL 
B fiac aIi<^uanto minor pnecedente A ; parue^ Manubrii 
g^rus 0at minor Rott B. Pira^erea cum RotaA ftUtlneaa 
vim maximam | Bmlnorem» Mahtd>rium minimam > con-' 
V^njet ^mitateoi majorem cohcedi Roc» A » nrinorem Ro^ ^ 
Ut B« Ita^oc iitribafli Kone A Di«metnuii 40op'^t ^^ 

D } 
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idemqtte denres 4% « pdteris tjfnpono t dare psxillos / 
vel ^.; eum enim fervaca Ratioiie i : ^» obtinebic Dicme- 
ter Rors B ferme )49^" vel ( (i paxiUos ^ in r ftatueris) 
^994''* Etficporro. Finita demam fupputatiene com- 
•iV»W^. perics ♦ » eiffc motum ipfius O ad motum ipfius P, uti 
reciproccedPad O. 

DE COCHLEA INFINITA 

MACHINiE COMPOSITA APPLICATA* 

§. 1 07. Si Cylindro A B (.Ta^. 1 1 . Rg> 40 ) circain* 
vohrantur duat tresve helkes {fn^lest quaies Cocblea re* 
quiriti qu^j dum Manobrium BP femel rotaturt ruffi- 
ciant ad promOvendum unum Rotx R dentem ; organon 
boc vocfltur CocU^a infinin. Macfaina eompofita ex tali 
Cochlea & Rota dentata ingentes exeirit vires » qttfu ita fup* 
patanius. 

Si ex Rots R Cylindro C pendeat Onos O , flc Mann^ 
\no BP appiicetur Pdtentia P ; habebit pro sqatlibrfo 
^ ad P Rationem Compofitam ex Ratione inttrvaUi rt 
duarum hdicuhi ad peripheriiBim Mairahrii» & ex Katio- 
ne Rndii FC i\\ Cyliiidro ad I^ota? R&diinn QD: ^ Nam 
primo habet fe » pro (htii jrqdiiibrii , P ad vim ipfi 

*IV; dj. Cochles reiiftenttm , ut r / ad gyrtim ipfius P * . xiot Sl 
ha*e vis chgitetdr efle appHcata denti , nni intra duas he- 
lices movertdus efl; )iabebic fe ifthzc ad Onus fupcr Qr« 

\ lindrumi mFC ad CD. Ex quo exurgit didhr Ratio 
ee>mpchfita . ExEMPLUM-fit Diameter Manubrii i\ 
rs ^ 1"; WrPad vim ipfiCochfcae renitentem nti : 21. 
Z^mDCdecuplasRadiiFC, erit iila vis(S ii-) denti 
tppHcata'' a'd onus fuperCyiitidrum, Mt it ad 220. fgi. 
tur P:0*r : 1 : 226 , qa« poftrcma Ratid et>fhpomtbr ex 
bis^) I :'2i^i'Mb.Si inPappficate^omo unus virest:; loa 
libr A-trnft > ' atquivaleret unus "ille 220 hominibu^ basdeni 
Vires'ektJa i^acWnam exeretitibas'. ' 

, ALlT£RMa(:hin£buj)^.]^iresfuppurabjS9 fiperiphe- 
rjam.Manabrii multiplices^rnumerqra circumvolutio- 
num Cochle^ vel (quod idem eA) per numerum dentiaoi 
in Rota R : quo fftfto hibesjj^tium e Potcntia pcrcac^ 



„Dc Ma:ghin<s Coiiposirl f^ 

MndoBifiitem» d«ni Ofi<u O pcreurrit fpattatn fcriphe* 
wiat Cjliodriot «d C* Jam vero (i iifai ipatia Potenti« 
Gl Oneris eodem tempore percnrrenda voces S & / ; eric 
pro iraQtlibrio S x P ^ s x 6 ^> «iqae binc P:Oms:S« *^^' ?• 

Cstemm iiaket hoc Cochktrani ^drat .fntgtmm niirai, t^ inthu ' ' * 
•radttni ia inichiiiis taidifliiiMiiir nimmi». ar ii io Mtdiina FigtK 
f«E;.44ft (at|^it»ere> tmjjMDts r« i» !• jQochleaft infiniitt» fiacet i« ^ 

lUeiniaKou A xnoMis (uprfl 9 qaflm jcredi poteft », tflrcbis.. Focef| 
aucem vicifnm motus velocinimus efldem kflc Mflchiofl excttflfi ;. mm 
(^ r€ptt€ Fi%, 40. Tah. 11.^ pone; Rotflm ^ inftruAflm efle deAti-^ ^ 
bos 50, fltqoe h^nceircttmagi; ita^cumdensqjlilibetgyretCodk* 
iMm AB toam^ g/rflbitttr iiitni ttaaa^BaistllctEGBnaolBtiQaapA 
Cochkt4)ute^ii«ige(ies. . .i; . 

Hxc de Macbinis Compofitis lufiiciflnt > qnis cnim fiogpIiM^ perv^ 
currai? cum' ad numerum revocari neqaeant omnes,* fltqoeflJizee 
•Kis qabvis lempbre cxcogiiando inveniantttr , (^verfisque ulibiia 
deitinentor . lam tnim Cbchlet infinitfl cnm Rotis dintttis s^Rotat 
4eatai#^ can^tltQdikit & Polnpaftis. ; PolTspaili cufn Pol][aptftts ; 
Folyii^us.cmiiPlflno indintto ;; TxocMea cuin Axe jn Peritrod^if 
commlltitiii: &c. Adi Moletrint » 'Praelfl , Pifltinfl ^ OQdhas Mb« 
Aetflrifls» Ge^riifl» Mfldiinas flflariaa/Autigarnm PflncnitiaCSBttM 
be) & vtritiii' nbiqBa Mflchiaarttm ^oip&ciiim «cmifttgttioiiam il 
«tan f idebit . Alsar fiaraet, fimpiidljit. idcircO' rttbAiiRiat*^ ^ioi 
llflriu» fis infiriBM^f ^ttf (equead^ .e^«%ii hob nifficettt.^<<tn^s aq^ 
fise tdver^ arurpKirt» ut ipatiumanguKcim occ^pent>.qtittesrun^ 
Machinx rotatde ; alias deprehendesHinimflri tppends ponderibhs; 
ilt in Hordlttl^is obrinm eft ; tHii^jl|^' VitMtes ^clmtlbr VtT Itpu 
fyi , flits^ vematv igais » aaimtiiBBi vtt vivt tfitthit . • ^nfiilM 
il^r iutittmP^iSdiofltiTechnictm.cugiBAni; lettpoldi ThttiaMr; 
lii^dumiittm > opus infigae ; Bdidorit Arcbitednre HydrtuIiAJiti^ 
a4ttirdienl>roeckii Efffli Phyfique Cap . $ | MaiTueti Phyficam ; Thet'; 
truin Mflchiaanim IB^kleri ; Rametlii» cui tamen vitio vtrtitiir,^ 
qiiod Mflciiati^fierat aimiBtB & ^pofitm & friafoae pnepMP^ 
tatf damiBmpMiftofimiliibnmi» Mtchinc^tppcmivemptrJfAttda* 
oHt RtHe 4a^ ftitBM. I>e ^AatmiMt^a (pqi^ogif %>P$VBB¥ 
LttttaMiiimi "' * 



is^Libro 



fimi^ Sc JUoobus ^leunder O.^. Beat4f Cojigr» ^.^fiurii^ 
: Trgitetrepertl desHotIo|es; ^ ^ 



De ittrim itt Machitifs , alHsque eanuidefa 

itnpedim^tids. 

{. t o t • )[k0n fufra afferuimus * » Potmiam 'dmoHe' « j^ xoi* 
rr ift mquihtrio pofkm » fi tmiium augentur » motum 
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fr^JkSmwain Machina ; 'MaMnkm Mathmmtce c^nfiit^ 
raiaumfi uhfirabsmesakomm-frictioni^ aufitu , iiwa 
§UQvp jp^iiiimeHsa^^qvm tammi' man rarvitJtuwasH fiaa^ 
Ut SoffUfiM vim magmpenrt infringant > id ^md ^4Cfnif\ 
^li^Um^ pmJ^inim^^,Pl$t^.ificiifmis ^ Cochlmst 
Po/j^fofiis^. aliisqua Mmhimsi^mammg c&mpafiiis*\ Ftura 

E^idiw^vim^Muflfiii^AmMonfiiHi Minkiutj Smrmmi 
'^n&s ijf^cy^^ui fHiiioiii^ qui^uitateiH terto detertmnar^ 
iat?tif6Jaiora6m*l at qui exa^oxitus^ eatidem e^peritnen^ 
Wvevfqr^t^i cagmnnm.dmu^M ^ iUfim me calculafulf^ 
t^^tMtswmFtopordmuMklimitibus^defifiiri poffe^ Q^iit^ 
que atitem^potijpmum funt t pia.fri&ieneuf ^ temaram 
iare^e alnimadvetjh iueusque fuertitit ; fciticet i. Afpfiritasi 

ft fS^^T^^^f^ ^* ^prejpp^ i . Smp^rjkics. 4« Celt^ 
ta^.j f. Calor^ Ac ... 

* " r*f - A 5? E |t I TA s ', (fuq tnajor i^ ftnftbifhf'; aamagif 
Thi^nti^i v&n en'^rvat. \. i<Jam Qorpdriti& diibjr\im, A , -8 

\)tm\lTiHij*f<^^i^^mri'i^ f^rteiiiulcix mon^ 
wmik e9*,€a!ffatatiJmd^fatffliMSa • JEium igitur, mints pro% 
^tamntmimTafatoJh^afikpm^fhi^ m^tur » ^^dmrn 

i^ii^^lnmkicuWofPlihdfHiuBf^ reftmram 

>Dftirw«fift«-.iiR^ ohjiacula, utijgi^fuptt* 

mdi4iiudaptmittt4of-^nmuudM » ^amplamn^yi ^Reaite^iat 
imfi0f^(<fn&i^iis*^^i^wfuttty ». Cdif^j^ '- itihrwM vj^ 

alfi^-bi^talm i^olfkhj^ere row. ,:'j^jO*?ri''^/«[*- 

4nw#6^;. . .r4 . Ak^ttmm ^fJm\:: ^/WwK. ^ ftfhrisi, 

^mtngtrey 
fdt^^itiAn 

iamentumi intra quod reiineritur^ tatigi^ 

circa Axem duttu^xaiJKofuLt emntitJifil^otuJ^rent ; fieetim 

fnSionis vis tttagtm ionv^rhtttr itHbnge tmnorem . f . Fric^ 

tio aM]^m'intoii«riir)ff ^r^i ''trm Jttfikima mp¥4r 

fur dimbus tetmioribus^^yliu^ru/^.ftpr^ter circa axem ro* 
^a^ililms^^j^c fefe propf tangentihus. Npli^ame^ exi^^ 
fnare^ bis aliisve remedii^ omnem omnsno ftididtiem tffii 
f(^U vigft iUa eiimnum Ui vMeriis ^UamaHbef fiduliwi' 




- T> 6 F R »r c T I o j*"e. ff 

fdMtf quatum afferitas tametJtvU^iim MiuWf^gi^} fcr 
fnicrofcopia tanten retegitur, Dtgm leciu fuiit ex^crimet!^ 
H^^a CL Mv^cbenbroe&^d e^din Cylfndro , cujus dxidtlQi 
€(i>aly6ebsvariit impofuit eopt^^fsUtiveoiis : isr* aquatfs qiifT 
\0temfri8io eratt ktim vbt^bantur intra alveolot cuprio} 
4y plumBeat i '^eequaiis item" inf^d ^tahireofi^ C^tybeos ^ 
Htafor tatiten ti^at frper dtthpoftiritfra metalla , quatnpiimt^, 
Adbiifito deiH €iiparum oieo »' difficditts moxfeikniur hitri 
)^ve6ios<0¥icbahinos inun&osj ^uam nonunBSs ;drfficTlitts 
^ntta SttttMMs ^uam Caiy^t . Reseft MdtiSfiatiim toii^ 
flruHotihus niafiffima, ejwtdem Jpecieimetalia^ma^s ftjetti* 
terert\ )^ak ^ir fitnt diverfte\ ''" Hincjt in Wnis-dehtt^ 
fnt oriebaktni^^ juim tympAfti %fert^efUa effe ferrea vifdd^ 
lyhia; ijjK Axefferrios pra^ai tmpQttere eofHipuiir oticiaP^ 
eittisw' ■' ^* . • • • ../...-? 

II. APPHCissiO, qua otitw tum ex ipfius Macbifia 
i tim ex otieris movendf pondere , nova friclionis Mater efl ^ 
yimonioiifius "4 foia p^ejjione attritum derivabat^ fiatuens\ 
buueejje fere fttinrifiufn oneris vrementist iit adeo Juxta 
hunc caicilium ad pdnSus jox) Itbrarum macbind attoUen^ 
dUm intbeiidend<i forent vires 400 iibris paves \ Ateuim 
Cationem buric itet Uhiverfaiem ijfey ncquepro katifmeaucii 
faitdefii friEliotiem erejcere > * feieHum fuit fofiea . 

III. SUPERFICIES auda friilionem auget'. Ne* 
gavotaa itac AntontQttfiut ^ ea iftdttctus ratioue ^ qttq^d cres% 
centefuperjicit ett^ creicjtret JniJMs fulcientitmagnittido • 
At cotttrarium evkit NoMetusii trsieci Pbys*r.i. Vrai. |« 
item MuQ^benh^steciwts^ .J^qte^^tqitieHfiro Rafii^ne aud<9 
fuperjiciei dugettir friciio : "etenim fi MoUeto fides , d^m 
fbpetfciii ak ah($m fihdiki ut l : 1, haktfefnaiout^ U^ 
IUmiQQii9^.tim%. ntfita^pbus ftiftiaiiis ab mtSa tfprtffibnk ^ 

IV. Celeritas genetat in Macbtna ittota fticiiQn 
ttefn* Oifervan$f Mi^henbraeehQ % ^uan^o ^^igiocitatee 

erant iit 4, 6 1 7, l\ 10 xfriBionn erantut i»}|»l>^i4« 

V* CaloRi ut obfervatitm eftt fri^ionm aiiquanttim 

0itget. Excitatur auttmfactief dum metaUum fupra me% 

timtHit^ vel iiffutm fitftr iignum valde veiociter fliavruir « 
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Jiatpidhmt coMfifuUe tclHtHr imm&ow o/ejf 

fufioneMqu^. 

Inttr motus itf^peiimnttk m$fik.fojlremo funts recenfin» 
Jit qnando bi oiuimiam rigiditntfm Cylindrum vel Trodh 
liet orbiculum non fatis arM o^tttple&untur % out quonio 
Axi^ Semidiametntm oug^. : ubi notandum pro Braxit in 
fippmtatipne virium inTba peritrosbii etkmjfkninSetnidiS' 
fnetrumeffe Smidtametto Cylindri Mji^endam» 

Tamet/i viro fri&tonis qmntitai nequeoi eerjis calcnH 
fegtdjs comprekendi,; fiquetui4t tamen generalim fiatuere 
licet. V • Attritum eo ptajorem ijfe 9 quo plurft concur* 
rtmi ix ame aOotis tfj^sdemjautfif . l. Machintts fimpli» 
ciores (fi tomcn levando oneri fttfficiant^ pgetfiare tnapt 
compofitii^ jv Ut cujusws Atacbina vires ufi^ter ex^o- 
nSf ixaminaprimu^n^ quam Rationem{vi Macbinx pret* 
t fife atqne afriQione abflridfenio') babeatPotonfiajud FoU'^ 
Uus apfiendefidum talei quale fupremofiri Macbitut robori 
convenire creditur : deinde i/i locum totentia fubfifste PoU' 
dust par oneri dato fuffientando^^ cui tdia fucceffivi pondus^ 
cula adjiciet f dum demum, Macbhta ttsiimafi» atqtte Onus 
. fivari incipiat ; ofiendint pqttdufiula 9 Potiuti^ adjida» 
friElioiiis^qttantitdtim, Si fors in ioco Poti^tietMamt-, 
brium occurrat ^ huic PrbimHm fubfiitue 9 e^x, 3Uf{ filum 
Ctim pondere pendeat ^ 

C A P U t IV- \ 

De Compofitione viriu?n.\ 

Cuiti yires compofitae crebro in R R» rum 
Marhematicorum tum Phyficoram icFtpri$ oc- 
currant : d^ ii$ nopqihil dicendum ^xiftima* 
vtmus. 

§. 105. DEFINITIO. Fire$ compofi. 
/i7j voco illas , quae in idem pun£lum agunc 
diverfis dirediontbus 9 non tamen dire£tefibi 
oppofitis. Motut compojim eft isi ad queai 
duse pluresve caufae concurrunt. 
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. Ut fi nflvsni recttndo .aIv«G^ «l» orfu^verfiis occ^tti defluenteoi yel 
Boreas ^el remiges fli|tnt yitCvti iherMHetn ; ezurget inde tnocufl 
compo(itus» nni sqaivflJensy ^uo nflvis medmni ingreiTa viflin ie- 
retur verfiii plagflm » quae i«Mrl4eri4ieiii &-OiGflruin cfldit. 

A X t O M A. 

Si idem punaum ,F (Fig. 47.) rriaham duae 
Potentiae P &'0 aequales, & direfte, five in 
unalinearefta, nbioppofit^; fervant aequili- 
brium interfe. ^ 

P R Q PO S I tl 6 XXV. 

^ §. I iQ. : iSSf dua P.Qtenti^e C P & QJJiifi^ F««4^ 
tent Pondus (P)fHnilm 4mtkms ( OTP, O Q) 
ita u$ OMilihiftm fii : ipter tns bas Pctentidt 
(O, R,Q:); tune fi ex pwtBo aliquo (F) af^ 
Jkmpta in$ra lineam dire&ionis Ponderis ( O) ^ 
cantwr reQoe ( F H , F G )pafaIleU ai Pmttia^ 
rum dire&iMes ( O Q^, OP ) : erit Potentia P 
ad alteram (^, nti in JParaOelogranimo HG efi 
HQadipfamOQ.Bvtviiet^?:Q::HO:OG. ^ 

'^ Dehonstratio* , Ducaturper FHori- 
zocnalis P C^; & producautur (fi neceffe fit> 
ipfa? PO i Q^Q , ut in>eas demitti poflint ex 
P & C^perpendicul^res Q M , P N • Itaque 
Im . utPondus O cum Potencia P conferamus » 
dam Grtve O • fune QO fuftentatur , lice- 
bit cpnfid«rQre ipfam (^O inflar bracchii tu. 
gidi 10 Ve£le inclina^to & circa C^mobilis (idem 
enim effeAus (equererury fi (uniculo fut>(ii«« 
tuer^ur Jlinea rigida (>0 ) . Tuncautcm dis* 
tantia P ipfius O eflet QF , & diftantia Poten- 
tlaB P; dire£lione PM trahentis foret QM *; *fn r* 
l^rQindc P : O : : FQ^: QM. Sed FC^eft ^•'l^ 
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finus angulf n , & QM (ibus anguli r ( fi \p(m 
Q Q^ pro R^io aeoipias ) • . Ergo P : O ; : 
Sin. n: Sin. r. ' At eft ii ttS w , & r s J » ht- 
bentque fe inTdangql^ FHO latera HO, 
* Oeim. F O ♦ X. W*^ $^^W5 angtUQmm m SiSVQln&t: 
^- 5^- Ergo jeci?!?! eft P : O : : H p : F . 

^ Il^^^^.^.^Sr^nailicef fi^nqm.PpcQnfideres ixi-. 
ftar VeJSis inclinati , ex 1quo'pendeaf ipfum Oj 
fuftentante Ve£tem hunc Potentia Qdire£Jio- 
•Pr.r. ne QN;'erfr<^:C :1 FP: PN », jBveuiSU 
ff \t 1 nus^9n|diP0f' adSitttim anguM PO N veh, 
fiye (fi prioref ratiocinio utare) liti incra A' 
F H O latus F H ad laib F O { ad^qiw 
crk Q5 0::FH:F0- SedexNum.l. eft 
etian> P i O : : HO : FO. Imut^ofmMaan* 
d^&iiifmando etitO ^^O ::<l:¥Hy Sc 

^ '0:fO::P:HO,od€0. 

^ue P: H O : ^Q^: ^ H ;• «c (JfemiMn ruffUs aU 
fernanddy 9:(:i;}HO:FHvilOG. Q^9.i. 

- § *I II. COROtLARIUM I.; Ipfum O 

(exdemorjJir/iiisyhetbQt fe fld aherutram Poten» 
tiam P vel Q, uti Diag^nalis F O ad O H vcl 
OG. Atque hinc ires iftae viresf 0,P, Q) 
ki aequilibrie conftitutae habencfe adinVicem, 
miFO, OH, OG, velCobOGaHF) 
uti tria latera Trian^uli F O H . /^iw Pore^- 
Harum P gff Qjooca/fttur Componente$) €5* vU 
ipfiui O ^Cifvr CompofiiB . 

\§\ I.I^^ COROLtARIUM II. Datl igl- 

tur Ponderis O ( vel cujuscunque huic aequiva-. 
lentis Potentiae ) direftione Q F , datisque Po-' • 
tenciarum P & Ctdireaionibus OP, QQ? 



t 
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anveniesharutntriurn vires prQ ^quilibr^Q ^er 
quifitas, 11 ex pun£lo aliqbo H^ intra uniusCom* 
ponentis diredionem deOo y ducas re£lam 
H F parallelam cum' alterius Componentis di- 
reftioneOQ,& compreas Parallelogrammum. 

§. 113. Co&OLLARit/M Ilt, Cum vi- 
res trium Potennarum O? P? Q,> expriman- 
rurperTrianguliOFHIateraFO,HO,HF; 
duo autem lacera H F^ , H O , fimul fumpta finc 
majoratertio FOjetiam patet , vii-es com- 
'ponentes fimul kmptas efle majore$ ips^ 
Compofitft. ., / , ' »j 

§. 114, (ioROLLARluM I V / ^puae^, vi- 
res Componemes O H , H F , exprenae in Tr ian- 
gulo F O H , funt ad rcjnyicem , ncutreclpro- 
ce Sious angulorum , qjups ^otiftituunt virium 
tftaruin dire£liones cum l^iagonali Parailelp^ 
grammi H G • Onfis ttaque i(hs direi£^i6nlim 
angulis , determinabit^r ex Trigonometria Ra- 
tio trium Potentiarum t* , O , Q, 

. §. iif- CoR0Lt4KiuM V. * Si punc*. ♦ Fij. 
jtum O crahanr dua? Pjorentia? PdcQ, dire£le 4^ 
fibi oppofirae & srquales , ^ac proinde aBquilt^ 
brium efficientes ; licebit alterutri v.g^. ipfi P * 
fubftituereduas alias S 8cT, direaionibus^OS , 
OT trahenres , quae fc habeant ad jpfam P, 
uti in Parallelograipmp 3.Tfe liabentiarera. 
OS & OTad Diagonalem O P : fic.enim duas 
vircs S&T ai^uivalenr uni Q, proittde ^ 
ipfi P. jPari modo llcebit Porentiam S refoK* 
ver? in du«s aequivalenrcsV & /, fi iftaefe ba- 

beant ad S, uti in PiraU^lpgr^mnip .r/f^ Iwr 
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bent Jatera orSiot zd Diagonalem os : atque 
nunctresPotentincr, /,T, aequivalebunt uniP, 
^ Pariformiter pofTet ipfa T ulterius refblvi ia 
alias jduas ipfi aerquivalentes. 

§• \i6. CoROLLARiUM VJ.' Viciffim 
datis Potentiisquofcunque, v.g, Qjr, /, T, 
Gxtinl trahentibus pun£):um O) atquein aequi- 
librio conftirutis > poflunt ipfae ad pauciories 
imo ad duas reduci ; nam duabus r^t fub^i- 
tues unam S , modo haec (e babeat ad ipfas 
r &/ r velut Diag6nalis Paralleiogrammi rt 
ie babei ad Igrqra or^ot. Ita porro i pfis S & t* 
fubAituesunam P. 

NoTAf pofTe anflmqaamqac trittm Potemiflruin (v.^ 
S| T» Q^) in aeqalUbrio pofitflrum & idem pundlam O 
trahentiam » certo reQ)edu fieri Comfofitam. Ita fiT 
fyeStecatVLtOmpolua^ crantS&Q^componentes. Si5 
coofidecetiur. ik Conipofita ; eriuic Compooentes Qj& T. 

S C H p L I O N. 

Poflant ex hac virium Compofitionc & refoiutionc 
plurlma exponi cbnredanefl» de qaibus fufius fcrfpferc 
Vflrignonius» Cflmus in Curfii Mflthefeoa Gfltficc edjio» 
aliiqvic. In, gratiam TyrMii^ HBQtulvl aiUiuc cmdiendi 
pauca folum delibo. 

$•117« I. Ac primo quideiQ » ut magis pateac Pro» 
pofitionispraefentis ejusque demonftrationis univerfalitas; 
fic (^inFigura 49. in qua faululum fupta Htttram G dtbtt 
odfcrM littera Ft ducique borh^ntalis P^Fim verticadem 
06F) Potcnciflcum ^nive Otrflfaenciam uiia^Q^ fitt 
infira iineam horizontalem jper pondlum crahendum O 
traduAam: du^isnunc^paralfeJisPG» GH» etiam hi^ 
crit P:Q^: PO : OH. t^Nflo? frimo Potcntifl P si}uivfl« 
let fllceri cuipiflm trahenti Pondus O pendulam vel cx 
Uiiea f%ida QO » vd ck pail(^ & V«^* angularia 
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RQNi'*^, '^di perp^rtdicularis fit ad^direaiontfi dR'8c *py. 7^* 
PtDM; atque binc cft P : O ; : RQ^: Q^M , vel ut Sin. C^.** 
«rtg- Q^R od Sin. ang. Qp M vel P O N . Quodfi porro 

'o OQ^fiata?qu<tr 
lum Q^M O S 
QjQMvelPN. ' 
Slfcundoj reQ)edu Potenti^Q^trahentis in Ve3le atieulari 
FPN '(^ui perpendiculads iit ad dire^ioncs 0¥ Oc 
QpN) crh Q^:0::Fl*:PNvelQ^M. Igitur 

poft alteritatfonem in duabus pofterioribus Prbportioui- 
bus «qudibus iuftirotam,€ritPfQ^: : RQ^: FP, hoc eft 
\xt finus anguli acuti QOR vel obtnfi QOG • ad ttnum 
angmli POF vol OGH. Atqiii Triaiiguli GOH duo. 
btera GB > OH ; funt uri pr^di6i mox Sinus. Ergo 
ctiam eft P:^Q^: : GH vel PO:OH. jg; <? • d. 

Si tradio OQ^ e flet borizontalis, fieret toia N O Q^fco-, Fig. 4^, 
rizontalis, PN autein Verticalis; exifterentque refpeAu 
Potentiarum P^&Q Veftes angulares RQM &FPN. 
Servatii ita^ue reliquis ut in Nbm.I. eflet Triangulum 
QpMe; FON, &P:O::OQiQM::P0tPN. Itera 

Q:0::FP : PN ; & poft faaam 
«Iremaffonem eWt ob atqnalitatem iftarum Proportionaitr 
P : Q:: O Q^tf / QP : F P; vrl P: Q: : O P: O H. Q^e. d . 

$• 1 1 g. II» Proprietas Plani inclinati expHcata ia 
Propos. XI , etiam hic facile dfpionftratur in hunc mb- 
dum i^vide in Tab. 1 1. Fig* 30 , Globutu C profe aufftlum 
h) Dum primo Gravitas trahit dire<!lioneVertic^li» C^» 
deinde P diredione ad Planum paraUela > Planum ver» 
refiftit direJ^ione bc, perinde eft , acfi Pun(!ium C tra- 
faerent tres Potentix ih xquilibrio conftitutae imersquas 
funt Comfoiientes Gravitas & P: )i« iraquc tres Potentia: 
in Parallelogrammo ra exprirauntur lateribtts aC% Crt 
Cb; $t P quidem fe habet ad gravitatem ipfius C , ut 
Cr adCA vel rb. Atquiut Cr adr^ » ita AD ad £A 
(^ohftmilia Triangula reiianpila A D b ^ r Cb » J^ Angulum 
A S r frofter paraliilas AD,rb;ba,rc9 Ergo eft P ad 
gravitatem ipfius C > ut Plani aJtitudo ad hujos longito* 
dioem. 
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fi« ' ^ ti^ p&Q^; earum vires cuin inter fib mm ad ipiuni Grtvt 
^' comparatas ita aiTequ^ris. Ferindc eftt jACh Gfsve iiu« 
penderecur ex punc^io communi O filif A0> BO» graye 
aOtem ejusque Centrum gravitatls dcorfum cendat direG^ 
«Fr. 5. •rfbne vei^icaii O C *. Pcrinde pari^ejr ieft » acii Qraw 
iii Ccollcddii^ trahatur a PoteRtia P dircdic^^ COpa* 
UjYchipa AP; & a q^diredione CP parattela ipfi BQ- 
Aiqai nunc ej;ir P ad Q^ut in ParallelogrRmirfo P Q^eft C^ 
^duP; *& affnbs crunt ad totam ^avitatcni » uc latcra 
<^ vc| ti^^ ad OC.. . mbcs jgicurKationem viriucnhic 
f ite cxDitffaiTi,. ' 

^•'Pdrit^r/firirtilataPotentik P, fubftitucretur ad A fiilr 
crum.fC)fientanscolumn2'AB extremum unum.; pcrgat- 
ifat Q^trabere diredionc B Qj aget fuk:rum ad A eodein 
inodo) quo^ antePotcnria P: unde crit Q^^d gravc AB 
■ '' •: ver ad gravitatcm in C coUedam 9 ttc "C P ad C O . 

*P*g- 6.110. IV. Sicrc$Potcmia5»(P,Q,&0,vcIR) 

5^ * trarmnt idcm pua^m O > aequilibrium intcr fc ccnences< 

ptoteft baruip Pot^mtarum qutntitai cxprimi hri;ribiii- 

TnanguU ABC» quod oricur cauc > quando pcr tres ^» 

gdi^nesPO» QO» OSL duconcur crcs |)crpcndtcularc9 
A^CBy BA* qus concurfu fuoTriangUlumefticianc* 
I)£'m6n'str. Sfducas lincam DEparalleiamcumPOi 
^ ^ 6ritur Tfiangultim DOE , ciijas latcra DE , E O , OD 
^* ' * cxprimtint magnifudinenArinm Pofentiarum P, Q^, O*. 
Atijui novum Triajiguium AB'C eft (imile ipft DOE; 
er«;o criam iftud exprimet tres ilki Potentias.^ Proha 
mlnoreM. Prodadis PO in N, & QO in M, eft Triarl. 
galum re(5hng. KNO iimile alteri AN;c ^ ob angulum 
ad N communcm & R^dos squales< Igitur anguloi 
AKNORSPODKD; atquehinc ASD. Sjiili-' 
liter Triangalufin M RO cft iimile ipfi BSM ; igtiur an* 
gulus BS!MOR*!^DOE! cura igicnr anguli A&B 
cxiftant intra Triangulum DEO» ctiam cft ACB S 
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® Ad punfim snterfefiioriis Uneftruni A C , P O (Jn hac Fipt- 
nv 5 1 ) iippM€ liHefWtt Xi ^ad pnfichim inurfi^ivnk lineatmm C ^i 
BO, Utttram$, mifasa ChiUcograpko • 

DEO« 
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DEO. £rgo. Qoflre in TnanQ^nlo A6C latns CA cx- Talw 
primit Potentiam P» CB ipfam Q[» A B iplfam 6. , ^ ^^* ^ 

tton fohm auttm lYiabgulo A B C * Vel fiffiUi A B C ( in Fj|. $ i) 
fed fic alio nhc exprimcatur tfat iUc Potattiaif fi nimiruio direa 
tiones .ip(aniai P> Q^> O > transe^nc perpendiculariter per lateni 
^i» f, ahi £z hac Pro{»oficidne (Iquentia fluunt . 

^. izi. V. Si duo Piana indinata^ED » FDfua»»Fig^ 
tentent Globum C ^ vim rciillentem utrius^ue Plani in» ^«^ 
venicsy fi ex Centro C docas tres perpendiculares» unam 
Cmin Planum £Di tanquaiti diredionem» qua reiiftir . 
iflud Planum ; alttram Cn in FD » tertiam in horiaon* 
taleni EF: tunc enim Trianguli EFD latus £ F exponet - 
vjm Gruvi^ C, iatus £D vim refiftentem bujusce Piani» , ^ 

latus FD vim refiftenteis efiisdem Plani . ^ 

$. iia. VI. Sic (ifiTa^.II. flfg»37) AD muros 
vel Planuni verticale ; Grave Cliinc muruni contingat» 
iltipc fuOencetue a V eifte angulari dip. Qa;eritur » ^oat 
JRatio iatercedat inter c & Potentiam' j » dnm xquiiibrium 
fervant liarc duo f RESObUTiO. Ducacur txGiobt 
Ccntro € perpendicularis inc» tanquam diredio re(vften« 
tit Muri ; «ieinde cp tanquam diradio agencis vcdiis in* 
dinati ; demum 0crA perpcndicularis in Korlzoncaleiu 
^A) tan<)uam dircdio Corporis gravis : 6netar.exinde 
Triangulum A^a^ cujus larus A^cxprimet vim gravis» ^ 
latUs A vim muri refilleritia« latus t o vim bracchii in* 
dinati, aut vlm ()ua ipfum c bttic braccbio refi(iit. lta« . 
^ueut m VedcpA^fuffcnteiur ipfumc» debeteffePo* 
tentia iad vim rcfiilentis C> mdK inventam&^xprefTam,- 
latere oh, utireciproce dtftanttap^ ad didantiam b4* , i 

Ac fi c penderet Jibere ex Ve(^c horixontali dff At dc«> 
beret etfe d:c :: Aiiid. Vidc biQG > quam di verfat finc 
vires Corpbris ejfusdem atque in eodem ioco perfiilentis» 
quando nunc lilbere pcndec » nuna alio modo fuftcn<« 
tacur. 
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66 MicHANicA. Cap. IV* 

Tab. A P P E N D I X, 

^" " tn-qiit breviote crili examinacur pf iftiarium 

Scacicea fondamenrutt). 

^ 11} . Non poteral j mi TitOi ptxtiiehnn q\iA» 
' mor CapitA perlegere » qain fldvrtrterds j funilfimentuni 
emhis squiiibrii uatici t»ntineri I^ropoiitione noftM I Hf , 
in qua afleritur i duo Pondera tunc squilfbrari inter ici \ 
qaando iila fe habeti^ in fuaruth diflantiartlm Ratione re« 
tipfoca. Hanc ilo$Propo(ition(mfoIo e.tpdrimento ibU 
dcfm comprobtftrimtis ^ cupientes Tironem , prstervedis 
fcopulis 9 prdmptius inducere in Statices cogriitionetti * 
Non diffitebi^ equidem nobilius effe fcientia? genus illdd> 
^ood apriori potius & eii intiitia caularom pend , quain 
a p$fiMori9 quem&drtiodum per obfervafiOues fit » ftia 
krgamentfl depromit: verum quahdo nuda ratiociniava- 
dtiant, prsftat ad qtl^vis aiiacertiortf eohfugere. Qaodfi 
lilhilominus deiideribsi |.loc Stadces fundimenhim tibi 
eomt^bari difcurfU ah'quo a priofi cledtiAo , argnificn- 
tutti ejtilhfodi pi^opoho» qaod mihi pra* cttMriS fcirtp^ 
probab^ftijr , qaodqwcl e^ KeiJid in introinS* nd veram 
Phys. tit Hartsoeckeri Pbffices Cutfu , ex Belidorii Otrfk 
Matieni. tjt IkiiieHt Mecbattica t diis^Cf pAulo con- 
crfldias dfltaros fum per feqtltfntel Tbefea • 

4* 114« TH£si$ I. t^s Corporis ff^emefitis fr&por- 
ti&natUr ejus yelocitati • Velocitas eniiili ad qhani pro- 
pendet & folicitatuf vis mortdfl» eft efFedus Potentix in' 
Corpore premenfe aat ad motain nitente, Igitur velo* 
citasduploi triplo, centt|ploS(c. major^ tanquameffec« 
tusarguit Potentiam (tanquamCaufam) duplo» rriplOf 
eetitaplo majorem» per Axiofna f. $• i|. Hirie 

Thesis II. Si duorum Corponm A i^ B MaffaM 
i^tnjtntaquales; ipforttmPotentiafeuviresVi^v* enmt 
ut ipforum Celeritaus C ^ c. Nec enim aiiter vires hic 
differunt I quam fecundum celeritates . Itaque quando 
cft M S m» erit V:v : : C:c« Vici{fim% quando celeri- 
tates fant arquales, fcil. C S c ; vires erunt ut MafTitf 
lioc efty V:t;: : M:fli. Camenim iingalsCorporisroott 
porticulx stquatl vclocisate feramur i «qualis vis ijsfinga' 
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Ik pmkoBt tcRdttf ttqoe hinfc ptiticol^ duplo , . triplo Tab. 
{rforrs. (iv« Maffii duplt > Iripk » poffidct vim duplp^ IJI* 
tripiomajorcftik £fgo. 

TifESi^ Itt. yiftfVi^^Corpointm Ai^h fam 
in Ratione Compofita Aiaffttmm M fic m ^ celeritatttm 
Ci^c. D£MoNftTk. Atfumitur Corpus teftium X » 
qiiod (tt qaoad Maffam cquale ipfi A 1 fed habetn Cek« 
Htatem c ipfius B | vocemus hujua XPotentiam& vimP* 
£rit itatiue » per Itr/! 1 1 » 
VtPstCsi?. £t propter c ti ^ , erit pariter 
P 1 1; i : Mtiti. E^go (ptr Atitbm* Ptop^ j 1 . Co^, 4* 
fdg^. lof.) eft Vftdvin Ratione Compofica Rationum 
CiCi & M : w » id eft 9 Mafsafum & Celeritatum ; j^ e. n^. 
C O ItOttAlttuM I. Qula autem poiitts ilsdctri Kt* 
tibnibusC:c, M:m» etiam Produda C M i cm^ funtjil 
e&dem R&tione Compoilta * Maftarum & ceieriratum^ ^Arithm. 
Virei Corporis A 6c B rite e)cprimentur per ProduAii eiC'' S- ^^* 
MdflainCeleritatem. CblLOlitABluM lU Igitfir 
^udndo Vires funti^uales y erit MC S mc. Atqui>tunc 
m M : Ni : t c : C . £rgo vires funt Spquales , quando 
Maib fehabent ad invicem uti reciproee celeritates. CO*^ 
ItOLLAAtlJM III. Eft ergo a^que diflSciie movert 
intra idem tempUsCorpus {imprum eum celeritafc dUpla r 

Suam Corpus duptum cum celeritate (impla: unde fldua!* 
jt vires fibi direde opponaneur iea coutra fefe nitamur $ 
efficient dtquilibrlum * < 

TttfcJM 1 V- tn VeSe efl stqidtUffim^ fi /mt PoH* 
dert M ^ m reciproCe uti dtfiantia. Quia namque ht 
diftadtlx ita funt Celeritates ^ , erit M!m : : clC, adeo* * JPr.a» 
que {per Jhef III. Cor* 1«) «^uilibrium « Q^e%d. 

H« Propofitione^ pulchro nexu coharrent , oftendunt- 
que appofito difcurfu ftquilibrii Caufam : qul fi ribi Apo- 
didicus viaeatur, utere eo &fruere. tnterim * quid 
illi ab obftinariore quopiam opponi polfit, tion diflimu- 
labo . Nimirum ttt Theii^s iftx firmo robore confiftanri 
debec in eodem Corpore pro diverfo iucreinento Ceieri* 
tatis etiam crefcere vis fii intenfitas Potentiat 1 atquf t% 
Thefili qoc bafis f ft reliquarumi viAxiomatis ibidem 
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Tib. ufiirpiti^orequitar untam; incremqntocderfltads tnv 
II I •' qcNUTi efTedhii refponderc increoientUin catife » rclats «d 
fpatlum ; utrum vero Cnufa » qux Corpus agit per fpiih 
tkaifl duplum >. tv iplufn Sxc. (le etiam^ ipfa dupk> triplove 
siMenfiori incartpm reli^icmitur, Imo funt hodiePhilo* 
fopbif qui arguntcnti^ npa^ontemnendi^nixiaffirmantf. 
Vclocitari dupla refpoif^cre caufatn qutdruplo ifisjottm 
qaoad intenfitatem virium . Si 4icss: Hi omnes Autho- 
res hoc pofterius folutn afHfmant de viribus vivis » quaa 
aflerunt eflc in Ratione Compofita ex Simplici Mafsarum 
6CrdQplicat9 Veiocft4itum, adco ut vii cjusdem Corporis 
triplo velocius moti habeat.fc ad vim cum fimpla veloci^ 
tate conjundkaro » tit 9 ad i « & in corporc A alrerius i 
quadrupio cum velocitate tripla » habaat fc yis ipiius A ad 
alteram ut 4x9: i i i>e. |^: i ; de vjribas autrm mor- 
V tuis conlentiunt omnes > eas tfft in Ratione Compofita 
MaiGiram ficfimplici velocitaram fecundum Thes. III: 
rfp0n€tfyrtf adverfiriut: Qai vires vivas ftabiKunt^ va- 
ciUarc.fiiciant vires mortuas; nam fi poflibiie fit» dari 
vdocitatem duplam cum vi non dapla fed quadrupla; 
igitar nifi aliud argttmciitum accedat, dubitarj etiam po- 
tcrit» otrum celeritatcm vis mortus iequatar in eadem 
an diverfa Rationc intcnfiti^ iHius vis. Itaetiam ad 
Thefinll. rcfponderi poterit* differrc quidcm vires 
aqualium Maffarum foium fccundum cclcritatem » fie 
tanien» ut incertum relinquatur» crcfcantnc ill^e vires in 
Ratione crcfccqcium celeritatum» an in alia. 

^» I if • Itaque ^d tricas hafce clidendas in fubiidium 
,: i;i^ndum. ed expcrimei?tum quoddam illuftre & ccrtom » 

quo dctegatur Natur^ illa lex » qus velocitatcm mode« 
ratur. Rctegi autem illa poceft vel methodo a nobis in 
Propofitiosie III. adhibita » vel fi in Vedle squflibrato 
M N ^ Tjik 1. Fig. 9.) fiifpendas primo Pondera A & B 
^quaha \i\ diftanttis squalib^is » deinde alterutrom » v^ 
B removeas ad dlftantiam duplam » triplam , quadruplam 
&c ; crefccnt enim tunc vires unius ejusdemqite Corpo» 
*§• af. rls B pro Rationc diftantiarum ^ atque cxinde veldcita* 
tum> ad quds difponitur, Quo experimento dum de 
viribiisfaltcm monais^mumi*e3^dituri^uodTbefi I&IL 
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: •&eriniri finBo.paritcr ttl« robfiflent Tbefts rcG^nr» Ttb. 
•tqttciiiudpnepttimi» pFinceps&ackes l^earraMN C^r^ lil« 
pora in fe agentia tanctfervare iCQuilibrium « ^oiurfo 
iimt in Ratione re^proca vf locitatqm • 

§* i i^. fi» -eorttttenr,^ ~^od vcrum nimc-iit^ Cor* 
poris ciusdbm virei c^ utveLocuice&^ veruin.jttiAfn eft 
€ eonverfo ,* veiocitares efte4it vircsH £x fal&ate namque ^ 
pofteriori^ ^erct veritas prioris.'' ) 

§. ilj. O^Vf fV/jirrmc) . Qui afTcri potcfl; ^quilibriuni 
*do Ponderibus O 8i P in Ratione rccrproca Maflaruif) & 
velocitacum poiicis , cun) iil a^quilibrio onmis motus tt- 
que adco vclocitas exuler f RefpondeOf abeiTc qaidcm mo« 
tum adualcm , idquc ob squaiia utrinque giofncntai. mo-^ 
tum fmpedieinia, forc tamen moiUm aHqiaem »^ & vclo- 
tjtatem diflanriis proportionafcm 9 ii vel tantilhim dub- 
rum mqmentorEimaitcrurrum minuerctur; ca^tcrumPon- 
dera ipfa fcmpcr func ad haric velocitatem vi machins , 
prona dc difpoiira . - ' \ 

{. 1 2 &* Ohjicies fecuttda cum RecenijoruKn. nonnemi- 
ne» vires in VcAe crcfccntcs vel dccrefcentcs ne^aquani 
debere rcfui>di in velocitates , fcd ip. hpc » quod gravia » 
^QO propincjuiora fukro fiunc, eo» plus pondcris in f^« 
. erum reijcianc; undcfit, ut.parvuin Pondijs queaf,.aqm« 
librarl cum pondcre magno» qqod fuloro propinquius uCi 
Jiaiv: objcdlioncm idcirco faiicadduxiy ^t anfam li[abcccih 
cxtermiuandi crroncam banc o^)intonem ». in quam plures 
jam fcquaccs vidco foilsc impulfpi . Falfum itaquc» i^ 

Juocungue Vcfte» v^. Hoiiibdromo AP (Takh %• C) 
ondu« O partcm fui aliquam r^jicec^in uilcruixi A: u^ 
I li, fublatiPotenciafuilejica^te P^^nyaiivuBPoni^.erj.pfup* 
ponas fcutict illa iQtuna poudus^O ^ ycl fi.filurn vfjrtic^^c 
uno fuj cxtrcmo adnci^as 'piinAo O > aitcrujn conjUDgas 
cum^jJancis lance tina », nccf^sc erit » ut.pro squilibri^ 
obtinfndo imponas lanc^ oppoifira? pbndus squaie fpii O» 
' manifcfto iiidicioVrrihli Pbnderis O cxqncrarj in fplcrutii, 
5. 1 19, Monct roe iftc ^rbr^ ut hi gratiam Tironia 
a faliaciis abflrihcndi inmedium profcram alium adhuc 
\ paraiogismumi qui ab'Arc%iuicde Qriginem trahens;^ ^qn 
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Tab. 411^ fi«quentiffimm eft i|nid'iiitIqaos> fcd fli hodbiw 
111« nis ftriproribus uittitus * Cogtti) in^iant» tnibopoiii 
d«ri P & Qjpofiti in dUtimii 

A b c d • g H 

I I I |--T -|' 7 

• 1 ■■■^ 1 

rcciproca Mafeirom ( qu« fiw e, g* «t ^ m ) ^ pendcnfii 
€X V^ftp MathcmancQ AH» mutiriQcconjvingi in unoin 
Parallelcpipedum AHi diviiuio in 6n partcssqualcs»<j[ua^ 
_ rum fingQlx squales fint dift^nti^minori cd^ Hqo pac^ 
10 reprxfQntabit Parajlelcpip^di par^ H e ipfom Q ^ $. e A 
ipfum 0« Atqui pritti c^ntrum motus 4 prit huuq Qcni 
trom gravitatis (ut eyaminintipaiehit) Ergo iu 9^va\U 

^ brio cohfiftcnt ipfa A< » eK t i*Q* Q ^ Q« Hjk argu* 
iucntatiQ quomodocan^qc i variis inftitutitur) cpoimiud 
jfthoc laborat vitio» quod iPondcribuS prim^m disiuh&i 
tisiranscat ad iUorum conjund^ionem » fallaci ompinodii* 
Curfq ; nam in (tatu disjon^ionis Q nihil ibi ponderii 

' trajicit trans fulcrum (fti w § U8. /i^() ^japd tamen 
jlert fupponitur in ftatu conjunftionis, Hic ipfi^ errop 
jiovim ^liciam generavit epod noQnQllos fcriptpres; 
. ^ st^iim priorc paralogifmo decepfi ccnfem, VeAcm^rivi« 
tatf donatum (v.g* DA in fig*^^ T^^J») cum is Hj; 
pomochllo C imponltur t rcttnere adhuc gravitatcm toii 
taAi squivaleiuer colle^m in priorc puufto» v,g* 6t 
f uod ralfum ; cum experimcnto probari poffit » Vcde 
Al>(apra fulcrum C ppfito» ad punAum Q filo VerticiU 
fuftentandUm (prous Sebolion 1 1 , prop* IV^ motm ) noa 
Teqoiri Potcntiam «qualcm tori VcAis grivitati , fcd b^ 
fcmpartiDC» 

PofTem binc dlgrcdi id Jmpugnindum Cirtefii 
fundamenram t cui fu«n illc Stiticen fuperftruit \ id 
convellendum item Virignpiiii fandamcntum vi Cotih 
poiit£ innixum % . nam aflamii» idcm punAum agi i du« 
ph'ci vi imprcila» quarnm. usraqui integra mancat» citnt 
timeo poft obliqaum illapfun uni iltcrios vim fceundaoi 



. ^ 
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panem enervet. Veeam ne h«e & alifl fimilit Ibngias T«Ii.IIJ. 
perfequefi prohibet prsftimta miht Imvjtis. 

C A P UT V, 

De MQtU gravium. , 

A R T I C y L y S h 

De Motu graviqm libero . 

§.130, DEFINITIQ. Motus a^tidilis, 

eft is > quo Corpus aequalibus fucceffivit tem-. 

poribus aeqqalia percurrit fpatia • Motus nni^ 

foYmiter Ceu i^quqMiter Qficel^fttut dicitur ille, 

qui aequalibus fuccedivts tempQribus recipit 

. leqiialia velooitatis incr(iniei\tai. Mq!u5 uni^. 

formiter retardatus eft^ qui aequalibus tempor. 

ribus aequalia pa^itur velQcit^tts ^ocretneQtti.^ 

yt fi grave in primo temporj^ miliuto ipovearur per 
pedem i » in 2<2o niir^utQper pedcs 2^ i^ tertioper 3 &c. . 
Aqt vicHIim ii in priino minato. moYeatur pei;:pedj^ 20» 
jn j^^ jper ig, intertio» quartp > ft«*dlc< per i^» H» ' 
12 &c. habebitur in primo cafu moraa nniformiter acce* 
J^f^rus, in Altero motiis i;inifomii^er retardacas. 

$• 12 1* COROLLAKfUM. In oiotu Ig^r unifor* 
imtter accelerato crefcit eadem proportione yelocitas, qaa • 
tempas (^^ iUud fimf^t ^b initio mot^ metiiure)*^ 

QBSBRVATIQNES. 

§. ija^^ L Qravia lib^re demifla c«4uat 
inotu aliquQ accelerato . 

II • GravU quo altius padunt t eo nflia}oretn 
infligunt idum, eoque 4>rofundi|i« penetranc 
in fubjeclum mQll^ naviinentuin * 

III. Gravia pon^ere inaequaliaCv^. plu« 
mula&nummus aureus) in Vaoio uueric» 
kiano cadunt eadcm velocitate • 



yi Mechanicav Ca?, V. Art.I. 

Tab« Rjsiiermemiim hoe mm^^ «brbmit » gtmnuHs ifim ^efmim^ 
II !• i^ fit^lif fna^i^f pmiculis a^M^Uhi • 

A ^ I O M A. 

'§' i'^??-. Eadem Caufi ncceflaria , fubjedQ 
tpto applicata nec impedira) femper agit 
quancqm poceft . 

f. 134. NOTA* Qapnif nn td demoiiflrationcni i^ 

quentium pluritpum inter^fl: didicxguere tempora ipajora 
« minimis ; Tempons partes phjiice parva» ( v«g. minuta 
prima, qaaliom i^aconficiunt unam hpramt vel minuca 
iecunda» ^galiuip ^o con^iant uoum mtnutum primnm 
borarium) vacabimus 4»j?a/i/Mi« Parces inilancis^ huw* 
modi fcnfibilis iii(}efinite parvas yocabimus fempufcuh 
vtl fnometm X 

Pr^i$t7> adyu: Lernma , quodf tametf ex diSis in Arhb* 
miicaCap. K ^ Geom* Ptof* ^o^ fatis jam confimrtdft'^ 
\ ieaSi ^fa^entia tamnfac^ius ^ cUrius imeUigfMdM ik 
exflicmuf af^ono ^ 

L ^ ia^ H A. 

§, ]|$'» Si^fttadtinRationadufhcMaipfianma^ht 

fuodjfit 9 ^ando a » b » c 9 funt tres 

^An^hm. fiOntitates cotttimc proportioHedes ^ ; 

$* H' crit frima a ad sermm c> uti f^a^ 

dratumdm a od Qsfa^ranm de b. aur« 

a; q ; : aa : bh. 

D c AS 9 i^ s T R • Si Rationia axc utrumque teffminoin 
. multiplires per idem a, erit a:c : : aaiac. Atqai » oh 
a: i::6} € , o& ac& bi : erga & a:o : : aa ibh^* 
Qn^t.d- Viciffimi fi iit 4 M c ut Quadrata aa :.tb ; eril 
aud^c in Ratione dupUcata Radicum a^b^. Nam ob i»: c : ; 
a(t:h.b i x^uaUa funt akb % aac » & iftorun;! ts^nquafla 
arquemidtipiorum fimpk bb-t a,ci Atqui pmptcf polk* 
f ioffum trquaiitatem eha:b:i iic% babetque lanc ( ob 
tres continue pit>pQrtfO|i.aIe« a^ b ^ c) a %6c Rationoa 
duplicatam Rafionis a:b* £rgo • C d R Q i«L aR i ^ ^< 
Hipc etiam ii iit 1» e^i n in Ratione fubdaplicata Quadra- 

torum 09$ ib, erunt etiam «1 Si /1 ati Kadi^es quadraw 
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Ipforufn aat bb* Nam ft concituas^Radices « j ^ > 0c ter^ Tab. 
tiam contiiJue proportioiMiIem c» cft « ad i io Ratione IH* 
fubduplicfltsQuadratorum a4> hh^ atqueutRadiccsqua- 
drarz jpforum . Sed etiain m 4e s fapponuniur effe u| 
41 ad ^: ergo fic i» & i{ funt in dato Oafii ut Radicca ^qa* 
flratorum aa j A^« 

PRQPOSITIO XXVI, 
§. 136. Graviafi^i libere p^Ywifpt , /» ^/V- 
//i/i/w non valde magna a fupeYficie terr^ sK ^41- 
</^«/ fwo/« unifoYmiter accelerato , 

D £M o N s T R A T 1 o . £(l iii gravibus libere 
defceodentibus au£la aliqua velocitas audlus- 
que impetus , adeoque ipfum grave impelli- ^ 
lur a vi quadam acceleratrice *. Sed ilthaec *i^^l 
vis coniinuo agit (alias fijn primo duntaxat 
fempyfculo ageret , corpus. cum imprej/hfihi primo 
impetu deiftceps ^quahditeflabereturcontYa atqne ' 
experimuv) &quia iimulCaufa naroralis &ne~ 
cefTaria eft , agens quantum poceft ; ip(a quo- 
vis temporis momento eadem perdurans , fi« 
niiti ratJone agic> parique impulfu Corpus ur« , 
get : adeoque quovis ruccefllvo momento 
aequalem addir accelerationis gradum ^. At- 
quiCorpus quod aequalibus temporum inter^ 
valli^ recipit aequales celeritatis gradus 9 mo« 
vetur motu unifbrmirer acceler^to* : ergo ta- * $• «J^ 
liter movetur Corpus grave libere fibi pcr- 
jniflum, Q^ e. d. 



\ 
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fiiut hk ietMn\flraiitHr , Iwum habent m bypothe0 9unienti$ 
epifiem vtrtntu gravitantir , C^futditur OHtemnbimnihns, eamlem 
efe in iifkmtiif ntn 9§ide mtgais a terta . ht iiverfit aute» notoH» 
^husfpu ajkmtiis iiverfaineffe, ad^itur a SevfUmianiM . 

^ Im ut, f\ prim^ mofnemo producat unum c^critatis (i;ft« 

4rai fecondo moaienio f^uuduxBi tertie tertium aUdat* 

£ f 



74 MECHAKriCA, CjLf.V. Art, I. 

Ttb. §.137. Co&otLA&iuM I. Sparit» 
^'** per qu» grave p*dlt fiicccflivis renipu(cuiis, 
crefcunf in Progreffione Mturrfi Arirhmctica 
,i*?*3t4^f'5W.* Nam fparia crefcunt urive* 
locitareS) hce aurcm 9 ex demonftraris , cres- 
cunt fingulis tcmpufculis per aequales accelc*- 
rarionis gradus; ergo & ipariat 

§. 138- CoROLLARiuM 11. Viciffim 

Corpus grave furfum verricalirer pro]e£lum 

ifcetidet moru uniformirer rerardaro, eoquod 

fingulis rcmpufculis maQcat eadem gravitas 

, tanquam caufa neCfflari^ ^ v|r(uq fijrfiim dj^Pti 

■ «quavir?6ftw5« 

l»R Q PQSI TI Q XXVH, 
§« 1 35. I . Si grave ex quUte liiere decukt 
per temparis inft^mid fenjiifilia eequalia : eruut 
fifb finetn cujusaue inftqntis fpaiia ab initio Upfui 
computata uti Quadrata crefcentis temforis • J I • 
Spatia autem fingults inftantihus percurfa enmt 
fecundum Progreffionem banc Aritbnuti/cmn^ \\ 
j*r-7*i?-&C- 

Hqc cd: i; gravp cadit e. gi p<^r quinqae in(^ntia (cpih 
' iia fant MinVit<i f€cun4« horfLriaS peragr^tqae in Minatq 
priniQ pedem 1 ; peragrtverit illad ab mitio lapfas ofqac 
ad finem Minuti z4p pedes 4; & ab initJQ lapfus usque 
ad finem Minuti tertii pertigraycritpedcs 9» (imiliter os» 
que ad finem Minuti ^fi & f ^' ped^s li^tst cum na« 
merl i*4.9»i£.ir &c^ iint oti Qoadrata numeroram u 
^«1*4* ? ^^^ quipofleriores indicanttempQrisincremen* 
ta. II^ » Si autem fparia,aceipiantar illa » qu2 xti quo- 
vit Minuto feoriim percitrruntar ; fiet> uc fi mvc primo 
sninato percarrat pedem%f idem minuto im percurrat 
y^4cs 1 1, in tertio % » in quarto 7. ficc • Corfer. Fig, 46« 

\ 
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Demonstratvh L Vivtf J^^ 

CcncipiatQr unumqnodqqo inftans di vidiln 
^qualem numeram tempuiculorum iafinite 
parvorum & aequalium / v*g. unumquodque 
Minucum divifuni in t^mpofcula iooqqoo* 
Igitur fi quinque illa Miuuca vocemus (. II. 
111. IV, V ,• erunt fub finem Minuti I . elap- 
(a tempufcula ioooqqq , fiib finem II* tem- 
pufcula aoooQOQ? fub finem IIl<»^ l V^^ Vrt 
elapfa erunt 3000000 > 4000000 9 5000000« 
Sed quia Minuti I incremencis ( (ciL tetnpqs* 
culis I, ;fc. 3, 4* f ^Ct usque ad iqooooq'*^) 
proportionatur velocitas atque Cpatioruiiima* 
gnitudo/ y erit Summa & coHe^io dmniuqi «fr. ac 
tempqrculQrum in Progre(fione «aturali Arith^r ^^' '^ 
metiga conftuutorum) aequalis cole^liont 
Ofnmutn rpatiolorum usque ad finemMiuutil 
percurrorucn . Pariter Summa (empufculo- 
nim ab I u$q|ue ad 2«oqooq , i. e. usque ad 
finem MiQuti 1 1 > aequatur 3ummse tocidem 
4)atiolQruni interea pcrcurfbrum ; & fic de- 
inceps . Atqui Summas omnium tempufculo- 
rum ab initio lapiSs usque ad finem Minuto- 
Kiml> |I| III9 IVi V, fiiac fequentesnu^ 
mcri*^A, B, C, D, E;. 

A. fOQOOOf QOOpO { 
D* 20Q0QOIQ0OQO0 
C. 4f OOOQI J^OOOOO 

D. Sooooo^toooooo 
E.tafooooaf 90000 



** Ptr AHthm, Pw^tS* 
Iftifrggcifim » 9i4id Ukm» 
4^m fv^nl^Mi fimmmH^ 

fimmia t€nmm frimi ^ ui" 
ftMf mmnfimi0tfi ptfmnttf' 
fHm fef 'MiNiKMl » mmmit9$ 
fir d. 
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' ^ ^ * &c • )K • Et^o qriam jfe eodem inodo habear 
Sumin^ fpatiolQrumi i.e. fpamf percur(aiii- 
ttBtemporaLIfH.Ifllflll.IfUfllU 
flV.If Ilf lirflVf V.ideoquft fpamift- 
haec fe babenc uci QuAdraca cre(cecirH3m ceai- 
porum 1. 2, 3'. 4« 5. &c. j^:^^ i- Sive i ut atia 
phrafi utar, rpatia ab iaicio hipfus conipucaca 
^S-xfS- lunt in Ratiooe duplicata * Tempori|ni<, Tei9- 
pora proinde inRatioaeriibdupliGataiproruQi 
fpaticpim . 

DEMONSTitATUR II. Pars. 

Quia (per Fart.i^ fpatia ab initio lapfiif 
percurfa cemporibus I. r+II. I + IlflH. 

ifiifiiifiv. ff iif irifrvf V. funt 

ur I. 4. <>. 16. 2f &c. 

a. b. c. d. € V hinc fi a fpatio^fiib^ 
. trahas fpacium a primo Minuto percurfiimi 
remanebunt fpatia 3 , percuijfa Ntinuro a*: Ec 
fi a fpacio c fubtrahas (patium b^ remanebuht 
^y pro MinUro 3«^» decurrenda. Pari modo 
invenies pro . Minuto ^^* & f^ ^^tia 7 & J. 
^ Ergo&c/ Q^e, d. 

$• 140. Gravis igitiir libeotii afl^dion^ feqoept 

* y^ . TibeUa fic exWbebit. • "^ 



mam 



' &• 4«« SpaHaJe^at». i. 5. 5. 7^. 9. 11. xj*. is;. 17^ I9- 

Spatia gb initio kfflU . I. 4. p. I^. 25. ;^. 49* 54- Sl- lOO. 



«(^^.^■■•-^ii^^^i»*»"".»^ 



«I^ PtlifMCue hocp«tebit» fi Auaicrof A^ B>. C, D, E divi^ 
ff^i^nadem miiBenim 5000000; prodibunt enim proportionffla U 
a loooooi. h 4000009. < 900000;. i2 laPQDQPt' .e sso^ooqfi 
qnt iramert» ncgie^ ntilliuf mementi frt^ione , mm ut 1.4^ 
i^ 2$ i evflnefcet^ue «mpliiu fra^ioi fi fflajocem aiTamai ccinfah 
fulorum «umerHi& » 



PiQP psiTt o XJ^VII. ' 77 

4<i' t4l. Confcntittnt hujus PropojicionisTh^om ut* TaK. 
.cunque expenmenca • . 'Nam ciim P. Ricciolus St J. Bono- 111« 
Xiix cx Turri Afintllorum demififfet Globos cretaceos 
«qualesi (ingulos 8 undarum» obfervavit tempus » quo 
Globomm nnus decidebat ptr p«des Romonos lo » 6c 
cuin iiQmeniflet fuccefitvc quinquc- bujusce temporis fpt* 
tia 9 adnotavit lapfus proprictatcs fequentc Tabclia ex* 

Tempora* Sp4tiafeparat4» Spatia at irUtio tapfus:' 
l lo lo. 

II fo • : 40* 

III fO ^O. 

IV 70 1^0.- 

V jo ifo. 
Ntemcris his td minores t€Hninos niu&is, vidcbls.omnit 
cxadlc congFUcre cum Tabvda $. 140. Confentiunt & 
obfervadoncs recentiorcs iuGallit faftx» itcUndum quas 
grave intra Minututn unum fecnndum lapfum eft per 1 f 

pcdes > I polh JL -^ lin. K/tenfurx Pariflnx ; in aher* 

Minuto fecundo pcr 4f ped. 3 poll. € | iin, ; in terrio 

per 7f ped. f poU. 10 ^ itn. Sed &h2c fpatia neglec- 
ta fra^ione cxfgna crCfcunt inProgteflionc Arithm. nu*' 
sftcrorum imparium i. ^. f • ' * 

Dixii experiTMntauMmqtKThmitetvnfentire* 'SmPatert>e 

Chdts^ohfkrvavii t intra ynam Semminntum frctmdmnj^rave lapfmn 
effeper pedes^ig^ unam peais quartami in zde, tertiolquarto^quin^ 

to» fexto, lapfum effe pir ped. tz^. Ig |. ij. 50. J^. Quam 
aHfferentiani a Dera , tn Tahtda §. 140. exptijfa , tpfmei trihmt aerit 
r^fientigp. ■ N op n dmn eninnero » fUH in denrnftrationeahfhaher^ 
^sA atrit omnique alio accidente impeditneiito . GoUigit ex eadem hat 
^hfervatlone F, Dt Cfmlus, motmk accdtratmh p^opterfefifientm airem 
tandemperventmmH admomneequahilem» 



Cqrollarium, L 

§• J42.. Corpori gravi verticaliter furfiim 
propulfo inverfim evenient eaedetn proprie* 
tates; fciL fi a(cenfii per f. Minuta duraturo, 
iiceQdac prjoio minttto per pedes ^ > aonci* 
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T** nuabit afcenfum inrr« minutum altterom iper 
* pcdcs 7 , intra tertium per f ^ |ntra quartum 
per 3 , incra quintum per t . Adeoque tem« 
pUS5 quo grave delabifUf) eft ar^quate rempo* 
ri > quo ^rave conficiet idem fpatium afcen* 
dendO) li incipiat ferri fiirfum ebdem itiipe« 
tu , quem acquifierat in ultimo momento ful 
delapfuii. 

COitOtLAftixJM n^ Pfa^icilffi. 

■ 

4. 143, Cogmto fpatio (v.g. tf. pedum) 
^oJ gravi motu uniformiter accetirato caJent 
percurrit intra frimam tcmfus ( v.g. iotra unum 
minutum fecundum ) iwrair^ tempkS^ quo per^ 
currit aliudjpatium datuhi ( Vig. pedum 1 96 1 f • 
Soo) quate e(l circiter longimdo Semidiame- 
tri in Glgbo no(lro terraqueo . Resolutio. 
Quia fpatia ab inicio laprus percurfa funt uri 
Quadrata temporum ) aic: utipatium i; ad 
fpatium i96tfgo05 ita Quadratum temporis 
1 id C2ua(katum tcmporis x £3 1 layyzo 4 Igi* 
tnr Rraices ex Quadrati$ extraftae , fci). t & 
1143 ) dant cempora. Sed n^g minuta (ec. 
conficiunt 19 Minutaprima cum 3 minucis fec.} 
igitur tanto tempore indiget grave^ ut cadat 
tx fuperficie Terrae ad hujus Cencrums eX 
hypothefi) quod tnotus acceleratus e6dem !«• 
nore continuetur « 

Piciffim^ cognitd temporis parte prima (Vig. 
uno Minuto fec.) ^aliafext^y cdgmtbqik Jpa- 
tio percurfo intemporis parfebrima (v.g/i f ped«) 
invenire fpatium percurrenaum in temports parte 
fexta. RtisoLUxio. Quia fpatii «£r ii!rttio 
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lapfus percurfa (unt uti temporum Qaadrata , Tab. 
I & 36; fiat,ut 1 :36:: 1$ ixSi f4o. Quae^ U^* 
re eodem modo fpatia ab initio emenfa usque 
^d finem tetnporis praecedentis fcih Minuti 
quinti > qufl? funt 37f . Jam fiibtrabe inven- 
tum pofleriorem numerum a priore) fclL 37^ 
a f4o> remftnebit pro inftanti fexto fpatium 
165 peduro* A?i) ♦Dic, ut 1 t n : : if :*i»4o* 
# S i6f4 

S C R t t N 

^ t44» l^foprietacesCerporisgrdvijeidemfs» ex« * 
t>licat2 in Propoficione hac flcprscedente, pofTunc fub 
Schemate Figurz Geometricx in hutic fere moduni ex« 
t>oni • In Triangulo Redatigulo ABC ( Rg. 4f ) Linea 
AB repi^fentet tempus fcnfibik) ae proinde (icut teiti- 
pas 9 ita linei hxc concipiatar dividi in pirtes f nfinite par- ' 
vas Adt dntfffg&Cf du^ntui^ue juxta Meth^dttta 
Cavalierianam ex'quovis pnnifto elementtri transver£c 
lioeae cam Bafi paralieic* qusipfa; transvcrlip haberipo^ 
ibnt pro totidem Redbingolis akitndineiQ infinice parvam 
babentibusi eajusmodi aiiq«a craiTedelineata exhibentar 
per paranetogrammula dtt iUf fxt gy 6tc« Emnt i(bi 
transverfxfjcut ipfx^is^i Ait ^f* ^g &C* i«e*iicae 
temporunv incrementa. Sed ficnc funthzc temporum 
incrementai ita funt in motu uniformiter acceleraco ve* 
locitates atque exinde fpatia ^ : ergo transverfc iUx reAe * Pr. i£* 
reprsfentanc tuih incremenca velocitatom 9 tum fpatia ^'^t* <* 
^ovis congrucnte momento percarfa* 

§• I4f» Secundo, Cum lines cransverfir repraefentan. 
tts fpatia & implentes ipfum Triangulum ABC ^ com- 
ponant hajaS Aream ; hinc fi ducas rcftam aliqaam (v*^. 
fy) Bafi parallelami exurgent duo Triangula fimilia 
Afy ft ABC 9 quorum Areat reprxfentant fpatia elapfa 
intra tempora A/, & AB ; fed hac Triangula fdnt uti 
(j^drata reAarum A/fi; AB C^ff Gim. Pr^f. ]9« Ctf' 



go Mechakica*^ .Cap.V* ArtAi* 

Tabt roIL f . ) ; igitur & iJMKia «b Jnitio lapfiis pcrcurfii tem|M9* 
111 • ribus feiifibilibus A/» AB> (unt uti Quadrata horufH 
tcinporum * Qaarc fi indautia fenfibitia fepra^fententur 
per ipfas Ai, A^, A/, Ajj fiic. quje fint nt 1. 1, }.4 
&c, erunt fpatia his cempdribus ptrcurfa , mi Quadnra 
jiiorum teinporuin.' Qtjod etimn verum eft, camerii 
tempora ifla nou crelb&nt ut i. i. ^4 &c. fed qttotnodo^ 
ciinque alitei' , vi Prsp. 30. in Geometr, 

^. 14^« Tertio. Quodfi ita(]ue inftaiuium fetlfihtlturti 
incrcmenta finc ut 1« i. 3. 4. f , acproinde fpatia his tem* 
poribus percurfa fint ut 1.4. 9. 16.1^ &c. ; erunt (proitf 
jufra offenfum fuit^ ipaiia ftparata ac 1« j. f • 7. ^ &c« 

t}. 147. Quarto. Qui/i veiocitatesacquifitx inultimo 
inomefRo Teipporum A^, AB, funt uti ^o , BC , five 
m ip(s Ae, AB, h^ autem funt iiiRatfonefubdaplfcati 
fpatiorum : erunt etiam velocitates iJlx in Ratione fub- 
diJplicata ipatiorura» five oc R%dices quadfats fpatioram* 

4* '4^*' Qjfittto*^ SiCorpua temporc fenfibiii Ai^ fue> 
ritdelapfuni rooeu uniformicer aecel<)rato«{k co velocita-^ 
cis gradu, qucm in ulcimo moineuto in d acquidvit^ 
pcrgatdeineeps rooto squabili ferri; movebiturdcincep» 
iAad intr^ idem ccmpas. A d per fpatium prioris duplum* 
Nam dam mocu accckraco delabirur, dccurric fpaciun^ 
reprsicntatnm Ardl Triangulari Kdo^ in quo rt^ do 
rcprcfentat cum ultimum ejus velocitatis gradum, tum 
fpacium ultimo momento pcrcurfum . Atqui ii.deinceps 
velocicace^o, vel «quaii A t feratur lequabiliter pcr tom'* 
pus Ai/, transvcrfflt icquales ipfi A / impictit & compo^ 
nunt Redangalum dt 5 dupiuin TrianguJi Ado i ergO 
fpatiom arqu^iliter dido modo pcrcurfum cA duplum 
prioris. j^ e»d. Ex hoc fundamento quidam probant» 
^via kbi per fpatia, qu£ fint ut i. 3. ^^. 7 &c. Nam 
dumgravei inquiunt» ca(jitpriino minuto pei' fpdtiam 
t)nius pedis 9 altero minuto caderet per dups pcdes , fl 
pergerct fola velocitate fub finemprlmi mintiti acquifitaj 
•c quia ob vim 2quabilitcr acvcicra^riccm acce {Jc novus 
impecua squsiis ei > qucm in priino minOto fufceperat, 
vi hujus movebitur adhuc p^r unuiti pedcm atque ndeo 

; «nivcr« 



PftOTOttTSO XXVII. «t 

i 

^deivi Jioc ie ratiociniQm hahebir^ £ xSe temporrhKU /onfi- j^ 
biiibui ^ermo fit ; quodfi vero ifkm progreOionem per 
ipartfl 1 . 1« f • 7 &c« de fpatus •etiam infenlfbJUbus «(«•• 
Mnt^ tflertio haec omoi fondAmcnto deftitaetur^ ac m^ 
tu» ipfi repugnabit, qnz miiiimt per Xaltus j ied jpei 
.comifmos gradus amac progredi . 

X)I€ ES «ofitm hme uipmimtgfiii .imo^ irii fjoe Sebtflh iMifim 
tmn : Si prisiiin lineain .tnuuyernnn iniiiiitc parvflm conftitufli 
Rei6faingulum dtt tt iecundlflin Ke£hnguluni em Uc. fic Ac porro^ 
mi penc infinine Uocc in frtMguio A BCeKiiiunu kainfintcfpfl- 
jne ezcefliis crum, qufllefl funt^iflrxula Trian^ulti A.t0.t «•«•icc* 
;Sed infiuiti exceflnf pofliinc efiicerc nmabileui quflntitatem foipTi 
creram; erge tale pcccfltain «Kcurretln Triangulo A BC . Hefpen* 
JU§JL Difiingn»Mttietmem, Infiniti exceflus vflteot efficere quancita. 
tem notflbilem fupra .verflm » fl fiinul 'Tnmpti cicedant ootabilitcr 
|>flrtcm uoflm ipnnitc pflrvflm C . ^i nonvezce^nt N . At omncc 
cxcefliis fimul rumpti nc^uidem conftiraunt ultimum Redanguiun 
M C» quod iprom cftpfln tnfinitc parva rcrpe^ lotios ABO: Mgi« 
itor ezoflfliifl eticm /fimul Xui^pti font noUiui confiderationif . Hine 
•etiam .fi motum urimo tempuiculo ffl£lam connderes ut acquflbilem^ 
JU motnm (econdi tempu(cuH confideref ot habentem refM^Vu pra« 
mi unom acceletfltionis grcdum^ 8c mouim ccttii tempulcuU ut A» 
«undum grflduin.» qoarti ut ccrtium Ax . adhuc rubfiitcnt Tuj>eriA- 
•res motus flccelerflti pro|»rtctatcfl . 

^. 149. 8 C HO Li O Vi . Kcu^cflt hlc difiEare« quanm fo» 
jet Corporom injcadendo iegnitics^ nifi natucx Author volmflet ea 
«lotn aoceleraio terri . Nam cnm monftrante expericntia gr ave 
accdentmn .odflt iotf a >ttnom Minutum fc^undum .per «fpfltium ig 
j^cdum j fi Minutum hoc dividfltur in tctt^ufiiBuIfl loooQDO^ .cfldat« 
i^uc gravc tempufinllo primo pcr fpaiiblum unum., «quod voco ;« 
pcragrflvcric fiib fincm lcpfiis fp^tiolfl <5ooooo5QOocd . At:fi idcm 
sgrave fiippQnfls £erri nioto jeqoabili « illodqoe Ttca^uduJn .pciiuo 
■moveriper idem fpfltiellum xf , pcrcorret tllud teropufculo 4^0 rur<* 
iiisunu&«f.> tn«tcrtiodenoottmim.> tc^ficiportOL, ondCidcmnm-riik 
£ncm Minoti iccondi i.e. poif loooooo tampol^ulfl ,peragraveria 
tocidem (pfltiolfl s, Sedfpatidla loooooo mocu «quabiJi peccurfii 
iimt ad ft>aciOla 500000500000 imra idcm tcmpus mociv.occclerat« 
Ifttrctttra^.uci ad $00000.: etgo^raveAiatojegQabiliimca «..Min» 
iec. pcragravit duntazat partcm <)utngcnties miilerimam fpatii t% 
ipcdom^ atqoc ot ad fioem hujuf^fpatiipcrtingat^/indiget nniver^ 
iaoi Minutis icc. 500000« id ^Sk^^ didbus5^hons<i4Aec. Vide P J>a 
ChalesL. 1 1. Static. Prop. aa.^oi com unumMtnutumfec..diviriflcc 
ifai mtttuifldccimfly i(?79^6cx30O0CO04 invcnit, grflvc per rpatiuaR 



8a MficttA^icA. Cap* V* . Art. II* 

Tab, A R T I C U L U S 11. 

'" De Corpore gravi labente fuper Planum 

Indinatum^ &dePenduli$. 

OBSERVATIONES- 

' §. I f o. I . Gravia deicendunt tardius pet 
Planum Inclinatum AC> quam per verticalem 
ftcPerpendicuIarem AB. Fig.f^. 

II. Gravia defcendunt per Planum Incli-- 
natum motu aliquo accelerato • 

PROPOSITIO XXVIII. 
§• I f I • Gravia defcendunt per Planum la^ 
tlinatufn motu uniformiter accelerato. 

Dhmonstratur uti Propoiitio 26* 
Nam vis acceleratrix ( quae hJc exiftit per Ob- 
ierv. 2.) tanquam Caum neceflaria 6c eodem 
modo applicata, quovis temporis momento 
sequalia (emper velocitatis incrementa fuper* 
addet 1 non fecus ac in gravibus verticalitet 
cadentibus. Ergo. 

§. if2.QpR0LLARiu M. Defcenfum ergo 
gravium per Planum Inclinatum comitantur 
eaedem prdprietates > quae defcenfum liberum. 
Scilicet V^' Velocitates fingulis momentis ac- 
quifitae (iint uti tempu&ulorum incrementa: 
nempe primo tempuTcuIo decurritur unum 
fpatiolum, 2do duo , tertio tria &c« Il^Spa- 
tia fenfibilia ab iniiio motus computata funt in 
, Ratione Duplicata Temporum . yiciffm Tem« 
pora ( & proporti6naIes ipfis velocitares) func 
in Ratione fubduplicata, five ut Radicesqua- 
dratae > Ipatiorum. Quare fi decurrantur in 



Propositio XXVIIL XXIX- SJ 



Pjano A C ♦ fpatia A P, A C , erant Tempord > Tab* 
queisdtcurruntur, utRadicesQuadrataeifto- J^l}* 
rum fpatiorum. I1I«»*- Afcemus Corporis ''^* 
gravi$ per Planum inclinatum eft mo,tus uni^ 
lormiter retardatus . I V^ • Grave pe^; PJanum 
decurrens, fub finem lapfus acquirit eam ve« 
locitatem & vim, per quam (recroad^ direc« 
tione) poiTet praecile ifcendere eodem tem* 
pore per Idem Planum. 

Quemporro deUQat fcitu digna f^ndulorufn cognitiot 
fii^uentef Profojniones perdifcat% intir quas frincipalis eft 
trigtfma tertia, ad qmm rtli(put orditiantur* 

, P R O P O S 1 T 1 XXIX. 

§ I ; $. PUocifas > aum gtave acquint po/l Fig. f 4 
decurfam verticalem Ad^^ eji ad veloeitatem 
eodent tempcfe acqutfitam fuper Plano hclinato } 
uti Plani longitudo AC) ad Aititudinem AB| 
ex fuppofito y quod utrobique incipiat cadere ex 
quiete^punSo A. 

DsMONstitATuR. Ponamus idem tem« 
pus Dtirinque divifum in sequalia & a?que muU 
ta tempufcula • Jam vero velocitates initiales 
quae fiunt utrimque in primo tempufculo , hic 
per vef ticalem iiUc fuper Planum , funt uci Vi« 
res i^# a quibus procedunt , nempeuf gravitas 
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^ Per vclocitatcm acquincani decatfo ali^uo fpatio » v g. lineA 
AB> intelligitnr illc vclocitatit gradtti» quem grave acquirit alti* 
tao momcnio» quo ad finem illiut liiies veftit. 

^ ^ Ideo eiiim in Plano efi tardiar motut » qnia Corporfi 
inoraentuni in Plano mimiitttr ; ic quidem ut obfervatio demoniirat» 
fi dentar dno cjufd. AltitiKfinia plaAas gtatre dcfccndit fardiui in 
Plano longiore inqaominua monlcntamhabett qoam in breviofc 
ift quo majos liabet: igitnr momentum ant vii dctfercens eft mett« 
Sm tardiorii vclocttatif ) ac pto|iiir«i vclocitatca funt utrfmqut «i 

F a 



84 Mechanica. Cap. V. Art. II. 

Tib. Abfoluta ad Refpeftivam , t. e. ut Plant longt- 
vpl^Ai ^^^^ ^^ altitudinem *. Atqui velocitatibus 

«nli!* initialibus proportionantur fubfequentes reli- 
quae ^ i adeoque & velocitates ultimo mo- 
mento utrimque acquifita?. Ergo & bac pos- 
tremae fiint ad fe ur Plani longitudo ad akitu- 
dinem. Q^i. d. 

§. if4. C0ROLI.ARIUM I. Etiamfpa- 
tia a gravi primum verticaliter, deinde fuper 
Planum eodem tempore decur^ fiint ad fein- 
vicem, utiPlanvIongitudoad ejus altitodinem. 
Sequicur id ex lapfu uniformiter 6c propor- 
" tionaliter continuato : fic dum grave in ver- 
ticali decurrit, i S y decurret in Plano i /; fi 
hicdecurrataS» 3S, iooS>decurreciUic2;i 
QSj 100} &c. Sed 100 S £unt ad 100 s > ac 
deniqueTotum ad totum, utLi S ad i x; igi- 
tur (patia etiam tota funt liti initialiai proioac 
m vires> atque hinc ut AC: AB. 

§• iff. CoROLLARiuM II. Gmve Igi- 
tur intra idem tempus > quo decurrit vertica- 
lem A 6 y nondum percurrit totum Pianum 
A C 9 fed hujus duntaxat partem . Hac par$ 
qualis quamave Jit refpeSu totiusy infe^ntibus 
tnox docebituf. 



irirct • qutrttm una ( neinpe Ahfiluta ) integra cfl » tltem C ^t^' 
tiva ) iminintttt tSt . Poitet hoc iprnm tiiter 4eiii0Jiftrtti ea Prop. 
si » ex $. I jfl. obfcrvatione | » & ex §. 12$ . 

^ Ncmpe (i primo tempttfciilo ctdat grtve in ▼crdctU per ipt- 
tiolum S 9 At fupcr Pltnum» propter tardiorem motum » per mi- 
Bmfpatioiam/; ctrfetrecumtotempttfculoliic pcr dS » lllic per tf » 
tertiohicper |S» illicper jx» U ficporro. Sunt tlttClll iS: 
if;:aS:pf ;:|S;j>^. ^c« taitiiicieit uipiim» 
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Propositio XXX. Sf 

PROPOSITIO XXX. Ttk 

§. i$6. ^ ex j4lMuJims verticalis A B ^imr- ' " • 
to ultimo B ducatur ai Flanum perpendicularis 
B P ; daHt Plani pars A P fpatium , quod decur^ 
ritur intra idem tempusy quo grave cadit libere 
per verticalem AB ; ex Irypotbefi y quod idem gra^ 
ve incipiat utrobique moveri ex eodem punSo A • 

Demonstr. Sparia duorum lapfuum» 
fcil. unius liberi , & alterius fuper Planumi 
funt ad feinvicem uti C A ad AB *. Atqui *^'5^* 
fpatium lapfus liberi , . quod efl: eadem A B , (e ^* ^ 
habet ad A P uti C A ad A B . ( Nam obTri- 
•nguIafimiliaBCA, BPA*, cftCA:AB::*<5^- 
AB:AP). Ergo. ^'•^^- 

'Noudnst Planam C A ^ verdcdem AB t Plani pflrtem 
AP» eflc trcs qiuuiticatcs continuc proporrionalcs» & AB 
^viidcfAMediani. 

§. If7. COHOLLARIUM L* DudlS IH « Fig« 

Circulo Chordis A M , A N , AR , item M D> f r« 
ND> RD &c. percurret grave arquali tem^ 
pore fingulas iftas Chordas ; &quidemeodem 
illas tempore percurrcr, quo caderct perDia«* 
metrum verticalem A D. Nam .fi uhordai 
A M , A N , A R &c. producas usque ad ho» 
rizontalem DL, oriuntur diverfa Plana indi^ 
ilata , ad quae perpendiculares funt Chordas 
M D, ND, RD '^: ergo hae decurruntur eo- ^Cem. 
dem tempore, quo verticalis AD. Similiter ^-^ 
fi Chordas infcriores M D , N D , R D transfe- ^' *• 
ras in oppofitum Semicirculum cx A vcrfiis r » 
f», n^ concipiasque doci ItneasifD, n^D, ^D; 
crunt illas eodcm modo inclinatae ad Horizon- 



Tib, g^ Mechanica. Cap.V, ArtJL 

III. 

teni) quo oppofirae , ipfisquc semjaleS) (utw 
deqiialite Trian^ulorum A D m , A D M j A D N , 
A D n &c. £jf (reom. Propp. z. ^ 20. Cor. i . & 3 . 
liquet). Ergo & hae eodem tempore decur* 
runturi quoDiameter, 

§. ij8. CoROLLARiuM II. Velocitai 

acquifira in Verticali A B habet fe ad velocita^ 

tem eodem temporeacquifiram inPlano, uti 

^?'» «^- A C ad A B * ( Fig. 54) , proinde etiam ut A ^ 

ad A P 9 i. e. habent fe ut ipfa fpatia • 

P R O P O S I T I O XXXK 

'^•f4» §• if5>. TempusTj quo percufritur tottM 
Planum AC, eft ad tempus t, auo percurritur 
PerpenJicuIaris A B , utiACaaAB. 

Demonstratur, Dufta Pcrpendiculari 

B P eft tempus /, quo percurritur AB, aequale 

*^.3o. illi , quo decurritur ipfa A P * . Tam vero 

Tempora T & / queis decurruntur ipma. A C 

& AP, funt inRatione fubduplicaita iftorum 

*Pr. a«. fpatiorum *, id eft (ob tres continue propor- 

"^•'•"•^tionalesAC, AB, AP) uti AC: ABj trgo 

CtiameftT:/:: AC:AB. Q^e. d. 

COROLLARIUK. TeiTipora iapfuam per divcrft 
Plana eandcm altitudinem habentia func m horum lon- 
girudincs. 

PROPOSITIO XXXII. 
'^g- f 4* §. 1 60 . Corporis gravis Celeritas C acquifi- 
tafubfinem lapfus verticalis AB y efiaqualis cele- 
ritati c acquifita fub finem lapfus perPlanum in- 
flinatum AC. 

D£MONsirRATUR. Ccleritates C & r ha- 



pROPOsiTio XXXII. 87 

bent eandem Rationem ad quantiratem aliquam "^^^^ 
tertiam. Ergo funt aequales. ProboAntece^ '*'• 
Jens. Celeritas C ac^uifita in Perpendiculari 
AB habet (e ad velocitatem eodem cemporein 
Fiani parre AP acquifitam (quam vocabo V) 
liti AC ad AB ♦, vel ut AB ad A P (ob tres •i'R«f: 
continue pioportionales A C, AB , AP) Bri' 
vifer * C : V : : A B^ A P. Secundo . Celeritas c 
^cquifita* poft decurfum totum Planum habet 
fe ad velocitatem V in Ratione fubduplicata 
Spfbrum fpatiorum AC , AP ♦, hoc eft , ut *'«'• «»• 
ABad AP. Ergoeft£::V::AB:AP. ^*'"'- 

Sedeftetiam * C:V::AB:AP. Etgo Vfc- 

C & r habentes eandem Rationem ad tertiam *^*'* 
V, fiint aequales. Q^e. d.^ 

\ §• i6i« CokOLLARiuM L Celeritates 
itaque , quas idem Corpus acquifivit per di« 
yerfa, ejusdemtamen altitudinis Plana , fiint 
inter fea^quales, quia omnes aequantur uni ce<» 
leritati acquifitae per verticalem*^ Quamvis 
tempora, queis acquiruntur, fint inaequalia i 
ut ex pYop. 3 1 . liquet . 

§. if>2. CoROLLARiuM II. Si gni ve F!g ( ^ • 
cadfit per plura Plana fed contigua (v.g. AB| 
BC, CD); habebit, fub finem lapHis per il- 
la , in D celeritatem aequalem illi , quam ac- 
quifiviflet cadendo verticaliter ex R in D ; fup- 
ponendo pnmo^ pun£la A & R ^fle in eadem 
norizontali RAN, 2^angulum Scflexum ad 
B aut C non impedire motum , £ed tantqm 
tnutare ipfius dire£tionem. Nam dum ex A 
pervenit in Bj acquifivic celeritatem) quam 

F4 



TA. acquWviflef cadcndapet vertk:8leih, ^B, vel 

♦c#/ 1 P^^ obliquam M B * : unde fi cum bac ccleri- 

tate^ porro pergat moveri ex B in C ; Babebif 

in C celericarem r^lem , qualem acquiftvifleC 

per Planum M C vel verticakm ^C. Simili- 

ter in D acquirit celeritatem parem illif quanti 

acqulfiviflet per Pfanum N D vel verticalenci 

KD: &ficdeinceps. Pici^niy (lanlibus (it- 

petioribus duobus fiippofitib) grave delapdiftt 

cK A per B & C usque ad D , acquifivic vires 

& velocrracem, queispraecirepolTetintraideifl 

tentpus redire per eademPIana contigua D C| 

^_ff H CB, B A, vel per verricaleffl DR *. Und^ 

^** porrp 

fij^ft, $' 163. CoRotLARiuM IIL Si gravd 
decurrat Circuli arcum f D , qui fane confide^ 
rari poreft inflar plurinsorum Planorum co» 
liguortim infinite parvorum , in quoriim de« 
eurfu remoram nuliam pariatur ; fiet ( du^i 
prius Y P ) perpendicttlari ad Diametrum ver' 
ticalem D O ) ut in D acquirac velocitacem ean* 
derfifj quam acquifiviflet cadendo per vertica- 
lem > iw SiruMn verftim , P D . Praecerea po(t 
emerffum arcum fD^ motu continuatd a(cen*r 
deret per afctrm UR £! Dr > atque hiac ex K 
(cbnfufnptis ibi viribus) relabendo movere- 
<ur asqire inf , & fic pofro* Hinc fi grtvar 
fufpeDctatuf' ex tenui filo gravitatis experte 6( 
tx claVdf Cy atque e% quiece verricafi adduca^ 
tur in R » ibidcmqtfe fibi permittatur/ CjRtii^ 
tabitur ipfuni graVe aeque ac fiiftantaretur t 



PUOPOSITIO XXXIII. $9 

nlants infinite parvis^^in arcoRDt Quare Tab^ 

Pendu!um cale movebicur per arcus aequales tli* 
R 0> Uf ; & redibir per eosdem. Icumunum 
per arcum R D r> vel reditum unum per R D r» 
vocamus ofdlintionem vel vibrationem. 

Fada ergo unn ofcilldtiene fiereat zqoales omnes iub* 
iequentes cam qooad fpatium quam quoad rempus -''^, id» «c^. ^ 
que (inc fine, m adeo Pendulum tale prsberec nobisMo- 
bile perpctuum , nifi friftio ad eiawm &aeri$ rcnifiif 
iDotufn continuo infringcrent* 

PROPOSITIO XXXIII. 

$« 164« Si dentuY duoPlana contigua A6> Fig^fr» 
^G> ^ alia duo contiguaafi^ fiy, proportio^ 
^alia primif ^ ad Herizontem eodem modo in^ 
clinata; erittempus^ quo grave percurrit Plana 
A B •]• B G , ad tempus quo idem decurrit alteva 
^ i^ t /3 7 ) utifuKf kadices quadrata borum Pla^ 
norum vel Spatiorum . 

Radiaes quadratas didoram Planorum vel afiorumSpa^ 
tiorum cxprimamus pcr r (AB f BG), r (•fif fiy^t 
Jtcm per r A B 9 r i^;8 ; Ita ut nerra r exprimat Radiceni 
quadratam Ulius quantitatis, cni prarfigitor* Sfcundirt 
Temput impendendum ad dccurrendaifthsrc latera figna» 
Limus per littcram I ipfis pr^fixam. Demonftranduin 
itaqnceft, fi fit AB: B(j : :«^:/dy, cfre/ABfBG; 
f^fiffii^iir (AB t 8G) it {dfi ffiy. 

Demonstratio* V^ Prodacantur Pla- 
tiaGB, 7)5 usque ad Horizontales AZ» tf^j 

erir propcer iimilem adHorizontem inciinatio- 

3 ' — ■ .X. ■ _. __ j 

Dt^ud ii<if4abitafe poitis^ concipe filtfin ruftcifiaii» jnaaf 
f ad quexti fit Planum tfecurrenduiD iBfiarTangeBtU perpe»» 
aicularcs tnnc autem filttm eadenf tarioacf fdieiitabit grave » «uai 
Plaaum^A QPigiHtit ^o. Tdh. II.)dircaioii« ^c etiam ad flaiittirt 
>crptn4ic«lari loiianuMfci i4ca |rayc« Conftr $» 117« 



50 Mechanica* Cap. V. Art, IL 

Tab. nem Angulus Aaflft, &ZK^; proindeAA 

'"• AZB,a^)8fimilia: undenuncpWes infticui 

pofluntProporriones;eftemmBG:)S7::AB: 

•^fc^.^^*::2B:^/S, ergo & ZB:^/3::BG:/Sy, 

& alUYnando ac cotnponendo ZB y B G : B G : : 

^iS*|*^7:/37,fiveZG:BG::^7:)g7, rurfus- 

que atternando B G : ^S^ : : Z G : ^7 ; adeoque 

* Ratio B G : )S 7 facit aequaies inrer fe rres fe- 

quentes laterum Rationes , A B : a ^ , Z B : ^ j8«, 

ZG:^7> qiubus & accenfe hanc quartam 

ABf BG:a/3t/37CNamcumfitAB:BG:: 

«^i^ : jS7 , erit componendo AB f B G : B G : : 

*jSf j87:/37, &/7//er^^»rfoABf BG: flt^f 

/07::BG:ie7. Ergo.) 

I ¥•' Quare licut ifta latera , ita etiam eorufh 
Radices quadrats fervant unam eandemque 
Rationem inter fe {ut fi in quatuoY iUis Ratio- 
vibus unumquodque latus Antecedens fit adfiium 
Confequens^t. g. AB adafi uti^ ad^; eYitunius^ 
eujusque Antecedentis Radix ad Radicem Confe- 
i^uentis utiad 2). Sed uti funt Radices lare* 
rum fcu fpatiorum AB&aj3, ZB&^^, ZG 
& ^7, ita fiint etiam tempora qoeis decur- 
runtur (piYPYop. 28. Coy. «. 2 , cum quodvis la- 
tus minus pofpt htc ob eandem ad HoYizontem^ in- 
clinationem confidevaYi tanquam poYtio majoYis 
bomologi^ in quodfit tYanslatum , e. g. a^ utpaYS 
lateris A B ) . Igirur & acquales fun t Rationcs 
iftae, tAB.tafi, ^ZB:^^/3, tZGit^y. 
Quare fi a Totis tZG y /^7 , auferas partes 
fimiles/ZB, t^$y remanent/BG>//37, ha- 
tentes eandem Rationem, quam habem rum 



PROPOSITIO XXXIII. 5)1 

Tota tum Totis proportionalia > qualia funt Ttb. 
fAB, f(tlB:unAey$\ch\ttBG:tlBy::tAB: "^* 

Ill*'>- CumpoftdecurfamZBfiteadcmac- 
quifira celeritas, acfi grave cecidiflTet per AB j 
umiliter poft decurfam ^/3 eadem celeritas fit 
in /3, ac fi grave cecidiflet per a^S*, igirur *Pr.i%. 
etiam poft emcnfa A B 6c a)9 eadem celerirarc ^* ** 
atque eodeni tempore percurrenrur ipfa BQ 
&/@7, quo decurrerentur poft emenlaZBi 
^ j8 . Atqui ( ex Num. 1 1. fubfinem ) poft emen- 
la Z B , t^ j Tempora percurrendorum refi- 
duorum B G & /S 7 funt uti / A B : / a)8 ; ergo 
ctiam poftemen{aAB,aj8, erit/BG://S7:: 
tkB:ta^. £t poft fa Aam alternationetn Sx, 
commuttitionem erit componendo /AB *|'f BG : 
/BG::/fltj8f /)87://37. &rurfusalternando 
/ABf /BG:/a/3f //37::/BG://37 vcl :: 
/ AB : /ct^. Demum quia eft /AB :/<3&j8 : : 
r AB : f (t)8 ♦ , & * * r AB : rflt/3 : : r ( AB f Y"* **' 
BG) : r (a^S -J* ^7) ; erit eriam (fubftiruris %*itdii. 
sequalibus Ranonfbus) /AB + /BG:/aj8+ tMninitH 
/)87::r(ABf BG):r(c*/3ti87). Q,ed. ^*^*' 
Quod vcro dc duobus utrinque lareribus fuit 
demonftriatum , valet de quotcunque planis 
numcroutrinqucaequaUbus, fimilibus, fimi-; 
literqucinclinacis. 

§. T6f« CoROLLARiuM L Similcs ar« 
cus duorum Circulorum inaequalium , at eo- 
demmodo adHorizoiitemincjinatorum, pof* 
iunt confiderari ut compofiti ex tocidem Pla« 
nis plurimis fimilibut & fimtliter inclinarii , 



1 



$% Mechanica* Cap. V. Art.il 

Tah. Unde mobile decurret hos arcus temporibu^^ 
II'* quae fint ut Radices Quadraras arcuum (imi- 
lium , vel Peripheriarum > vel Oiametrorum 9 
vel Radiorum . Atque hinc Pendula duo in- 
squalia percurrent arcus iimiles incra tempo- 
ri> qaas nntutRadic^squadrarae fuaruai lon« 
gitudinum ceu Radiprum. 

^.166. COROLLARIUM II. Vra6ticixm. DotM 

Penduii longnudine i^ arcu fercurrtndo y invenire longi" 
tudinem alterius fenduli^ quod fimilem arcum percurrat 
term tempore. £.6. Qaando Pendiilum longum eft pc» 
desGeometricos Rhenanos 3® i66^ (confiderando bicpe- 
demutunum Integrum) peragic tale Feodulum ofciilt* 
tionem unam per arcum parvum > v.g. f graduum > ia^ 
tra unumMinutum fpcundum; qualisnameritlongitQdo 
illius Penduli , quod intra dimidium M inuti fecundi per- 
curret fimilem arcum t<^? ResolutiO. Fiat , ae 
Tempus ^ 1" ad l", vel ^o"'ad $0'^ , itaRadix qaadni- 

ta longitudinis ^166 9 vel (pr9 accuratiere calculo } de 

ii\66ooooOf qu^ eft i%77^l * &<i tAim Radicem 

^ quadr. Ot889^> ^"i^^ Quadratum o>79f| 8gi^> vel 

^evius 7^91 dat longitudinem quarfitamy per CoroU. u 

Vbl Brevius pro Exemplo prafente. Quia tempora 
hic funt 1:1» debet longitudo J 166 effe quadruplalon- 
gitudinisqusrendx; igiturquarta pars de 31^^» hoceft ^ 

^^i 2 dat longitudinem quxfitam. 

Vel. UtereREGULAGENERALliftbac: iitiQii*- 
drat a Temporum ) ita Pendulorum longitudlnes» Hinc 
ftabit • ^600 : 900 : : U^66 : 791* RATIO » Quia 
Tempora funt uti Radices quadr. Pcndulorum ; igitur & 
Quadrata Temporum uti ipfa Pendula. 

^. 166. COROLLARIUM III* PraftfGiimr Da- 
te numere vibrationumt quat Fendulum A nota longttudt- 
nis perficitj invenire longitudinem Fenduli X , quod alium 

cg> Not2. MtHMta prinu » fectmda « ^ tertia boraria , mtautur 
mt Ovadwim mimta prima » ficmuU ^c . 
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^hr^thnum numerum intra idm temfur pfffietMt. E^G* y^ 
Pendulum A> longum pedes Geometricos 3 » poll.4. per* jy j 
£cic intra horam vibrationes }666. Qaxritur longitu« 
<lo alicajus Penduli , quod intra horam eandem perfictac • 
Tibratioaes |^oo> fcii. tot> quojtfqnt minuta iecundain 
tuia hora ; five quxritur Pepd^ilum > quod intra unuin 
Minatum fecund. faciat vibratioiiem unam • R fi S O L U« 
T 1 O* Tempus datum» fcii. horam unam refolve in mt* 
nuta valde parva , v.g. in quarta ; «quivalebit Hora mi* 
nutis t^^6ooQo""i quem numerum fi dividas per dacas 
vibracionum numeros ^666 & j6oo ; fiet una vibratio 
Penduii A intra minuta JS^S""* ^ ^^^ vibratioPenduU 
X intra |6oo''". Cum autem iiRt Pendulorum Radices 
ficut temporai fiat iit 3fH''''ad ^600"" t ita Radix d^ 
)>4ooooo» nempe i>84l sd aiiam Radicem » i%%76% 
cujos Quadraram hS^9l7^ ^^ iongitudinem Penduli X ^ 
quando mia ejus vibratio fit intra i6qo" vci l"« 

VtciJJiin data longiradine duorom Pendulorum A flt 
B> & duratione yibrationis Pendiili unius (A)> licebia 
invenire alterius Penduli vibrationis durationem. £ft 
siempe duratio vibrationis Penduli A ad alterios B diiraii 
tionein j ut Radix qu. Pcnduii A ad Radicem quu PeodoliS^ 

XJLTSRIOR 

EXP LI CAT lO 

De Pendulis eoruinque ufu. 

Ex prsmUfis fundamentis fub jungo brcviter alias non« 
siullas Penduii proprietates > qu2 iegenti fcripta R.R« 
Pliyficorum lumen afiFerre poflunt . Prctereo autem il* 
)as > qu2 absque Mathefi fublimiore sgre explicari pcr* 
dpivc qucunt. 

1 • 
Qualecunque Pondus five magnum fivc parvam> five 
nnius fivc duarum librarum > appendasPenduIifilo; eo« 
dem tempore flc eadem velocitate per^cundtm arcum fe« 
retur » modo eadem feniper fit Pendt</i iongitudo ; qua 
defumitur a centro gravitatis corporis appanfi usque ad 
pun<%un fufpcalionis • Sicuc namquc io gravibus libcrt 
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94 Mechanica. Cap.V. Art. II. 

2 lY* per verticdleni deciduis majas Pondus non prodacit m^ 

* iorcm accelerationem* proutcondac ex^ iji. obierv.}; 

ita hec in Planis inclinatis nec in Penduiis majnrem ae* 

ttderarionem generatPonderis&materiaemajor qadntitaii 

f^era Ikte funt » fi dfirahmmt Mk tmpedbHemis tk SecUmtt ^hn" 
^mikm, ha fi globus Ugnau A ^ dttf flMthhem B , tutrfm Qatf* 
dem mttmtHdifUs fx a^mdibus filis ofciBmtw » tardim fl/ij«flnf /^ 
Heeut fta plumkeo movekitttr^f eoquied iUe majorem ghit tmifum p4 
slter9 B experiatitir ^ 

II. 

' Si Pendulum ex catenula dependeti quaiia placuere 
'PatriRiccioIo, debct catena cxiguam babere Rationem 
adpondusPenduli* 

III. 

Vt Gf ave in Pendulo tardius moveatur > debet Pen* 
dulub iieri iotigius » ut celerius , brevius • Sequitur cx 
Propot. }|. CoroUflrits. Hinc cum tempore seflivo Pen« 
clulam fili ferrei vel virg£ metallicse calore evadat loa* 
giusr byeme contra^ius > ctiamPendulum hoc pauciores 
^ ciiace quam hjreme vibrationes incra idem tempus per« 

Ccit« 

IV. 

'i&f 9* Velocitates acquilits per Arcus CB » DB « IB» fuoe 

*^Pr.tt! ^^uales iliisy qu£ acqniruntur per verticales ^*^ MB> NBn 

Cer,^.' OBi Le. perSinus verfosdidorum arcuumt fedcelerita- 

te$ acquifits per iiftos Sinus verfos funt in Ratione fubdu- 

*?r. as. pbcAts i»e. ut Radices qu. iltorummet Sinuum * ; ergo 

C»ft «^tiaro velocitates acquifitx per arcus. Atqui Sinus verfi 

crcuum graduum i^. i^. l^. ^^. ^o&c* usqueadif^t 

li comparencur inter fe> funt proxime ad invicem uc t. 

4. 9. i^. 2f &e. ergo celeritates per iftos arcus funtj ue 

^adices Sinuum verforum« i.e. ut 1. 1. 1«4. f &c* 

Rorro Chordx iftorum arcuum proxime fe habent uti 
ipfimet arcus» nam qrcus & Chorda if Graduum habcnt 
fe ut ifo : 149. ^ ;icur & velocitaces per Chordas iftas 
#runt proxime xquales veloeiiatibus per arcus* 
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V. TaW 

QQamobrein dnm Corpori in pendolo deClderAmiu dir€ ' ^ ^ * 
treiocitatero duplami triplamy qaadruplam, yel duobus 
Corporibus ccrtas velocitates in data Rationc v.g* | : f » 
id liec fi pendnlum exquiete adduxeris adarcamduplumy 
triplum &c. vel ad tales» qui fint ut j ad f • Qux rea - 
tiiultam affert utilitate^ ad capienda varia experimenta» 
prafertim de percuiHone & colliiione Corporum cum du« 
iK>ruiii aut moDium » tum ekftlcorum t quorum aiFedia« 
nes & leges licebit Pfajficii experimentis ieouidum indi- 
cacum artificium demonilrare • 

VI. 

Alio modo licebit Corporibas pendulis dare velocitate^ 
deiideracas > v.g. iit i. z.3 &c. fi in Circalo (Ivju f f.) 
ducas ex Diametri Vertfcalis infimo punfto D Chordaa 
DR> DN> DM6cc. qxxx finc uc i. 2, | &c. neque re« 
fbrt} parvisne an majoribus arcubus ills fubcendantur ; 
&fnper enira erunt velodtates uti ipfaf hx Chordx. De« 
monftratio fimdacur in Propos. 17. & ^t. Con 3» Ni« 
miram concipe in Diamecrum verticalem dudas effe eie 
R» Mj N» perpendicularet, quas vocabimosR^» Nc« 
M4/ (linens bafce ^ fiorii/> a/ confujtonem toUendam in 
figura omijfas, tumet nunc adfcrihe). Jain vero veloci- 
tas per arcum R D S velocicaci per ^ D * ; fed vclocitacea « pr, ^^^ 
per ^D & A D func ad fe uti Radicet qu. ipibrQm AD 8c Cw.-^J 
A d *» i*e. QCRD ad AD (ob tres coQcioue proporcio- • jv. f^« 
iiales ^D» DR9 AD); fimiliter velocicates per arcum 
N D vel per irD» & ilia per AD» func uc Radices ipfdroni 
^Df KDf i.e.utNDad AD: Ocficpocro. Itaquecuin 
finc velocicaces per arcoi DR, DN» ad velocicatem pet 
Diametrum , ut Chorda D R ad D A > & uc Chorda D H 
ad eandein.DA; fi Chordasconfiderel utFraAionumNu- 
ineratores relatos ad coramunem Denominatorem DA« 
erunc ills incer fe uti Numeratores * ; guamobrem fi ^AfiAm* 
Chorda DR fic ad alceram DN> uc i ad i» crjic eciam ve- f* S** 
locitas per arcum RD ad velocicacem per arcom ND| u( 
I ad 1. £x eadem ratione , fi Chorda ND fie ad MDf 
6r 2 : |, eruni etiam cales ipfse vclocitatcs pcr arcus ND , 
&MD, 
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^G Mechakica- CAf. V, k%T. li. 

Tib. VH. 

II I . Scquitur cx Nuiml Vt Corpus ea ccleritate, qDain _ 
'%• f ?• dcndo cx cn ta parvi Sinus vcrfi altuudinc ( v.g* M B ) 
icquifivit» poflc & rcdire pcr MB> & ad candem alu- 
tudinem afcendcre per arcum BC: fi:d tempora tuncnon 
iunt zqualia; diutius namque per arcuni feiruri qu^ 
pcr M B j fer Pr^f. 31.^ 2^um.lK 

viir. 

Tiz*n* Pcn^uli femivibrttiones per diverfos arcus (v.g. BCt 
B D &c« ) quorum Chords funtproxime ipfismet arcuhai 
«quales {^de quUnts iu NuftL IV.) funt quoad fcnfum lib- 
chronx« Patet tum ab expcricntia * tum ex Frop. )o. 
Cor. I. & Num. I V. Nam Tempora decurrendaruin chor- 

*I>r.)o« darum fuptjequalia *; ied his t^mporibus proxime co2- 
Cpr. I. quantiir teoipora decurrendorum arcuum ^ . Ergo. IgN 

* V?** ^^' ^ ^^^ vibrftiones^ utpote compofits ex dcicenfu & 

««Fraa ^f^^^u.^ii^^bus*'''^ I fum ifochrods. Hiuc Penduit 

i^lt^ ' per parvos arcus mota poflimt adhiberi dimetiendis par- 

yi$ temporum partibus; quam praxin oofter P. RJcciolu» 

ad Aftronomicasobfervatlones transtulit» cum ufus Ho« 

fologiorum pendulis iniiruAorum nondum innotui&t • 

QuoiBodo bccPenduia pro praxi •ptanda fint» optime 
^locet P.deLanis S. J« Tom» L Magifter* wu. iyart^ 

Dixiy temponi decurrcndarum chordarum efle j>r0- 
Mtme 6(qiioadfenfum flequayatemporibusdecurrendoruin 
«rcuum: revdre autem eft aliqua inter illa indequalttas; 
quflt quaiis quantaque fit» ad fabliihiorem Mathefin per- 
tiinet examinare. Confiili pofibnt Eulerus in Mcchan* 
Tom.II. Hermanni in Diflert. in Comment. Acad. Pe^ 
tropol. T. 1 1 • Sufficit hic notafle , tempus per Chordan 
longius effe tempore dcfcenfus per arcum : cujus ret de- 
monftrationem jam dedit Gaiilfltus» & ex hocP.DeCha* 
les Stadces L. III. Prop. 34. Cstcrum carvam iineaia 
takmt in qua qoaevis vihrationcs effent perfede ifcchro- 
ns» exeogitavit ingeniofifHmos Hugenius » iilamquc vocanc 
Cycioidemti Jniius naturam exponunt Hugenius » P. fio- 
iUioirtc^ S« J.>"Deidkr» Wolffitts aliique: qoomodo dc- 

fcribeii' 
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fcrJbeniM , ftcilefn pnzin trtdit Grmiaadat io Ucnr. 
Phyf. Matb. L.L C.10. C^it iflbccHorologiisPendu* 
lo ioflmdis&u o&tUatQriit fiiit ab Hogeiiio prinnifn ip« 
plicatt» non fine magno AftroaomitB 01 tenporis exaAo 

. faetiendi bono • Hodie tanen paffim ab artifidbQs Ho- 
roioeia eadem abiqne peodnib efdoidnli fabrkaotor , cofti 
PonoQs appenfam fiidiuit per parvos circali arcns mobi- 

:Je: parvos autem circuH arcos haiid notabiliter differt ab 

. infojoce parvo. qrdoidis arcu • 

IX. 

Dum Vfl^ an^ Peaduhim Horologtis appUaamnti 
noU bic ebhcipere grave ex filo pondeos» ^le fopra de« 
lcrlpfimas, S^qa^y^^catwtFiididimfimpiex: namoiMe 
Horologiis aptantur» compofira fant. Eft amom Pm» 
dultm compofyum vel virg^ I7g^^* ^ gravis » vel virga 
cadem cum annexo adhub alfo Pondere, vel cum pluri- 
bus ahnexjs ponderlbus cerro inrervallo inter fe diinnti- 
bos. Sinigularis identis eft , determinare in Pendulo 
co mpo fl to Ontrum ofcSlatifmis » f..ew punAoin taie , ia 
qubd fi coillgererar tota gravitas cum virjMc tum ponde- 
mm annexornm. (quo psdo pendulum Compofitnm ad 
Simplex revocatur) » fingulzofcillationes codem tempore 
conficerentuf t quo in ipfo Compofito , Cefitram hoc 
neqaaquam coincrdrtcum centro gravitatis » idenimpro^ 
faibent diverfit diverforum ponderum oeleritates 9 qu2 
neutiquam proponionantur ponderibos aut diftantiis. 
Regulst pro Pendulo Compofito hx ftatuuntur . I.Quan- 
do virga reAa zqualis ubioue craflitiei uho fiii extremo 
fnfpendftuTi Centrumofcfllationisdiftat a centroflifpen- 
lionii duabus partibns tertiis longitudinis virgse. II. 
<^ndo phira in vlrga corpora funt annexa» v*g* A^ B» 
C^Fi^.^o.) quorum Cemram gravitatis fit in pqnAls 
A» B9 C; tttne fi fingula Corporum pondera multipli« 
centur per quadrata fuarnm diftantiaram aCentro fuipen- 
fionis; & aggregatom borum produftoram dividaturper 
Summam produdoram finguloram ponderam multipli* 
catoram periuas diflantias a Centro fofpenfionis: quotna 
dibitdiflantiainCentri ofciUatioiiisapundo fufpenfionis^ 

G 



^^ MEiiAKidAi carv; Art. II. 
Tih. .; X. 

.nd demonftnndtto i Wn» Chrpoftin whi eAe nr <JNb|- 
•dftfii vclddtitglm | iide GitvtflendQiA £/«iii. PBffl Mmk. 
«£. /. Ateinm iiUad depiinemiim piioribos e Dimidm 
4>iipd(itam ck Petndoii (hiipKei^ intari dedaxit P* Erii^ 
d09s nr(»irkii^«.J» in buHr^iuB. pKai imD^Srm. d^ m&k 
4* %6. Aliud iimile experimenttim. o^iitra i^jbiriciilflli 
fuppcditac idem Pcndalam» fi fiiciat per illad concarre- 
re concrafc duos Giobo$ ar|iteceos mollet» cam vieioci- 
, vittbasv ^QMc n^c Imnf Meffi^ Iwci^tfds s mn poirToii- 
JSSiSpm JB liiiea. vectiealt filftam » ambo qakfisent » etrtp 
jndicto » vires foxfte Jii Rltione Comp^ta MeAartim ^ 
.veiOQitMm» 



I. 

. Fhilofiv^omni alii, es^ ; PeodaUs conantnr ofiendi 
^ytirfiivi^e^e in.diyerfii Terci^aa^piegis ejdsdem Cosp0> 
ns gi;ivitf^eifi;« Naop plaribus ex obiervatiembiu coa- 
f ertam e();-, HorolQgji ofdllatorii pendolam , qno pra- 
|iiae ad ^E^^iiatorem ^it deportatam • eo ma^is debuij^ 
4eairtarif oc intra 14« horasBBqaalemederetvtbrationan 

Sumerum» ]am. vero fi idem grave in penduki iacia^ 
ic apad^nos vibraiiones g^4QO ^ atibi vero incra idenp 
cempas fi|aet vibrationes paadores» e«g« 81(000 » idl 
pliunae neqaic provenire» quapn cxeo t quodgravitae 
fea vis.accelei^trjx &^}r in loeo alcero jmfninacs* bc 
hoc porro inferantt Teikicem f^Araincir^aAxemfuani 
cpAviQfFi; :^ert^m enim eft ». fi Terra gjrremr ^ majorem 
fife viqficen^ifugam:circa iSqai^prem» qaam m rqgi^ 
^ ^ibas a^. co remotiori^ :^ ac quQ . mfQpr . via fl»entrifaga » 
fo maf^is inftingicar vis Cencripeta» qd« hicvftGravirasf 
icaqueex graviijBtedecrefcente colligantvim centrilugAiiv 
ex lia^ gyrum Terrs.. %mz armimencp oDponunt Pa- 
^roni Tecrsr quicfc^ttis» ficn potte» ut Penouium ob c^ 
Iprcm rub|£quai;oreintcofiorem reddatur longiusv atqof 
tinc (f0rNim.III*) oicilliitiooes fiant cardiores ; 6ai 
99ff(B» Ci( p4oW)ile efle f aSi^en ve^fiM ^uatoiem imi 
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gis inagisqae efle etafticam aat vaporibus cbndipatidrera i Tab. 
acque elcmde pendoli vim aliqaatenas enervari » H I • 

XII. 

Ex eodem pendalo deducuac alii> gravititem lanadi « Vvn^ 
verfos minui in Corporibos cerrefiribus. Kam d>fer* ^,^V^ 
vance D. Cbndamine * , Hordogicim ofcillatorinm in ^^J^ 
America ad ripam ^luminis Araazonum cempore 14. ho* ^^ 
raram abfolvit>«fcillaiiones-9t77o# inUri^Qaico alciore 
flbfolvic 9S74^ & iil monte-Pichlncha i^dhac 7^^ l^* 
xapodasaltiore» 98710. Igitar vis accejeratrix » quam 
pro ipfa Qri|)Ntace.|^tnere.llbtt > <ft jn lo9%,,editif in$r» 
snior» qoam in humilioribus» 

XI M. 

Afium prxterea ufum pendula prsltant tfttQfl^fcirtifi» 
toribns ad confirnfiandumilludt quod f. t|i. Obftrv. |. 
StboL memoravimus 1 viddlicet gravitatem Corporum 
'pn>pDrt][6iiiit&M eife htom Mafia* » adeo utCMpusdU' 
flo triplove gravius altero poflideat etiatti duplb tripldvt 
4plus «laterix prdt illb, etiamfi Cocpora illa fint heteroge- 
iica inccr fe. Nam (i cum tieirtofio «ceipias dius pjrxt- 
"des ^aries» fufpenfirs ex filis longioribes & dt^ahlihiiB 

iv.g. 12 pedum) atque in haram ceacra dftillaciMii 
gas sqaalia pondtra heterogen^ram qudfttmcUnque 
^orporam» v^, «lu-i» ialis, tritici &c; pyxides iSs pa* 
cibus olciUationabtta ibunc & redibunc juxca fefe i eerco 
ikidicio > iftqperos fic vim tfibtiii4mi|iie«^ba^ A^tti 
hx non eflcnc jtqualcs) fi in uno Corpore A plus mate* 
lisc contineretnr quam in altero Bt nam com vires inci- 
pientes hsc Corpora «d ofeiHacicmem impellere» fcilicec 
gravitatess hic fint srqualcs, profcdM vis inCorpore A» 
utpote per plures plrticliks difiritmti forec infirmio^» 
qoBXti vis in ipfo B per pauciores parcicalas diffufa: Ergo 
in Corporibus j>endere ^ualfbns srqualis eft macerisc 
quaniitas. Quis ^hn non videt , {i yii aljqua refolva- 
tur in 1000 partes sqiiriaii ^ dtftribuatur ex squo htc 
pcr Corpus A 1000 punAorumi illic per B 900 pundto* 

Hz 
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ram , inteniiorem efle vim in pnnfto qoolibet ipfias B» 
qaam in quolibet ipfias A » cum vis prior ad pofhrio- 

rem bic fit at i f ad i • Simillter fi vis gravitatis in lo- 
cia editioribus fit infirmior » qaam in httmilioribus; in- 
firmiorillay diftributa per sqaalem » ut ante> punAo. 
rum phyficorum numerum » erit nunc in quovis pundo 
debllior quim ante, adeoque totum Corpoi faciec 

tardius ofciilari» 

F 1 N I S. 

O. A. M. D. G. 



E R R A T A. 

Ii» Ttbnla I. Fig.S* fldfcciba^ arcui »F » nbi if ftUaea nSk 
DC recatur» IMtera m, - 

?»Z-9- in margine ^o Fig. 2. ex 9. tegtt Fig a. & ^. Fag. lo. 
lin. 17. pr« , ^flm C B ad C A , leg:c , qaam A C ad C4). P^'^ 
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